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Li Elementi della Geome¬ 
tria , fe ben fi confidera^ > 
non vfcirono alia luce dei 
Mondo in que' primi Se¬ 
co Ii , nc tanto copiofi, ne 
: ma d*et& 
?ro ad efler 
ripuliti, ed acerefciuti non poco;fin’a tan¬ 
to , che da Jppocrate Chio furon in mi- 
glior grado ridotti. Non mancaiono an¬ 
cora dopo di lui varij Filofofi di fama non 
ordinaria , che in diuerfi tempi impiega» 
rono volontieri 1* opera loro in accrefcer- 
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cosi ben concatenati, e difpofti 
in era fenza alcun dubbio venn 


IL VOLGARIZATORE 


• A LETTORI. 
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Ii,e correggeili• Efinalmente Euclide Me* 
garenfe tutto intento & raccorli, ed & mi' 
gliorarli giufta Tua polia ad vna gran per* 
fezione gli fe formontare. Per lo che il 
Sig. Gio. Alfonfo Borelli Autore della rin- 
nouazione di quefti Elementi Geometrici 
fi pofe anch’egli nell’ animo qualche anno 
fa di voler dimoftrare con maniera piu fpe- 
ditiua, c piu facile 1’iftefle cofe,che di gia' 
aueua dimoftrato Euclide > ed in particola- 
re il trattato delle Proporzioni, che,come 
furono di parere gl’ Arabi , e fr^ i noftr; 
moderni il Bencdetti, ed alcuni altri, man' 
ca di quella euidenza, che le cole Geome 
triche fogliono , e deuono auere . 11 eho 
eflendo ftato da clfo in tutto , e per tutto 
felicemente adempito ; & auendo moltifli 
mi, & in particolare gli Scolari dello Stu¬ 
dio Pifano per efperienza prouato quant 
vtile, c facilita apportalfe loro quefto rifl 
nouato Euclide, furono accefi di defideric 
piu d’vno di vederlo di nuouo compar** 

fuori 









ftori nella vulgar noftra lingua , a pr6 , c* 
confolazione di coloro , che mancheuoli 
dell' intclligenza della Latina , anno auuto 
dalla natura ingegno capace di queftafcienr 
za , e di efla non mediocremente fon va- 
ghi. Di modo chc cffendo io ftato piu 
d* vna volta richiefto di volgarizare quefti 
Elementi , Geometrici , non volli da prin¬ 
cipio & patto alcuno applicarci il penfiero 5 
ne mi farei punto da tale rifoluzione allon- 
tanato, fc in vltimoall’ inftanze d’alcuno, 
che a cio mi perfuadeua, mi foffe ftato le- 
cito di preferire il mio gufto. La qual co- 
fa per piu d ’ vn riipetto non mi venendo 
permefla 5 mi diedi a feguire con la douik 
ta riuerenza 1 1 altrui: non reputando do- 
uermi cio fconueneuole riufcire , ne d * al- 
cun biafimo , mentre che ne il Pena , ne^ 
1 ’Atellando , ne Federigo Commandino, 
yomini di tanta ftima , non fi (degnarono 
prima di me di prenderfi fomigliante fati- 
Qa. Si che conferito prima coli' Autore il 
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inio proponimento , co ’ I fuo amoreuole, 
y c fincero configlio m * accinfi a)I * opera,. 
Ebbe egli per ben fatto , che nel ytiidurre, 
io lafciafsi da parte alcune annotj^ijbrti, e 
dichiarazioni , che fono in quel IitjpcWy co¬ 
me quelle > che deuono feruire per-^li» piu 
* auanzati.in quefta fcienza : ed effer: fatta, 
quefta traduzione.folo per g!i pYincipianti, 
in grazia de'quali fi mefie egli a variare al¬ 
cune propofizioni, per mezzo delle quali 
ad effi piu s * ageuolafle , e fi rendefle piu 
corta la ftrada intraprefa. E perche Ia bre- 
uita , che ti vien promefla , non t * abbia a 
fare fmarrir I * vfo delle Propofizioni d’ Eu¬ 
clide , citate ad ogni pie fofpinto ne'libri 
de'Mattematici, ho pofto 1 ’Indice di effe, 
fecondo 1 ’ordine di Teone , nel principio 
di quefto librecco > in virtu dei quale aurai il 
comune, e da tutti vfato Euclide. Mi refta 
adelTo di farti fapere , che incontrando in 
quefta traduzione qualche vocabolo non, 

1 ofcano, e principalmente ne i termini, non 
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ti deua per quefto recar merauiglia: perehe 
le bene aurei potuto per auuenrura tutti in 
quefta lingua ridurgli, ho nulladimeno giu- 
dicato meglio fatto illafciargli ftarein quel- 
la guifa , che fono tutto giorno adoperati 
da i Profetfori 5 & cdoc.fi oggimai per \au 
tanta domeftkhezza , come noftiali, pro- 
nunziarc, poco meno , che da tutti: tanto 

I piu che fecondo 1 ’infegnamento dei Padre 
della Romana eloquenza, quando a vn tra- 
duttore torna meglio in acconcio il nomo 
llranicro, che il r.atiuo fenza punto di feru- 
polo pare che gli fi permetta il hberametne 
valerfene.Riceui adunque per ora quefti cin- 
que hbri de’Piani con lieta fronte: mentre 
io fpero di douer darti in breuc voigariz- 
zati quelli de’Solidi, qualunque volta 
io m’ accorga , che quefta tra- 
duzione ti fia grata^. 

Viui felice. 


PRO- 













-•, . „ i , 

PROPOSIZIONI 

D’ E VCLIDE 

Sccondo la forma, & ordine vulgato di Teo- 
ne, con i luoghi, ne’quali le medeiimc 
Propofizioni d’£uclide ii ritrouano 


in quefk 

LIBRO 

P I{op. r. Sopra vnadat&j 
retta tinea terminate z.> 
confittuire il triangolo equi- 
latero. Lib.x.prop.i. fac.u 
2 Da vn punto dato tira ■ 
re vna Imea retta eguale ai 
vn* altra linea data , hb. i. 
prop.i. I4 

l Date due linee rettedi- 
Juguali dalla maggiore ta- 
gliarne vna eguale alia mino- 
re > lib. i prop.%. 15 

4 Se due triangoli anno 
due lati eguali a due lati, l’v- 
no all’altro , & anno vn' an¬ 
gelo eguale ad triangolo, che 
e contenuto da linee rettca> 


1 Opera. 

primo; 

eguali: aueranno aneor la ha- 
Je eguale alia bafe , C il tri¬ 
angolo jara egualeal triango¬ 
lo, eglialcri angoti dgl’altri 
angoh l'vno all’altro, d quali 
Jono fottopojli i lati eguali, 
llb.l.prop.q, 1 6 

5 Cii angoli de’ triangoli 

eqtticruri Jopra la baje jono 
eguali fra loro, e protongan- 
doft le linee rette eguali, gli 
angoli jotto la baje faranno 
ancora fra loro eguali, hb, i. 
prop. 6 . z i 

6 Se due angoli d’ vn tri¬ 
angolo ftano eguali frk loro, 
etiandio i U r i, ibe jono Jotto ■ 

po 





PROPOS 

pofli dgPeguah angoh.fara.no 
frk loro egualt, l. l .pr.xo.44 

7 Nella mede fima retta 
linea non ft conflituiranno in 
dtmft punti due linee reite 
eguah d due medefme rette 
linee 1'vna alfaltra dalle me • 
defime parti,ch’abbiano i me. 
deflmi termini,cbe leprime, 
cauafidal lib.i.prop.y. X2 

8 Se due trianguli anno 

■due lati eguah d duc lati fu¬ 
rio alfaltro, & anno la bafe 
eguale alla bafe ; auranno an¬ 
cora l’angolo cor.tcmito deu 
egnali lati eguale alfangolo, 
lib.i.prop.y. 12 

9 Dinidercperme^govn' 
angule retnlineo dato, lib. 1. 
prop.S. 

' 10 biu id ere per intego 

*na data retta linea termi * 
nata, hb.i prop.p. 2 6 

11 Tirare vna linea retta 
perpcndicolare ad vna data 
retta linea da vn punto dato 
Mcfla,lib.i.ptop.ic. %y 

1 2 Sopra vna data retta 
linea infinita da vn punto da- 
10 » c j }e non/ia in e fla, tirare 
nui hnea retta perpendi cola- 
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re, lib i.prop.n, a8 

13 Quando vna linea ret¬ 
ta flando Jopra vn’ altraret- 
ta lineafdgfangoli , ogli fa m 
rd ambedue retti, 6 eguali d 
dut retti, lib.i.prop ix. 29 

14 Se ad vna retta linea, 

& ad vn punto, cbe /ia m ef- 
/a due lime rette non pofte 
dalle medefme parti ,faccia m 
nogfangoli con/eguenti egua • 
h d dite retti, efle linee jaran- 
noper dirittofrd loro, lib. I. 
prop.13. 31 

15 Se due linee rette ft/e- 

gbino inficmc, far anno gl’an¬ 
geli , cbe jono alia cima egua- 
lifrdloro, lib. 2. corol.della 
P™P- 5. ' ao 

1 6 Trolongandofi vn lato 
dicia/cun tnangolo , fangolo 
efleriore e maggiore dell’ vr.o, 
e l’altro interiore, & oppoflo, 
Ub. l-cor.dellaprop.iH. 41 

.17 Due angoh di ciajcun 
triangolopre/i in tjualunejuc 
modo/ono miner, di due retti, 
lib. 1 . cor*dcllaprop .i8. 42, 
18 II maggtor lato di cia• 
jcun tnangolo e jottopejio al 
trJggior angelo >L i.p.19.43 
%,/il 









D' E V C 

tp * 4 l maggior angolo di 


L I D E. 

« . --«•'•i''*"*** 24 Se due triangoli anno 

ctafcun triangolo i fottopoflo due lati vguali d due lati l'v. 
Hmaggiorlato,Ub.i.pr. 20. noalfaltro, eVangolomag. 

f ac ’ 44 Z lore * angolo , che e con¬ 

io Due lati di ciafcun tri tenutoda linee rette vguali, 
angolo prefi in qualfi voglia aueranno ancora la bafe rnag- 
modofono maggion dei rima -• gior della baje, lib. 2. coro/. 2,. 

nente,lib.\.pr.zi. 45 - 

x r Sc ; termini d’vru 
lato dei triangolo[i conflitui- 
fcano due linee rette diden- 
tro : quefle faranno minori 
delli due lati dei triangolo, 


della pr. 6 . $z 

25 Se due triangoli anno 
due lati vguali a due lati l'v 
no ali' altro , & la bafe mag¬ 
gior della bafe, aueranno an¬ 
cora l’ angolo maggiore dcll' 


_ . 6 - J - -- Ulllr 

macoterranno l'angolo mag- angolo, chc da lati vguali d 
giore, lib. 1 prop 2 1. 47 contenuco, lib.l.cor.x,della 

X2 Da tre linee rette, cbe prop,6. g z 

ftano vguali d tre rette linee 26 Se due triangoli anno 
dateconflituire vn triangolo; due angoli vguali ddue ango- 
ma bifogna , cbe due fiano h l’vno ali' altro, & vn lato 
maggwr 1 della rimanente, vguale ad vn lato, cbe e frd 
prefein qualfi voglia modo', gli angoli vguali, b che dfotto- 
percioche due lati di ctafcun pofload vno delli vguali an- 
triangolo, prefi m qualfi vo goli, auerdno ancoragh altri 
gna modo ,fono maggiori dei lati vguali dgh altrUatiL’v 
emanente, lib i.pr.2 3. 48 no all’altro,.& l’angolo rima- 
2 ? Nella data retta li - nente vguale al rimanente 
nea , e ne L punto dato in effa lib.i.prop.z f. - * 

confiituire vn angolo rettili 27 Se cadendo vna linea 
neo v Z u <tle ad vn‘altr angolo rettafopra due l.nee rette , fd 
fodato,lib.Upr.x*. gh angoli alterni vguali frd 

o Iqtpjaranw le line 'rettepa ■ 
* * \a ralieie, 
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pro posizioni 

rallele, lib.i.pr.16. 38 angoli interiori dei triangola 

28 Sc cadendo vna linea fonovgualiddueretti,lib.u 

retta Jopra due linee rette, fd prop. 18. 4 1 

Vangolo efleriore vguale ali' 33 Quellelineerette,che 
interiore, & oppotlo, & dal congiungono le vguali, & pa¬ 
le medeftrne parti, onero gli rallele dalle medeftme parti, 
interiori, & dalle medeftme aneor effc fono vguali, &pa- 
partivgualtddueretti ,leli rallele,hb.i .pr.zj. 54 
nec rette faranno parallele 34 De’fpacij parallc!ogrd- 
frd loro, lib. 1 .pr. 16. 38 mi i lati, & gli angoli oppojli 

29 Cadidovna linea ret- fono frd loro vguali, & tldia- 

ta Jopra le linee rette paralie- metro gli fega per meggo, lib, 
le fragii angoli alterni vgua- i.prop,%6. 5 % 

l frd loro,& 1’eflenore vgua- 35 1 parallelogramni co¬ 
it ali' inter iore t & oppo(lo,& Jhtuiti nella medi fima bafe, 
dalle medeftme parti, &gli & nelle medeftme parallele, 
inter,ori ,& dalle medeftme fono frd loro vguali, lib. 1. 
parti vguali ddueretti,li^.i, prop.gi. 61 

prcp.it . 3 6 3 6 Iparallclogrammico- 

30 Quelle linee, che fono (htuiti nelle vguali baft ,& 

parallele alia mede fima reti nelle medefime parallele fono 
t alnea, far anno anche frd loi vguali frd loro, l.l pr.gi.6x 
roparaliile,ltb i.pr.17, 40 37 / tnangolt con(htuiti 

31 Ter vn punto dato ti - nella medeftma baje, & nel- 

rare vna linea retta, paralie• le medefime parallele fono v- 
laadvna data retta lineae, guali frdloro,ltb.\.pr.gz.6^ 
lib i.cor.dellaprop.16, 40 38 / triangoli csnftituiti 

32 L* angolo efleriore di nelle vgual baft, & nelle me- 
ciaf^un triangoio prolungan deftme parallele, frd loro fo- 
doft vn lato i vguale alit due »p vguali, lib. i.pr.gi. 64 
liu.ncri, & oppofh, & itre 39 1 triangoli vgualicon-/ 

fiitmti 
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tMtuiti nella mcdefima ba/e, 
& dalle mede fime parti, fono 
egundio nelle medeftme pa 
rallele, cauaft dal lib.q. prop. 
l.fuc. 

40 I triangoli vguali con 

flituiti nelle- baft vguali, & 
dalle medeftme parti , fono 
anche nelle medeftme paral¬ 
lele, cauaft dal lib. q.prop. 1. 
fac. 189 

41 Se il parallelogram 

mo, e triangolo anno la me- 
deftrna bafe , e fono nelle me- 
deftme parallele, il parallelo 
grammo fard doppto dei tri. 
angolo,hb.i.cor, i.dellapr . 
32. 6 $ 

4 *> Conflituire neWango- 
lorettilineo dato vn paralie- 
logrammo vguale al dato tri¬ 
angolo, lib. 1 .pr.% 3. 67 

43 inogni fpatioparalie 
logrammo , i fupplementi di 
quei parallelogrammi, che [0- 
nodUntorno al diametro,fono 
v ^*alifrdloro, Ub^.pr.19, 

2X1 


jlide; 

44 ^Alla data retta linea 

in vn ’ angolo rettilineo dato 
adattare vn parallelogram- 
mo vguale al dato triangolo, 
lib 4. pr 20. X2j 

45 Conflituire in vn ’ an¬ 

golo rettilineo dato vn paral- 
lelogrammo vguale ad vn da¬ 
to rettilineo, I1O.4. prop. xo. 
fac. 113 

45 balla data linea retta 
de/criuere vn quadrato,lib.i. 

P r0 P ‘ 34 * 96 

47 Ne’triangoli rettan- 

goli il quadrato, cbe fi deferi- 
uedal latofottopaflo ali''ango¬ 
lo retto,4 vguale alii quadrat i 
deferittida 1 lati, cbe l’ango¬ 
lo rettocontengono ,hb^.pr. 
18. 279 

48 Se il quadrato de ferit- 

to da vnode‘ lati dei tr tango- 
lo fia vguale d quadrati , cbe 
fi defertuono da gl' altri lati, 
1'angolo contenuto dagl’ altri 
due lati dei tnagolo far a > et- 
to , lib. 5. cauaft dalla prop. 
1 - 9 - 2 <,8 




PROPOS 

1IBRO II. 

I QEfonodue linee rette, 
delle quali vna fiafe¬ 
gata m quante parti fi voglta• 
no , il rettangolo contcnuto 
dalle due linee i eguale alii 
vettangoli , cbefi contengono 
dalla tinea non fegata > e da 
ciafcuna parte delCaltra, lib. 
q.fcho,pr i. ipz 

x Se vna linea retta fitu 
jegata in qual fi voglia modo, 
i rittangoli contcnuti da tut 
ta lahnea, e da ciajcuua del¬ 
le parti fono egualt al qua 
draio, cbefifd da tutca la li 
nea,tib .4 Jchol.pr. 1. lpz 

3 Se vna linea retta fia 

jegata m qualunque modo, il 
rettangolo contetiuto da tutta 
la linea, e da vna parte di ef 
jajard cgu.le al rettangolo, 
che ficonttene dalle parti ,& 
al quadrato, che fi fd dalla 
detta parte, lib. 4. fcbol. pr. 
I •fac. 192 

4 Se vna linea retta fia 
jegata in qualunque modo, il 
quadrato di tutta la linea ja- 
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rd eguale alti quadrati delle 
parti, & al rettangolo conte• 
nuto due volte dalle dette 
parti, lib.<y,pr. 19. 280 

5 Se vna linea retta fu 

fegata in parti eguali, & ir, 
parti difuguali, il rettango Ic 
cotemto dalle parti difuguali 
inficme coi quadrato della li¬ 
nea cbeifrdlifegamenti,fa- 
rd eguale al quadraio ddti< 
metddi tutta la linea, lib.j- 
prop.n, 284 

6 Se vna linea retta fu 
fegata per meg^o, e vi sag; 
giunga qualcWaltra linea pet 
diruto, il rettangolo contenu • 

10 da tutta la linea con tii 
giunta,c dalla gmntainfiemt i 
coi quadrato della metd ,faU 
eguale al quadrato, cbe fi fi 
dalla met d, e dalla giunta ,ft' 
come da vna lineafola , hb.^ . 
prop.'X. z84 

7 Se vna linea retta fi* 
fegata in qualunque modo,' 
quadrati che fi fanno da tut' 
ta la linea, e da vna parte fr 
no eguali al rettangolo conH‘\ 
nuto due volte da tutta la /<V' 
nea t ejdalla detta parte infici 





d» evglide: 


me coi quadrato dell 9 altra 
farte Itb. 5 prop 20. 282 

8 Se vna linea retta fia 
fegata in qualunque modo , il 
retf angolo contenuto quattro 
volte da tutta U linea , & da 
vna delle parti infieme coi 
quadrato dell'altra parte, Ja 
rd vguale al quadrato , che fi 
fd da tutta la linea , & dalla 
4ktta parte>ft come da vna li „ 

ajola,hb 5pr.2t. 28} 

9 Se vna linea retta fix 
J< 4ta in parti vguali , & in 

parti dijuguili , 1 quadrati, 
tfye fi fannodalle parti difu 
gpalitfouo doppq dei quadra 
io dclla metd , & dei quadra 
to di quelljt linea, che i frd gli 
fegamefttiyhb 5 pr 25. 28 6 
1 10 Se vnalinearetta (ia 
fcgataper me%$o>& vifiag • 
$unga vn altra linea per di 
mtto 9 i due quadrati , che (i 
§fnno dat utta la linea conia 
> & dalla giunta fono 
WPPty dei quadrato dclla me- 
fy>&dcl quadrato , che fi fi 
valla metd 1 & dalla giunta> 
icome da vnajoii Unca , lib . 
>**•*& a 8$ 


11 Segare vna linea reti 
ta data talmcnte , che U ret - 
tangolo contenuto da tutta la 
linea , & da vna dtlle parti 
fia vguale al quadrato dell 9 
altraparte 9 lib,^*pr 25.233 

12 Ne 1 triangoli ottufian* 

goli , il quadrato , che fifa dal 
lato fottopojl0 ali * dwgo/o ot- 
ftt/o . ^ tanta maggiore dellt 
quadrati fatti da i lati, che 
tangolo ottujo comprendono > 
quanto i Uret tangolo conte¬ 
nuto due volte da vno de* la¬ 
ti , che (ano d'intorno ali* an * 
go/o ottujo > d# ^«r//o nel 
quale prolungato cade laper- 
pcndicolarc , //«ea 

pre/a difuori della perpendi- 
coiare ver/a tangolo ottujo, 
hb.f.prop, 28. 296 

13 Ne y trtangoli acuti an - 

go// * /i quadrato che fi fd dal 
latojottopo/lo ali 1 angolo acu¬ 
to, e tanto minore delli qua¬ 
drati fatu da i lati, che tan¬ 
golo acuto comprendono qua • 
to i U rcttangolo contenuto 
due volte da vno de lati a che 
Jono <tintorno ali * angolo acu ■ 
to j /u/ quale 

h ' Ci? ic' 






PROPO! 
tddt U perpendicolare , & 
dolia linea pre/a di detro dal 
la perpendicolare ver/o l’an- 
golo acuto. I f.pr.29. 

14 Conftituire vn quadra • 
tovguale ad vn dato retuli- 
neo, lib.q.prop.z i. 2 2 J 

LIBRO III. 

X *“l Hguare il centro d'vn 
1 dato cercbio, lib. 2. 
prop.u 7 x 

2 Se nella circonferenzpt 

dei cercbio fi piglino due pun ■ 
Ihcomunquefivoglia, la li¬ 
nea retta , cbe git congiunge 
cadera dentro alcercbio , lib. 
i.prop.q. 76 

3 Se vna linea rettatira- 

ta nel cercbio per lo centro,fe- 
gbipermet^o vna linea ret¬ 
ta non tirataper lo centro, la 
ftgberd ad angoli retti, & (e- 
gandola ad angoli retti, la fe 
ghera aneor per me^ojib.z. 
prop x. 74 

4 Se due linee rette nel 
cercbio non tirate per locen 
trofifeghino frd loro , non fi 
fegberanno mai per tne^o, 
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hb2.prop.3- 75 

fi Se due cercbi fi fegbino 
frd loro,non baueranno H ne ■ 
defimo centro, lib 2 pr.f 77 

6 Se due cercbi fi tocchmo 

frd loro dt dentro , non baue¬ 
ranno il medefimo centro,lib, 
X-propJ- 77 

7 Se nel diametro dei cer¬ 

cbio fi pigli qualcbe pun to, cbe 
non fia centro dei cercbio ,& 
da ejjo cadano nel cercbio al- 
cune linee rette, la maggiore 
di tutte fard quclla , nellaj 
quale d il centro, & la mino • 
re fard la r manente: & dellt 
altre la piu vicina a quelU, 
cbepa(Japer lo centro, (em• 
pre i maggiore della piu Ion- 
tana;& jolamcnte due vgtii- 
li caderanno dal medefimo 
punto nel cercbio daWvnafiJ 
1'altraparte della minorejib- 
x. prop.6. 78 

8 Se fuori dei cercbio ff 
pigli qualcbe punto , & di 
quellofi tirino linee rette al 
cercbio, vna delle quali pajji 
per lo citro, & Valire in qu*l 
fi voglia modo : di quelle, cbt 
caggiono fopra la circonfe • j 

renga 
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coneam , la maggiore 
di tuete jard qnella, chepaf 
ftt per lo centro, & dell’ altre 
la piu vicina a quella chepaf 
/aperio centro ,farajempre 
maggiorc della piu lontana : 
tnt di quellecke cadano Jopra 
la circonfercnga curua,la mi 
nore fdrd quella , ehe i fra il 
ptmtoprejo, & il diametro, 
<& dell altre la piu vicina al 
la minore fard minore della 
piit lotana: & duefole vgua 
li cadano dal punto nel cer- 
chiodall’ vna, & Valtra par¬ 
te della minore,lib.i.prop 6. 

f 1c • 78 

9 Se dentro al cerchio fi 
Pigli qualcbeputo,&da quel 
lofopra il cerchio cafchmo pii) 
di duc linee rette vguali, il 
punto prejo Jard centro dei 
QCrcbio, lih.i.cor.i.della pr. 

■»./<?£•. 8l 

10 Vn cercbo non fega vn‘ 

W tro cerchio in piu dt due pii 
v> cib 2 prop.j. 8j 

‘ 1 Seduc ccrchi fi tocchi- 
ti°di dentr o, & fi piglmo 1 lor 
centri, la linea retta,cbe con • 
fcmngc i centri, prolungata 


caderd nel toccamento, lih.u 
P”P 8- 84 

il Se due cerchi fi tocchi- 

no difuori, la linea retta, che 
congtunge i centri loro pajferd 
per lo toccamento,lib i prop, 
8. fac. 

>3 II cerchio non tocca 
vn’ altro cerchio ia piu d'vn 
punto, b lo tocchi di dentro , d 
difuori,libz.pr.p. 8j 
14 Ne/ cerchio le lineem 
rette vguali fono vgualmente 
di flanti dal centro , & quellc 
che fono vgualmente diflanti 
dal centro,fono frd loro vgua • 
lijhb.i.pr io. "87 

IJ N cl cerchio la maggio- 
re di tutte d ii diametro, e_j 
dell' altre fempre la piu vici¬ 
na a quella , che paffa per lo 
centro b maggiore della piii 

lontana,lib.i pr.11. 89 

16 Quella liaca,che dalla ' 
tflremitd dei diametro i tira¬ 
ta ad angoli retti cade fttori 
dei ce rcbio, p nel luogo che i 
frd la linea retta, e la circon- 
ferenga non'cade alcun altra 
linea, e l angolo dei me ^0 
cerchio e maggiore d’ ogn an 
t> a <••,/« 
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%olo acuto rettilmeo: & il ri- 
manente i minore, lib z.pr, 
i/i.fac. io8 

17 Dalpunto dato tirare 
9 nalinea retta, che toccbiil 
dato cercbio, hb.i p.zz.i 10 

18 Se vna linea retta toc* 

ea ilcerchio, e dal centrofi ti • 
va vn * abra linea retta nel 
toccamento > quella far a per- 
pendicolare jopra la linea,cbe 
tocca, lib.2.pr z 3. tu 

ip Se vna linea retta toc 
ea ilcercbio, e dal toccamen¬ 
to fit ira vn altra linea retta. 
perpendicolare alia linea, che 
tocca in quella, fard il centro 
dei cercbio, hb.ipr 25. n 1 
2 o L’angolo,che i nel cen 
tro dei cercbio , e doppio di 
qucllo, che e nella circonfe 
re nga, quando anno la mede • 
fima cire onfiren^a per bafe, 
lib.i.pr 13. 9 i 

21 Gli angoli, che fono 
nella medefima portione dei 
cercbio Jono frd loro eguali, 
lib.2pr.14. 9? 

Zz De' quadrilateri, che fi 
dcfcriuono ne cercbi,gl'ango 
U oppofii fono eguali a due 


5 r Z I O N I 

rettu hb.z.pr.iy. $6 

zg Nella medefima linet 
retta due portioni de’ cercbi 
fimih 1 e dtfuguali non fi ccn- 
fiitutranno gtd mat dalla me¬ 
defima parte, cauafi dal lib. 
S.prop.15. 271 

24 Simili portioni de’cer- 

chi fatte nelle linee rette e- 
guali,jono eguali frd loro, cx- 
uafidallib.^pr.iq. jji 

25 Data vna porgione di 

cercbio, deferiuere il cercbio 
dei quale eliac portione, lib. 
z.prop.x. 71 

2 6 Ne' cercbi vgualt, gli 
vguali angoli fi ferrnano foprx • 
le circonferenge vguali, 6 fia * f* 
no gli angoli alii centri, oucri 
alie etreonferenge,ltb.2.prop. 

16 fac. <j8 

Ne' cercbi vguali, gli 
angoli che fi ferrnano Jopra It 
circonferenge vguali ,fono v- 
gualtfrd loro, 6 fiam alii cen¬ 
tri , onero. alie circonferengtt 
lib.ipr, 17. i^oo 

28 Ne'cercbi vguali, It 
vguali rette linee tagbiano 
circonferenge vguali, aoe U 
rnaggiore vguale alia mag- 
glore, 
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gtorr ,& la minore alia mi ne di cercbio nella data tine* 


nore, lib.z.pr.i8. ios 

2<? Ne’ cercbi vguali, Jot- 
to l’vguali circonferende ,/nn 
poftelmee rctte vguali, lib.z. 
prop i8. 102, 

30 Diuidcrevnadatacir 


retta, cbe pigli l’angpje vgua- 
le alfangolo rettilineo dato » 
lib.zpr.z^. ny 

34 Dal dato cercbio ta~ 
gliare vna portione, chepigli 
1’angolo vguale alfangolo rct 


conferenda per mezzo, hb z. tilmeo dato lib.z.pr.zd. 11 6 

hr/ift i/i 1 t ... 
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3 * N *l cercbio, 1 ’angolo 
che i nel me^go cercbio e rct 
to: & quetlo,chc c nella mag 
gior potione e minore dei 
recto: & cjucllo che d nella 
mmor polione e maggiore 
dei reno: oltre a quefio l'an 


35 Se nel cercbio duc li¬ 

nee rctte fi taglmo fra loro, il 
rettangolo contenuto dalle 
parti d’vna e vguale al ree. 
tangolo, cheficontiene dalle 
parti dell’ altra ,ltb 4. prop. 
21 fol. 1x6 

36 Se fuori dei cercbio fi 


— ac juvit ue. cercmojt 

ga 0 acUaporgion maggiore d pigli qualebe punto •> & da 
mggioredel rei to ; & l'an quellocadano nel cercbio duc 
SJ‘o dclla porgicn minore d linee rctte, dellc quali vna 
«‘'«ore dei retto, lib. z. prop. Jeghi il cercbio, & l’altralo 
90 *° ‘ * c 6 tocchi ,il rettangolo contenu* 

32 Se vna linea retta toc- to da tutta la linea , che leea, 
T U c ™bio, & dal toccame & dallaparte prefa di fuori, 
pnel cercbio fia tirata vna fra 'lpunto, & la circonfe - 

Wl a , m l a * , che 10 H hi > g/* re ”K* CUTUa > 4 vguale al qua * 
•goli cbe ellafd con la linea, drato dclla linea, che tocca, 
W'tocca,fono vguali a quelli hb.q prop.zz. 216 

^efi coliituifcono nell'altre 37 Sc fuori dei cercbio fi 
8 rep* 11 ™ cerc hio, lib. 2. pigli qualche punto , & da 
III quello caaano nel cercbio due 

33 Ccnjhtnire rnaportio- linee rctte, vna delle quali 

b 3 
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fegbi, & Valtra s'accofli al 
cerchio, & il rettangolo con- 
tenutodatutta la linea,che 
Jega , & dolia parteprefa di 
fuori fi al punto, & la circon 
ferenda citrua, (ia vguale al 
quadrato della linea cbe s\ic 
coflaal cercbio , la linea cbe 
s’accofta toccberd il cercbio, 
lib.if.pr. 2 i, i z 6 


LIBRO IV. 

I VT El dato cerchio adat ■ 

1 tare vna rctta l inea 
Vguale ad vn altra data, la 
quale non fia maggior dei dia • 
metro, lib.i.prop. ix. yo 

X Nel dato cercbio dejcri- 
uere vn triangolo equiangolo, 
ad vn'altro triangolo dato, 
lib.}.prop.$. 

3 D ’ mtorno al dato cer¬ 
chio deferiuere vn triangolo 
equiangolo ad vn ’ altro trian¬ 
golo dato,lib.$ prop. 4. 246 

4 Nel dato triangolo de- 

Jcnuere vn cercbio,lib 5 pro 
poj6, 350 

5 D'intorno al dato tri 


angolo deferiuere vn cercbio, 
Itb.i.sauaft dallapr. 54 . y 4 


6 Ne/ dato cercbio defero 
uere vn quadrato, lib 5 pro' 

P°I’ 3 ‘ . 243 

7 D intorno aldato cer * 

chio deferiuere vn quadrato , 
libf.pr.q, 2 46 

8 Ne/ dato quadrato dt* 

jerinere vn cercbio , lib A 
prop.6, x 5 0 

p D* intorno al datoqu*• 
drato deferiuere vn cercbio *. 
hb.$ prop. 5. ^45 

10 Conftituire vn trian ■ 
golo equicrure > 
amenduegli angoli , cbe font 
allabafedoppi) dei rimandi' 
tc , /z&.J .cor. della.pr. i. x-fO 

1 1 Ne/ dcfo cerchio dt • 

feriuere vn pentagono cquiU* 
tero , equiangolo, lib .J- 
prop.j. 14 j 

H D* intorno al dato etr 
cbio deferiuere vn pentagono 
equilaterOi& equiangolo 
J. prop. 4. 14^ 

13 Ne/ (taro pe?/ 

che fia equdatero, & equiW 
golo deferiuere vn ccrcbiofib’ 

5 prop.6. ijoj 

14 D y intorno al dato pcfl 
tagenOfCbefia cquilaitro , 

c qui 
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tqumgolo defcriuere vn ccr- 
cbiotlib y.prop.5. X4p 

15 Nel dato cercbio de- 
fcriuere vn beffagono equila- 
tero, & equiangolo , lib. 5. 

P™P 3 - 243 

1 6 Nel dato ccrcbio de 

fcriuere vn quindecagovo e 
qiulatero, & equiangolo, lib. 
5 -pr°P 3 - 243 

libro V . 

1 Q £ quante grandegge ft 
L ' vogliano fiano vgual 
mente moltiphci, di quante fi 
"vogliano , vguali di numero, 
ciafcttna di cia/cuna , quante 
y.cltee moltiphce vna gran- 
dtgga d’vna, tante volte /a 
ranno moltiphci aneor tutte 
dt tutte, lib . j, cauafi dalla 

P ro P-' S- 1 62 

1 S eiaprima della fecon- 
&tfiamoltiphce,come latet • 
Zp della quarta, <& fia la.* 
quinta della feconda moltipli 
/f ’ come kfefla della quarta , 
■? , ancor compofta la prima, 
1 a della feconda* 

w°‘tphee, come la terga, & 


lafcfia della quarta, lib.3.ti' 
uafi dallapr.22. 176 

3 Se la prima fia molti- 

plice della feconda, come la 
terga della quarta , Vfipi- 
glino le vgualmente moltipli- 
ci della prima, & della ter- 
34 * fari ancora per la vgual 
proporgione, l'vna, & 1 'altra 
deflegrandegge prefe vgual¬ 
mente moltiphci dell‘vna, & 
dcll' altra, cioifvna della fe¬ 
conda ,& 1 'altra della quar¬ 
ta , hb. 3 . cauafi dallaprop. 
17- 1 66 

4 Se la prima alia fecon¬ 

da babbia la medefima pro- 
porgioue, ebe la terga alia 
quarta , & le vgualmente _> 
moltiphci della prima , <£r 
della terga, alie vgualmente 
moltiphci della feconda, & 
della quarta, fecondo qualfi 
vogha moltiplicatione, aut- 
ranno la proporgionemedefi¬ 
ma , facendofi compatagionc 
frd loro, lib. 3 cor. 1 .della* 
prop. 1 $>. 17 j 

5 Se vita grandegpga fia* 
moltiphce d’ vn' altra gran- 
dcgga,come la parte tratt* 

t> 4 dat 


P 
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idlVvna delta parte tratta 
iatt' altra,fdrala rtmanente 
fnolttphce della rimanente , 
tome tntta di tutta y hb j ca • 
Ujfi dallapr.i 1 ). \6z 

6 Se due grande^c fteno 

vgualmente moltiphct di due 
altre gradere, & ftano trat 
te da'loro parti vgualmente 
tnolttphci delle medefime y (a • 
ranno lenmaventi , bvguali 
alie medeftme , 6 vgualmente 
moltiplici di ejje, hb.$ cauafi 
dallapropzz. 17 6 

7 Legrande^evgualial 

ia medefima anno la tnedtfi 
maproportione>& lamedefi • 
ma alie vguahy Itb^ •prop.3. 
fac. 141 

8 Delle grandetge difii - 
guahlamaggiore alia mede 
fima hd maggior proportio 
ne,cbela minore: & lame - 
defima alia minore bimag- 
gior proportione y che alla-y 
m aggiore, h b 3 .pr, 2 . 13 9 

9 Qnelle grandty^c , cbe 
alia medefima anno U mede 
fimapiopor^ione jonovguaH 
frdloro j & qitelle alie quali 
la medefima bala medefima 
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proportione , fono ancora fri 
lorovguait hb 3 pr. 4 . 145 1 

10 Dellegrandetze > clj e 

armo proportione alia mede ■ 
fima >quella chebd maggior 

proportj one > e m^ggiore , # 
quella , *//<* /4 medefi- 

mahd maggior proportionefi 

mmore, hb 3 pr 5. 144 

11 Quelle proportioni >cht 

fono le medeftme ad vna me- 
deftma , fono ancora ie mede * 
ftme frd lvro>hb. prop,7* 1 

fol. 147 

12 

/J voghono ftano pYoportfonil¬ 
li, come vna dcll * antecedenti 
i ad vna delle confequenti CQ‘ 
sijarannotutte l* antecedenti 
a tuttcle cotijeguenti y lib.$* 
prop. 15. 

13 Se la prima allafccon - 

rfa /a medefima propor¬ 
tione > cbe la terta alia quar 
ta y & la terta alia quarl* 
abbia maggior proportione 1 l 
cbe la quinta allajefta , anco• 
ra h prima alia jeconda aut’ 
rd maggior proportione ,tbt 
la quinta alia jcftaftib .2 pi°’ 
poj 6 • 1 4 ? 
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14 Scia prima al la jecon - 
'ia abbia la nedefitn a propor 
tione . cbe la itrt a alia quar 
ta , & fiala prima maggiorc 
della ier\a , Jard ancora la 
fctonda maggior dcdaquar 
la : &je vguale , vguale ,&Je 
minore ,minore 9 Lb.3 xor.del 
laprop.\6, 165 

15 Le parti di quellegra 
cbe jono moluphci nel 

mtdtfmo modo facendofi cd 
paratione fra loro , anno la 
medefimaproportione,lib»^. 
nop* ii, 154 

16 Se quattro grandc^e 

ftano proportionali , jaranno 
ancora permutandofi propor 
tfonaltjib.j pr.\i. 155 

17 Se le grandet^pcom¬ 

pelle ftano propo)t}onali , fa 
ranno ancora diuije propor 
tionahylib Ipr.i}, 157 

18 Sele grandttgedmfe 

fiano proportionali) Jaranno 
ancoi a compoUc propor tjona 
h>hb j.pr. 14. 159 

19 Se fta tome tutta d tat ■ 
txjcosi vna parte tratta ad 
tna parte tratta,/ara ancora 
la Timanente alia r manente. 
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come tutia d tutta, lib* 3 pr. 
15. 16* 

ZO Se fiano tre grandit ; 
fianoaltre grandett? 
di numero vguaha quellcj>, 
cbe fi pigliano a due a due & 
nella medeftma propottfone, 
&per la proportione vghalc» 
la prima fta maggiore della 
terta > jard ancora la quarta 
maggiore della Jtfta, Crjev* 
guale yVguale ; &Jeminore 9 
minore, /<£.}.cauuft dallapr. 
19. l *>9 

1 1 Se fiano tre grandit: 
t^\ & fianoaltre grandtttf 
di numero vguali a quelle ^ 3 
cbe fi pigliano a due a due . & 
nellamcdefima proport }™?» 
&fia ranalogia loroptrtur • 
bata,& per 1 ’vgual propor* 
tione la prima fia maggiora 
dtlU terta > [ara ancora la 
quarta maggiore della Jcfla , 
& Je vguaie , r guale; & Je 
minore, minore* hb. i*cauafi 
dallapr, 20. l 7 ^ 

Z2 Se fiano quante gran- 
dett? fi voghano & fiano al - 
ire grande^ dt himtro v ' 
gliali a qMie , cbe fi pigliano 
a ilne 
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i Juta dut nelU medeftma^ 
proportione , faranno ancora 
per la proportione vguale neU 
la medeftma proportione , hb . 

3 prop* 19* 169 

23 Se /Jd«o tre grande^ 

tp , e ftano altregranifige di 
numero eguah aquelle , cbe fi 
figlino a due a duc nella me¬ 
de fima proportione y eftal'a- 
nalogia loro perturbata , fa¬ 
ranno ancora per la propor¬ 
tione egttale nella medeftma 
proportione > hb.% prop . 20. 
fac , 172 

24 Se la prima alia fecon- 
da abbia la medcfima propGr 
tione , e/?e /a a/Az 

ta t e la quinta alia feconda 
abbia la medeftma proportio' 
ne cbe la fefla alia quarta , 
tfweor compofla la pri ■ 
ma>e la quinta alia feconda 
la medeftma proportione y cbe 
la terta , elaftflaallaquar- 
tadib.3. prop. ii. 17 6 

2 5 Se quattro grandet^e 
ftanoproportionali * lamag 
giore ditntte, e la minore fa' 
ramio rnaggiori delle due ri 
manem i, hb ;.pr.i<5. 
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LIBRO VI. 

I T Triangoli, e parallelo ■ 1 

1 jrawi, efce a»»o /4 1 

medeftma altet^f 1 * f ono 1 
lorocomclebafi ,hb 4 prop . 
i-/4e. 189 

2 Se «e/ triangolo fta ti- ] 
vna linea rettaparalleU 

advn lato.quella fcgbera i la • 
ri di detto tridgolo proportfO' 
nalmlte y e fe i lati dei triango¬ 
lo ftano fegati proportjonal - 
menteja linea retta y cbe con- 
'gntngeifcgamentifardparal* J 
lela alf ultro lato dei triango¬ 
lo, lib. 4 prop 2. 19 J 

3 Scvriangolo dei trian* 
golofia/cgat0per mttgpy e U 
linea retta,che lo fega , fegbt 
aneor la bafe, auranno lepar¬ 
ti della bafe la medeftma pro¬ 
portione , cbcgl*altrt lati dei 
triangolo; c fele parti della 
bafe abbiano la medeftma 
proportione > cbe gl* altri lati 
dei triangolo, U linea retta> 
chedalla cima fttira fitioal 
fegamento della bafe y fegberd 
Vangolop m ctZp, /. 4 . p . 3 • 1 9 5 

l lati 








D’ E V C 

4 l lati de’ triangoli equi 
ango It yche flanno d’intorno a 
glivguali angoli fono propor- 
tjonali frd loro , & i lati bo- 
mologhi, ouero della medefi- 
maragione fono quelli, ched 
gli angoli vguali ftjottopon. 
gono, )ib.4pr 4. 1 9 ^ 

5 Se duc triangoli abbia 

no i lati proportionali Jaran 
no ancora equiangoli ,&ba- 
ner anno vguali quegl’ angoli, 
d quali i lati bomologbift jot- 
topongono, lib 4 pr.5 < 1 9 % 

6 Se due triangoli abbia 
no vn angolo vgualcad vn’ 
angolo, & d’ intorno dgl’v 
guali angoli babbiano 1 lati 
proportionali, jaranno detti 
triangoli equiangoli , & aue- 
ranno vguali quegli angoli > d 
quali gh vguali lati fi jotto- 
pongono,hb.^.prop.6. 199 

7 Se due triangoli abbia- 
no vn’angolo vinale ad vn’ 
anrolo, & d’intorno alii altri 
angoli abbtano i latipropor- 
t}t>nali , & delli rimanenti 
l'vno, & l'altro inftcmc, bfuP 
minore, b non minore dei ret 
I to y jaranno detti triangoli 
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equiangoli , & aueranno v 
guali quegl’angoli , intorno a 
quali jonoi lati proportiona¬ 
li, hb.4 pr.8. j xox 

8 Se neltriangoionttan- 

goto dall’ angolo rettoalla ba • 

/c fia tiratala perpenditola • 
re , i triangoli , ebe le flanno 
d’intorno, & dtutt’il trian - 
golo&frd loro jonftmili,lib. 

4. pr.9. 2 °4 

9 Dalla data retta tinea 

tagliare vna parte propojla, 
hb.lprop.z8. 57 

10 Scgare vna data retta 
linea, non jcgata, conforme 
ad vnaltrafegata,hb. 4 -p' 0 ' 

poj.iz. *°7 

11 Date due linee rct.e , 

trouar Id terta proport! ona ~ 
le,hb.^.pr.10. lQ 5 

ii Date tre linee rette, 
trouar e la quarta proportio • 
nale,lib.4pr.li' 

13 Date due linee reite t 
trouare la propcn gionale 

mtttOylib.^pr^o. 205 

14 De’ parallelogrammi 
vguali, ch’an»o vn angolo 
vguale ad vn angolo , 1 lati 
dHntorno agi’angoli vguali fi 
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rifpondono fra loro contraria 
mente : & quei parallelo 
grammi, ch 'anno vn y angolo 
vguale ad vnangolo , de 9 qua 
lulati d*mtornoa gh angoli 
vguah fi riipondono contra - 
namente,fono fra loro vgna • 
liylibqpr. 14. zio 

15 Z)e 1 triangoli vguah , 
ch 9 anno vnangolo vguale ad 
vn' angolo ; / /df / d'mtorno a 
gh angoli vguah fi riipondono 
fra loro contranamente ; 

triangoli, ch*anno vn 9 
angolo vgualead vn angolo , 
df' / lati d* interno agli 

vguah angoli fi rifpondono co * 
trariamentc , /o«o vguah frd 
loroy hb.^pr. 14. z 10 

16 St quattro linee rette 

fianoproportionali,U rettan 
golo comcnuto dall * eflreme i 
vguale al rettangolo , cfo fi 
contiene da quelle di megto j 
<& fe d rcttangolo contenuto 
dalhcftremefia vguale al rct¬ 
tangolo , c/jt // contiene da 
quciii di m(7go , le quattro 
linee rette far anno proportio ■ 
nilijib.^.cor. i prep, 

*4' 2«X 


17 Se ire linee rette fiano 
proportionali ; // rcttangolo 
contenuto dall 9 tftreme i V- 
guale al quadrato, 6 fifd di 
quelladi mctXp ;& jeliret- 
tangolo contmuio dall 9 eftre ■ 
vguale al quadrato cht 
fifa daquella di mctgpde trt 
linee rette faramio propor¬ 
tionali, hb.q cor . hddU 
prop 14, 213 

1 8 Da//d {/4/4 ret ta l met 
defer tuere vn rcttihmo fimn 
lc y & fimil mente polio ad vn 
rettihnco dato , Ub. 4. frop, 
16. 21 5 

Ip / triangoli jimilijono 
in proportione di ppia di queh 
la , ch' anno i lati homologhi 
frd loro, hb .4. /?r 1 5 - X 1 4 

20 Ipoligoni fimili fidi- 

uidono in fimdi triangoli, & 
vguah dinumero , fcowo* 

loghi a tutti, & d pohgono al 
pohgonoy hd proportione dop - 
p/4 d/ quclla^hc hd il lato ho¬ 
mologo allato homologo,hb. 
q.prop.ij. 218 

21 7 rettilinei fimil i ad 
vn medefimo xettihneo , feno 
anccra fimdi frd loro , hb 4* 
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'oy della prA6* 117 hb.qpr 19 . 


1ZI 


I Z2 Se quattro linee rette 27 De* parallelogrammi 
\iano proportionali , / retuli adattati alia medefima linea 
\iei ancora , che fi fanno da effe recta , & che mancano di fi . 
WMilit&fimilmente defcnt gure parallelogrammefimdi, 
faranno proportionali : & €? fiimilmtn te pofle d quella , 
\ci rettilmei . che fi finno da che fi defcriuc dalla metd ,/7 
tffcfimili y&fimtlmentede maggore dituttie d paralie - 

fcritti finno proportionali , le logrammo adattato alia me • 
tmee rette ancora far ano pro td , effendo fimile al manca • 
8# no wewfo , /;&. 4, 

1 23 Iparallelogrdmiequi prop.z^. 2ji 

wgo// anno fra loro la pro- 28 Mia retta linea data 
bortioncompofiadailatiylib . adattare vn parallelogram ■ 
!?•?>*. 1^. 208 movgualead vn datorettdi* 

14 D*ogni parallelogrd neo > che manc\nd'vna figura 
n ° * parallelogrammi , che parallelogramma 1 ad 
on d intorno al diametro ,& vn*altra data . 7 ) 4 .1 bijognx, 
d tutto t &fra loro fon fimili, ch*il dator ettilineo , al quale 
ib.qpr, 19, 221 fi deue adattare vn parallelo . 

2 S Confiituire vn rettili - grammo vguale,non fu mag • 
wofimile ad vndatorettili gior di quello , cfec s’ adacta 
vguale ad vn altro alia rneid t effendo fimilt i ma - 
t hb.qpr z\. 225 camcnti , ^ che fi fd 

*<5 Se parallelo • dalla metd >& quello al qua* 

Vzmmo fi tragga vn aral le deue e fer finale il manca* 
Q L°grammo fimile al tutto, mento y hb 4 pr/2,4, ij 1 

fimdmeme poflo , che ab 29 MUretta linea daui 
wx vn*angolocomune conef • adattare vn parallelogram • 
10 » d'intorno al mo vguale ad vndatorettili - 

^defimo diametro cqI tuito, neo, cbeecccda d y vna figura 


pa- 
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PROPOSIZIONI 


parallelogramtna ftmilie ad 
■pti altradata, ltb.qprop.24. 
fac. 2 31 

jo Segne vna data Imea 
retta terminata fecondo l' e- 
firema & maga proportio 
nejib.apr.z 5. z$; 

51 Ne ’ trtangoli rettan 

goli,la figura cheftfddalla 
tofottopofl0 aliangclo retto, 
i vguale alie figure fatte da i 
lati, cbe l'angolo retto con 
tengano > fimili , & fimil 
ruii.tedefcritte, hb.j.prop. 
18 2-79 

52 Se due trtangoli ftano 

(ompoftiad vn'angolo,& ab- 
biano due lati proportionali a 
due lati , talmente cbe 1 lati 
loro rilpondenti ftano aneor 
paralleli, farannogh altrila 
ti deHnangnlipofti per dritto 
frdloro,hb, 4 pr. 7 . loo 

3 3 Ne ’ cercbi vgualt gli 
angoli anno la medi fima pro 
portione , cbe le circonferen 
ge fopra le quali ft fermano, 
6 ftano alh centri, oucro alie 
circ'onferen7e : & citrea cib 
i fitiori ancora » come qutllt 
chCjOiiopojU alh centri 3 hb. 


5. prop.il. 

LIBRO X. 

1 T) l{ppofle due grandit; 

X t e difuguali, /e dalU ,) 
maggiore ft tragga vna parte ’ 
maggior della meta j <& dt: 
qudlo, cbe nmane ftmtlmen- 
te ft tragga vna parte mag¬ 
giore della metd & ciofi fac¬ 
eta jempre, alia fine rtmarrh I 
vna certa grandttga laqtia 
le d'ogni minor grandttff 
propofta Jard minore , Lb. 2* | 
prop 27. 11 7 [1 

12 Quelle grandette cbe 
fono commtnfttrabth ad vM ' 

ipedefima grandctt a > J ont 

ancora fra loro commenjnrA * 
bilt,lib.^,cor.dcllaprcp. 17* 
fac. 167 

117 Siapropoflodi ditno- 
flrare nelle figure quadrate , il 
diametro al lato effer in lu»' 
gbcttp incommenfurabilej) 
hb z.prcp.zp, m 

LIBRO XII. 

I T Toligoni ftmih, cbe fi 
X defcnuono ne’cerchi> 
fono 










D’ E V C 

f no fra loro come i quadrati 
\iclli diametri, l.f.p, 10.259 
x 1 ca cbi fra loro Jono co • 
ite i quadrati delli diametri, 
Ib.f.p. 12,. 2 tff 

LIBRO XIII. 

S E vjm I/wd retta fia 
jegata fecondo 1'efire- 
I na,& mciga proportione, 
U portion maggiore piglian 
|'o la meta di tutta, puo il 

I iuintuplodel quadrato , & fi 
'd della metd , lib. 5. pr. zj. 

aC * Z94 

2 Se vna linea rettapoffa 
K quintuplo della Jua parte, 
P" H doppto didetta parte fia 
\egato fecondo 1’eflrema, & 
inepta proportione, lamag 
p or portione d il rimanente 
della linea polia daprmcipw , 
tib.^.prop.ij. 294 

1 Se vna linea retta fia 
Vgata fecondo l'rflrema, & 
lactea proportione, la por- 
minore pigliando la me 
ta della maggiore.pud il quin - 
tuplo dei quadrato , che fi fd 
dalU meta della maggiore 


L I D E 

potione, lib.f.pr. 26. 2 ps 

4 Se vna linea retta fia 

fegata fecondo 1’efirema, & 
metta proportione, gli duc 
quadrati che fi far.no da tutta 
la linea, & dalla portion mi• 
nere,fono tripli dei quadrato 
della porlion maggiore, lib, 
f.propiq. 288 

5 Se vna linea retta fia 

fegata fecondo l’e (irem a, & 
mttga proportione ; & ei 
s 'aggiunga vna linea vguale 
alia portion maggiore, farci 
tutta la linea fegata fecondo 
1'efirema, & mczga proptr- 
tione , & la portion maggio¬ 
re Jard la linea retta polia, da 
principio, hb.q. cor. nella pr. 
2.6. ajtf 

7 Se tre angoli dei penta¬ 
gono equilatero » 6 continuati, 
6 non continuati fiano vguali, 
fardil pentagono equiar galo, 
lib.q cauaft dalla p,y. 252 

8 Se ?iet pentagono cqni . 
Utero) & equiangolo a Cue 
angji continuati fi fettepon* 
gano linee rette , quelle fi fc • 
gheranno fra loro jccondole* 
flrema , & mcvga propoi^io* 

nc; 




P R O P O S 

ncl&le porlion maggiori di 
qudle (aranno vgual al lato 
delpentagond,lib. J-prop. 7 . 

fac. , „ V* 

9 SeiUtidcll heffagono, 
drdcl decagono dejcritti ncl 
gcrih ofia compofti ,fardtut‘ 
ti U linea legata, fecondo Ve 
ftrema & meggi propono 
ne: & la pu-^ion maggtore 
Jard il luo dell * beffagono, 

lib.^rop.Z. a 54 


I Z I o N I 

io Scnclccrckio(idefcri 
tia il pentagono equilatero . il 
Uto dei pentagono puo il lato 
dell ’ bej]agono , & dei deca • 
gono ,defcntti nel medefmo 
cercbio,lib 5 pr S 0t f 

12 Se ncl ecrcbiofia de 
fcritto il triangolo eqmlatero , 
il lato dei triangolo b in po • 
tenora triplo dei jemidtame 
tro dei cerchio » lib. 5 . prop 


30 .fac. 


199 















DI EVCLIDE 

rinnovato 

Da Gio. Alfonfo Borelli. 

libro i. 

A Geometria,fra tutte leMaterna* 
tiche difciplinc principaliffiraa-,, 
confidera le grandezze, &qualfi- 
uoglia contemplazione fcientifica, 
jchccircaatal foggetto puo farfij 
i fi raggira intorno alia confiderazione della_j 
flruttura, con la quale efie grandezze vengon 
| »rmate, 6 intorno alia confiderazione delfef- 
nziali proprieta, 6 vogliam dire palsbni dellc 
ledefimc. Ora conciofiacofa ,chealcune ftrut- 
re, e proprieta di grandezze fiano in natura 
>si facili, ed euidenti, che non folamente niun 
yticofo ricercamento non addimandano , ma 
che fia il quale dirittamente difeorra, tofto 
fyro acconfente.-ed effendoucne altre ancora per 
•1 contrario tanto malagcuoh, che non fi potio¬ 
no , 6 debbono in modo alcuno concedere fen 
J 3 proua: e perche infiemecon efionoi enato 
1 « «ncair.inarci per vna ftrada,chc dallecole, che 
f fon note, ne conducaalleignotc(generandofi 

A ogr.i 



■ .. 






* EVCL1DE \IXNOrJTO 
ognidottnna inteliettiuadavna qualche prece 
dente cognizionr) tquindi £, che Peuidenci Arui 
ture i e proprietadelle grandezze druon da no 
pigliarflcomeprincipi;,da'qualiicientificamco i 
tedi/correndo,l’a]treoicurc, e difficili fidediK 
chino. 

Somiglianti fpeculaziom,6 facili,6 difficili ct 
clle fiano, furono poi lempre chiamate propoli 
zioni; edendo che inquafiuoglia di loro fi pro¬ 
pone al noftro intellecto qualche cofa da coce® 
plarfi. E' noto adunque,chc i principi; della Geo 
metria fonolcpropolizioni, che fpongono vo 
cuidente ftruttura, 6proprietadellegrandezz | 
E perchemolte volte accade, chele dettegrao 
dezze,Je cuiflrutture, opropricta fonocuiden 
ti, 6 non abbiano il proprio nome, 6 pur ne ab 1 
biano alcuno equiuoco» e diuerfe cofe lignifican 1 
te» i per6 neceflario (accio che qualfiuogli^ 
grandezza refti da qualunquealtra diftinta ) J’al 
legnarc a ciafcheduna»che ne fia fenza» vn no¬ 
me con il quale poffa chiamarfi , ecircaaquelj 1 
chel'anno,dichiarar deflo il proprio, e vero n 
gnificato. Laonde tre faranno i generi de’ pr< n< 
dpi; della Geometria; de i quali il primo fati 
quello nel quale fl dichiara,o fi aflegna il nome 
qualche grandezza , che abbia vneuidente ftr ut 1 
tura, 6 manifefta proprie ta: E fichiaroaDifr 
nizione. 

. 1] fecondo, nel quale fifpone qualche ftruttu 

ra cuidente di quella grandezza , il nomedeiU- 
quale c flato gia aflegnato, e riccuuto dall’ vfo 

E fii 
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EfichiamaPetizione, ovogliadire Domanda. 

Ilterzo, nel quale firoamfefta viTcuidentfc* 
proprieta di vna grandezza gia nominata: Eli 
chiama Digmta.o Afsioma> 6 Pronuntiato» oue- 
ro notizia commune. 

E pcrche fomiglianti principi;, effendo notif- 
fimi,nonfipoflonodimoftrare; percio fi porra 
folamente il catalogo loro nel fronte di quefta_« 
fcienza, acci6 poi (argomentandocon fijjogif- 
mi dimoftranui ) fe ne cauino da loro Je veriti 
dell’ altre nafeofte propofizioni, le quali ancora 
li fuddiuidono j poiche quelle nellequali fi confi- 
derano le ftrutture difficilidclle grandezze fiad- 
dimandano Problemi. 

Ma quelle nelle quali fi cOtemplanole difficili 
proprieta delle mcdefime,fi chia mano Teoremi. 

DIFFINIZIONI. 


I. 


L Eflremita, 6 termini di qualunque corpo 
confideratidairmtcJletto ienza profondi- 
fi chiaraino Superficie. 



Quali fono leABCD,& 
DEFC. 

II. 

I termini di qualunque 
fuperficie cofiderati fen- 
za niuna larghezza , fi 
chiamino Linee. 

Quali fono le AB>& AD. 

A z Lcfire» 








4 EVCLlDl RINNOyjiTO 

I I I. 

I/eftremica della linea confidcratc ienza al- 
cuna lunghrzza, fi chiammo Punti. 

Opali fono i termini ji> c B. 

Bcncbe tali qumtitd non fi poffano ritrouctre cti' 
fcheduna da per (e difiint aperta cofa e 3 cbefi ritrouano 
veramente ne*corpi 3 cd v lecito confiderare l f vnajcti' 
%al*altra j percbe in qualfiuogha corpo quello > cheft 
yede 9 otoccae la fola eftenore Juperficie ; e quando ei 
fi riuolge intorno d fe medefitmoyi e pure qualebe cofa j 
cbe non fi muoue 3 diflinta da quelle , ebefi riuoltanff. 
Ue d pojfibilc , chc la parte i m mobile fi a corpo , a uucn- 
ga cbe tutto il corpo fi muoue : onde neccfjariamente 
conuiene , cbe vna fola linea femp licemente lunga fia 

quella, intorno alia quale fi fdil moto; i termini indi m 

Utfibili della quale fi chiaman punti» 

£* dunque coja afjai mamftjla * cbe la linea puo 
effer generatadal continuo $ e fucccjfiuo muouimento 
dei punto; la fuperficic dal cummino tranjucrjalc deb 
la linea; e finalmente il corpo dei moto pur trafuerj 
le della Juperficie . 

Le quali tre fpecie dtquantitd continua poffono da 
noi imagmarfi digrande^a infinita 3 je pero ciimagi - 

neremo , cbe i detti loro 



B 


mouimentifi radanocon* 
tinuando per vno fpa^io 
infinito . 

I V, 

La piu breuc Lin^ 
di quelle, che da vnpu* 


io ad vn’ altro pofiono effer diflefe; la chianiO 
Rctta. Come 














11 b n o r: i 

Come la linea UCB fe ella i la breuijfma fri Jo 
iDB, & jtEB , la chiamo Betta. 

V • 

La fuperficie, alia 
ualevna medefima 
mea retia per tutu i 
'crli fi pu6 adattare» 0 
hiamifiPiana. 

Se alia fuperficicj 
ABCD t ft pud adattare 
a retta Imea 2W0> itu 
inaniet a , che conbaci 
\er mti i ver fi, come in MN,MG &C>ft chktni Supa$ 
ic icTtana, 

V I. 




! 


E'-.F 

Di due rette linee »che fi tocchino in vn pun* 
e non fiano diftefe in dritto, laquantita, d 
«ifura de 11* inclmazione dell* vna verfo Paltraj 
fi chiami Angolo Piano. 

Se le due rette linee & *AC ft tocchino in A, t 

\ 2 i non 


















6 TLVCLlDE WmJOVolTO 
nonfianofolic indritto ,cbiamoangolo piano , noni 
quantita delle linee B^AC , ne lo /patio comprejoi 
ejje,nela diftan^a, 6 re lanione laro, ma quella tam 
e determinata inclinatione , o piegamento della litta 
»4C t verjo ialtra %AB. 

VII. 

La fuperficiepiao 
contenuta da vno,i' 
pio termini, Ochian 
Figura. 

Qualifono le»4, ti 

VIII. 

ia figuri, che 6 dcfcriiia dal riuoJgimcntc 
vna linea retta poflaio vn piano intorno ai 
Vn’cf}rcmo fuopunco fiflo, fin tanto chc cllau 
ritorni a quel mcdefirao luogo, donde auea cw 
q minciato i muouer'1 

fi, fi chiarni Cerchio 




fo fi chiam i centro, 
quella linca,che£<)i* * 
fegnata dall ’ aitro 
cfiremo termine, 
detta circonfercnza: 

£ qualfiuoglia retta 
£ linea tirata dal cen¬ 

tro alia circonferenza dei Cerchio, fi nomin* 
fuo Raggio,aueroSetnidiametro. 

Se la retta JM (ara riuoltata intorno al fuo punto 
fiffoi/t, diraffita fuperficie BDE cerchio > la linea cut' 
ua BCDE circonferenza , H punt 0 i 4 centro , larett* 
•ABRaggio, oScmidiametro. Le 












LIBRO 7 . •, 

I X. 

Le figure piane, le quali fon contenute da ret- 
: lmcc»fi chiamino Rettilinee. 



X. 

E quelle,che fon conccnute da tre rette linee 
aominino Trilatere, oucro Triangoli. 

X 1. 

i Le contenute da quattro Quadrilatere, oucro 
<|uadrangoli. 

XII. 

E finaltnente le contenute da maggior nurae- 
> fi dicano Moltilatere, oucro Poligone, pren- 
tadoilnoriiedalla mollitudine de* lati» che le 
i>ntengono, 6 degh angoli,che fono in ctfe. 
XIII. 

Vna grandezza fichiama-» 

t iiura d , vn’altra» quando clla ^* 

cfa molte volte, le £ cguale * t\ 

r 1’appunto. 


A 4 


PE- 










5 EVALIDE R,tNNor^TQ 
PETIZIONI, OVERO DOJVtA&T&E. 


I. 

Potcrfi tirarc da vi 
. _ • puntoad vn'altro pii 

-«....JE covnarctta Jinca. 

■* I I. 

Allungareadiriciu 

tura la medelima linea retta. 

I I I. 



Fatroqualfifia cetro, 
cdinteruallo,dcrcriucrc 
vn cerchio. 

I V. 

E data qualfiuogiii 
grandezza poterfen^ 
intendere vnaltra mag 
giore , o minore delli 
medefima. 

No» efjcndo tali operationi Meccaniche , ma intei 
lettuali, non ddubbio, che (ia lecito farle, non richic 
dendoft altra operatione,che applicar la mente d quel‘, 
le taligrandettet che/ono veramente in natura. 


ASSIOMI, OVERO PRONVNCIATI. 

I. 

Quellecofe, lequah Tono egualiad vnami 
defitna > fono eguali tra loro. E quclla, chei 
maggiorc,o minore ddl’vnadell*cguali , £an- 

che 
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:hc raaggiorc, o minore dcll’ altra. E perii eoa* 
:rario. 

1 L . 

Se 4 cofe eguali fono aggiunte cofe eguali,gli 
aggregati faranno eguali. 

I I I. 

E fe da cofe eguali Ion leuatecofe eguali , le 
rimanenti farannoeguali. 

1 V ' 

Le cofe eguali aggiunte> 6 tolte via da cofe di; 
feguali, le rendono difegua Ii. 

V. 

Le cofe, chc fono doppic triple, &c. ouero la 
meta d’vna cofa medefima, o di cofe eguali, fon® 
aneor’efle eguali. 


A •_ i -;- 1 - ; | - t . , 

A ) H 


C 


■D 1—! 


; V I. 

Se vna medefima gradezza tnifura duegran* 
dezze, mifurera ancora ii comporto loro» eia 
loro differenza. 

V I I. 

II tutto & raaggiorc della fua parte.' 

VIII. 

II tutto & eguale 4 tutte le fue parti infieme^ 

Prefc. . _ 

QueI; 







xo ErCLlDE KJUUOV^ATO 
I X. 

rer?c«imfn^’f hefi com kaciono,ofi adattano 
perfcttamente, Tonoeguali fra loro. 

baciarfi at c ° r<? * C J* C fp. no c 6 u *lx potranno cora¬ 
cum mV,/ °f r ? ^, C ' lnteJJet, °»trafportando, 
- - PJ -gando Jc Joro parti, fe fi ra di mcftieri. 

A X * 

- Duerettclinee,che 

concorrino,e fi fcghi- 
no J’vna 1’altra, non 
annoaicuna parte co* 
mune. X J. 

■Due rette imee pof* 
fono si com porre vn* 
angolo , ma non gii 
chiudere vno fpazio,o 
^ ^ formare vna figura. 

circonft. 

renza dei cerchio, f ono eguali tra di loro. 

«. X I 1 I. 

c a ta7emrd dC/I r nJarCttJjiaca (3ri collo^ 
cata dentrodue figure, aueranno quelle ficure 

CtaS,": COmm “"' ■' » kghwanqo fcam- 





PRO. 
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PROPOSIZIONE I. 

PROBLEMA I. 

Sopravna data retta linea terminata formare vn tri- Euclid 
angolo, che abbia tutti e tre ifuoi lati eguali ; e «o* pr 0 p, ij ( ) 
mini/ipoi tal figura Triangolo equilatero . lib. i. 

I Problcmi anno per lo piii cinque parti, cio4 
^ dire, Propofizione, Efpofizione, Goftruz» 
zioncjDimoftrazione, c Gonclufione. La Pro» 
pofizione palefa la cofa data, ouero conceBa, & 
i n oltrc dichiara tutto quello , che deue farfi. 

L’ Efpofizione con vn folo particolare cfempio, 
ouero con qualchc vna figura fenfibile fpiega 
quello , che s*era detto nclla Propofizione**, 
nc per quefto in fomigliantc figura refta l’vni» 
oerfalita dclla propofizione altcrata, perchc fi 
oicttc dauanti a gli occhi tal figura particolare, 
°lopermcn fatica dclPintelletto, acci6».chc 
c glieonniolto maggiore facilita pofla vniucr- 
*alniente difeorrere. La cofiruzzione, partico* 
iarnoente neproblcmi, i mai fempre ncceflaria; 
Auucngache ella mette in efecutione quello. chc 
ocha Propofizione fi comanda , che fia fatto, 6 
P‘ u tofio confidera rintcllettuale operazionc, 
®cdiameia quale tal coflruzzione formale fcie- 
l ‘ncamente fipu6comprcnderc. LaDimoftra- 
2ionc,argomentandodimofiratiuamente da pri- 
^‘principi^raccoglie legittimamente efierc fla¬ 
ta 
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ta fatta Ia coftruzione gia comandata. Efinal- 
mcnce ia Conciulicme 6 vn certo epilogo di tutta 
la propofizienc, che ci auuertifce,dierc flato or; 
mai fatto qucllo, chc nella propofizione s‘impo- 
neua, chc fi facefie. Ne fiimo effere flata cofa 
luperflua 1’auer accennato in quefia pruna pro¬ 
pofizione per vna volta folamente le cofe pre* 
dette > le quali, benche in altre propofizioni non 
fipongono, vi fideono nen di mena intender 
fempre. 












esposizione: 





S ia dunque la 
data retta li¬ 
nea AB,fopra di 
lei fi dee formare 
il triangolo, che 
habbia tutti, e 
tre l fuoi lati e* 
guali.'Quefia li¬ 
nea AB, benche 
fiadi vna tale de¬ 
terminata mifu* 
ra, contuttoci61’intelletto la deuc comprendere 
come rapprefentatiua di qualfiuoglia dclfinfini- 
te, chc fi poflon proporre. 




CO- 
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COSTRVZIONE. 




3 


| 


mj Atto centro A in virtu dcila terza doman- 
i da»conTinterualiodeiia retta AB,fi deferi* 
tiailcerchioCDB. In oltrefatto centroBcon 
1'interuallo dcila mede fima retta BA» a fi deteri- a Dow. 3 
tiaPaitrocerchioCAD. Eperchela medefima 
'|ctta Linea AB £ cutta collocata dentroambedue 
cerchiCBD , & CAD. Adunque (mediante.» 
alfioma tredicefirao) quefiiduccerchi fi lega* 
j»o fcambieuolmente: e percib ancora le circon* 
renze fi fegheranno 1 ’vna 1 ’altrain quaJche 
untopereller linee , che per larghezza non fi 
oflono diuidere. Pofio adunque , cht ij punto 
W fcgaroento fia C, b tirifi dal punto A al punto ^ ~ 

! -• vna retta linea, e parimentcfenctiiivn^ltra l 
punto Bal punto mcdefimoC. Quiui refta_» 
'crfezzionata ia coftruzione,auendo noi forma* 

J la figura trilatera ABC, la quale dico efierc 
Qcora di lati eguali. 


dimostrazione. 

! p Erche le duc rette linee AB, & AC fon tira- 

tedalccntroAallacirconferenzadelccr- 

hio BCDtc adunque la retta AC £ eggale al\& c ' 
J ctta AB. Di piu perche le rette EC, & AB lon 
Jurate dal centro B alia circonferenza dei cer- 
JhioCADjdla retta BC faraegualealia mede-d 
wfna retta BA. Adunquecosila AC,comelaCB 

fono 



c u4[1, t. 


Euclide 
t Y0 t>' i> 
det i. 
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fono eguali alia medefima retta AB» Per Ia qui 
cola eia AC, & la CB fono eguali tra di loro. B 
le Ire rerte linee AB, BC, & C A, le quali chiu{ 
gonotl triangolo ABC fonotutre eguali. 


CONGLVSIONE. 


f A Donque fopra Ia data retta linea AB afr 
Jl\ biamo formato vn Triangolo racchiut 
da tre lati eguali,il chc nella propofizione ci <1 
«omandatochedoue<Bmofare. Chiaraifi or; 
cotal figura Triangolo Eqtlilatero. 


PROPOSIZIONE n. 


PROBLEMA II. 

Da vn punto dato,tirare vna retta linea eguale ad w 
altra data retta linea. 

^jlaildato pun* 



to A, e la da 
ta retta linea fi* 
BC, Dal punto i 
fi deue tirare vo 
altra retta linei 
che fia eguale al 
la retta BC.<* D* 
punto C alpunt' 
A fi tiri , fe c v>' 
n'£di bifognoi 
vna retta lines-»! 
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e fopra la rctta G A, fi deferiua il triagolo equi- 
nt: ro ADC , c c fatto centro Ccon 1’interjallo 
'B, fi deferiua il cerchio BE, d c la rctta DC Ii 
Uunghi dirittaraente alia volta dcl punto Cifin- 
hefeghincl punto E la circonfercnzadclccr* 
hio. E firoilmente e fatto centro D,coal'inter- 
allo DE, fi deferiua 1'aliro cerchio EG ,che fc- 
hi ia retta linea DA ,allungata indetinitaraen- 
cnel punto G. Dico la retta AG effere eguale 
ha data rctta BG. Perchc le rette DE, e DG 
ontiratedal centro alia circonferenzadel cer- 
hio EG:/ c fle dunque fono eguali tra di loro.Ma 
a quefte f: leuino via lc parti eguali AD, & CD 
lati dei triangoloequilatero ABG)g adunqueil 
cfiJuo AG t egualealrefiduoCE. Maanchela 
cttaCB e eguale alia rctta CE, b per effere ara- 
cdue tirate dal centro alia circmferenza dcl 
erchio BE. Adunque le duc rette BC, & AG fo* 
10 eguali ad vna cerza CE, e i percio anco fono 
guah tra di loro. Per la qual cofa fi e diffefa dal 
junto A la retta AG eguale alia data BC. Il effe 
i doueua fare. 

PROPOSIZ IONE III. 

PROBLEMA IIL 

j ' : * c due rette linee dtfeguali, dalla maggiore tagliar - 
nc vna eguale alia minore. 

^ Ia A la retta linea minore, C8 la maggiore. 
^ Dcucli dalla maggiore CBtagJiarcvn pez- 

zo 


b prop. i. 
c Dom . $« 

d Dom 2. 

c Dom. i* 

( A(f. r z. 

iAj/.i. 


Euclid• 

prop. 
dcl i. 



a Trop. a. 
b Dem. 3. 


e j4J].u. 


Euclid. 
P r °l>. 4' 
dei 1. 
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£0 eguale alia minore A a. Sitiri dal puntoBI^ 

uale alia retta A > M 


retta linea BD, che lia eguale 



fatto centro B coi 
io interuallo BDj 
deferiua ii cerchi' 
DE , che feghi nH 
punto E ia retta CBt 
Dico che BE £ 11 
pezzotagliatocgui 
Jealla retta A. Pe* 
che BE b eguale i 
BDjceflendoatnbt 
due queftetirateda ' 
dei cerchioDE: e.i 


centro alia circonferenza 
per ia coftruzzione d eguale alia medelima BD 
Onde A, e BE effendoegualiad vnaterzadla* 
ranDO parimente eguali tra loro, Adunque date 
due rette linee &c. 11 che fi doueua fare. 


PROPOSIZIONE IV. 

TEOREMA 1 , 


Sc in due triangoli interno d gli angoli dclltt cima f* 
gnati, i due latidcir vrw jarnnno eguali diditel^U 
dcll altro ciajckeduno alftw: lebafede imedefit^i 
Triangolifar anno eguali,il triangolo al triatigoM 
di tutti gli altri angoli quc$li ttdvno ad vnojara^ 
no eguali fradi loro, di quali [aranno oppojli /^1 
eguali* Chiam in fi fcmigl tanti fi gure Triangoli 
fimilmcnte Egnati, 

Sie- 
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I? laooduetriangoli ABC,&DEF, idi cuiao? 

*•? goJi alia cima A,&D fiano eguali tra loro, e 
il lato AB 6a eguale al lato DE:; fimilraetc ii la* 

<*> AC fi a eguale al lato DF. Dico che la bafe fiC 
£ Eguale alia bafe EF,il triangolo ABC eguale al 
*Hagolo DEF,e Tangolo BegualealFangoloE» 

A > quali fono oppofli i lati eguali AC,& DF,e pa* 

t ri mente 1’angolo C e eguale ali*angolo F, a’qua- 
ono oppofli gli altri due lati eguali AB,& DE. 
prapongafi con 1’intclletto il triangolo ABC 
triangolo DEF ,dimandoche il punto A cada 
pra il punto D,ela retta AB cada fopra la rct* 

DE .neceffariamentealc duc rettelinee AB, a 
DE ficombafcieranno, fimilmentemediante ? 
| e qualita 1’angolo A fi adatterd aJPangolo D j e 
(erci6 AC caderi fopra DF , b e per cflere tra 
* >r ® e guali fi adatteranno: si che il punto G ca- ^ 

' er ® fopra il punto F. Poflequefle cofe,dico che 
bafe BC,&EFficombaciano. Poiche feci6 
- ^ vero cadano leparti deimezzo della BC 

'Pra, oucro fotto la EF , corae per efempio nel 

B fito 


F 
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fitoEKF. Enotochc in talcafo le duc recteli 
nccEF» & EK.F chiuderebbono la fuperficit 
c Jiff. 1 1 . EKF.c il chc affatto b impoflibile. No pu6 aduit 
qucJa bafe BC cadcr fopra , 6 fotto la balc Ef 
qualora i punti diremi B, & C, cadono preciis 
mente fcpra ipunti E ,&F. Laonde necdJan 
dufjj.f. cofa4,chele bafi BC,& EFfiadattino ,e dpt 
cid faranno tra di loro eguali. Similmente i tri 
angoli ABC,& DEF li combaciono, poiche (c 
no fuperficic piane , tutti gli eftremi delle qua) 
fi adattano, onde b anche neceftario, chc le ior< 
parti di mezzo aneor elleno (i combacino, eal 
c Vtffils. trimetila retta linea nons’adatterebbe per og' 
verfoairvna, e alfaltra fuperficic piana,la qua 
cofa dinconucnientc. Adunque i triangoli ABC 
& DEF fon’anch’dfi eguali traloro./Fmalineni 
te gli angoli B, & E , a i quali fono oppoiti i dft 
lati eguali AG,eDF adattandofifradiloro ven'* 
g -df'? S ano at * c ff erc eguali, e g per la lielfa ragione fo" 
no anco eguali gl i angoli C,&F, ai quali fimi!' 
mente fonooppofti i due lati eguali AB,e DE 
Per la qualcofa le in due triangoli &c. Le qual' 
eofe bifognaua dimoflrare. Ora chiaminf? p (f 
breuiti quefte due figure Triangoli fimilment* 
eguali. 






^1 



A 


B 


K 
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PROPOSIZIONH V. 

TEOREMA II. 

l\ueangoli,cbe fon confeguentidi duc angoli cguali, 
ouero confeguenti dei medefimo angolo , 

/ono eguali fra di loro, 

? Iano i duc angoli 
ABC, c DEF tra 
ro cguali; c prolun- 
tc indirittolc rctte 
ce AB, &DE verfo 
parti dcgli angoli B, 

E fino a i punti K, 

M. Dicocheglian- 
'l'CBK, & FEM, 

10 f°no confeguenti 

gli angoli fopradet- T ' /vi 

fono cguali tridi lo- 
I 1 - Arche I’angolo 

EF fi fuppone eguale ali’ angolo ABC. Adun- 
lc foprappofta intellettualmcnte la retta DE 
* a retta AB, & il punto Eal puntoB.dgli ftefli a 2' 
, n goli DEF, & ABCjfi adatterannoj e percidla 
; tta EF cader^ precifamente fopra la retta BC: 

!> a ^ a retta EM cade fopra la rcttajBK, concfo- 
* a che lerettefcDE,&ABallungatefinoad M, bs4Jf.io 
*;K.combaciandofi fra di loro non poflonoaue- 
,4, Vna parte comcnunc.Aduquc gli angoli FEM, 

B i &CBIC 



r 







cAQ.?. 




Euclid. 

P rg t>. 
dtl i. 
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& CBK fi adatcranno, c per e ci6 faranno egu 
ii. Nel fecondo luogo fi allunghino le recte lir 

AB , & CBdi 

Cf„ folo angolo 

BC aJla vol4 
dell’ angolo 
fino a 1 pur 
K,&0. Dici 
che arnbedue 
gli angoli coli 
legueti CBi 
& ABO fono tra di loro eguali. S' intenda il ut 
defimo angolo ABC pofto a rouefcio ftpra It 
fteflo,in modo che la recta AB cada fopra Ja reti 
ta CB, e la retea CB cada fopra la recta AB 
Chiara cofa 6 , che la recta d BK cade precii 
mente fopra la retta BO, e la r etta OB cader 
fopra la retta KB. Ondc 1’ angolo ABO (ar 
eguale all'angolo CBK j il che bifognaua diOio 1 
ftrare. 



COROLLARIO. 

Di tjui ft raccoglie, che due rette linee, che ft feghfi 
fannogl' angoli alia cima eguali trd di loro, 

Impercioche fegandofi le due rette linee AK> 
& GO fcatcbieuolmente nel punto B , abbi* 
no dimoftrato 1 duc angoli alia cima ABO »® 1 
CBK» i quali erano confeguenti dell * ang 0 ^ 
ABC effere eguali fri di loro. Mella ftefla ff i< j 

tiiera 
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era i dge angoli alia cima ABC, & KBQ faran - 
> eguali efsendo cglmo confcgucnti dei medefi- 

oaogoloABO. 

PROPOSIZIONE VI. 

TEOREMA IM. 

i angoli fopra la bafe d’vn triangolo, cbe abbia duc 
lati eguali,Jonotra loro eguali, &allungati i lati 
tguali in dtritto faranno eguali, e^iandiogli angoli 
fottplabafe. Chiamift poi tal figura Trtangolo 
Ifocele » 

t Ia il triangolo ABC, i lati 
' eguali dcl quale fiano 
A>&CA. Dico che gli an* 

> 1 » ABC, & ACB fopra la 
ile fono eguali tr^ loro; e* 
lc allugatc in dritto le rette 
we AB,& ACfottola;bafe 
n ’aD,& E,gli angoli DBC, 

1 ECB fonoeziandio eguali 
a loro. a Si allunghino in- 
: finitamente i lati BA , & 

A verfo le parti della cima 
»cio£ & dire fino a G, & F; c 
oella rctta AG,come della 
itta AF6 fi taglino le rette AM,& AHciafche- 
J na eguale alia ftcflaAB ,oueroallaAG ,efic 
Jn giungalaretta HM. E perche iductriango- 

B 3 li 



EuelicL 
prop. f. 
dtl i. 


a Dom.i. 


b Prep.i 
c Cerei, 
prop.l. 
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d M. BAC,HAMintornoa gli angoli d eguali BAC 
„ f> ' HAM(pcrciscre alia cima)annoi lati eguali ad 
vno ad vno tradi loro, mediante la coftiuzionc 
cPrep. 4. eAdunque 1 ’angolo CBA£ eguale ali'angoli 
MHA (efscndofi fatti eguali 1 lorooppofti lai 
f MA,&CA). Per la racdefiina ragionc/lango 

i rop. 4. j Q A( -.£ ( ar j c g ua j c a j tDcdclimo angolo MHA 
(efscndofi fimilracnte fatti eguali i lor lati opp» 
ftiBA , & MA). Per laqual cofa i dueangoE 
, ; ABC,&AC B lono eguali ad vntcrzo MHA t 
2 y *’ g per ci6 tra di loro. Sono dunque eguali gli an 
goli fopra la bafc dei dato Triangolo» II chc pfl 
uiieramentc bifognaua dimoftrare. 

Inoltreperchei due angoli ABC, & ACB fi 
r0 P‘>’ fono dimoftrati eguali,fcadunque gli altn duelo' 
ro confcgucnti DBC, & ECB, 1 quali fono fotto 
la bafefaranno anch’effi eguali tra di loro.Perla 
qual cofa & mamfefio, che i duc angoli fotto la 
bafe dei triangolo di due lati eguali (ono tra loro 
eguali. Corae bifognaua prouare. Si chiarai ora 
fomiglianic figura triangolo Ifoccle. 

PROPOSIZIONE VII. 

TEOREMA IV. 

P.nclid, Se due triangoli aueranno tri lati eguali d tr elati t d 
prop. S.del vno ad vno Jaranno fmilmente eguali. 

S Iano i due tria ngoli G, & H, & il 1 ato A B 6 * 
eguaH al lato DE, AC a DF, e BC ad Ef 

v D.co 











• *» augUiU Li> W 

1 'angolo G a 11 ’ 
llngoloF. S’in* 
*:nda il trian* 


Dico che 1* an- 
itolo A 6 cgua- 
e all * angolo 
p. 1 ’angoJo B 
ill’angolo E»c 


i I B ^ 0 /. 



D A 


1 olo G con il 
* lolatoBCco!* 

1 )cato fopra il * 

litoFE,di modo 

< he il punto B cada precifamtnte a fui punto E,e 
taediante 1’egualitade idetti duc lati, il puntoC 
tadera fui punto F. Et il triangolo ABC cada . _ 

Ion fopra 1 ’altro triangolo DEF, raa verfola 

i irtealui oppofta.E’ noto,che glialtrilati coli- 
>nti faranno eguali. Si b congiunga finalmen- 
la retta AD,la quale pafscra 6 per il puntoC, 

Jcr ° feghera la bafe commune BC, 6 cadcra 
? r > di cfsa. JSiel primocafo efsendo i duc lati c Prop. 6, 
1 |» & BD nel triangolo DAB eguali, mediante 
luppoiitione, c lo ftefso triangolo fara Ifolce- 
> c percio idaeangoliA, & D fopra la bafe 
r anno eguali tra di loro; & in v irtu della quar* 
Propofizione i medeiimi tnangoli G, & H la* 

* anno fimiJmentc eguali. 

da nel fecondo cafoil triangolo ADB pari¬ 
ante fara Ifofceleidnnrle irlnr nnonli R A D-Ar C? P f . 














h 


>4 
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ne] trian 


4 


B 


ne 

ifofcele C D A 
due angoli CAD 
& GDA anch’dl 
faranno eguali 
Adunque e Te i 
primi angoli egui 

ii fi aggiugneraff I 

no alrri fecondi c 1 
guali» i due angoli BDC» & BAC fi faranno fate 1 


tra loro eguali. 



. Finalmente nel terzo cafo da gli angoli eguS' 
Ii BDA, & BAD con il leoar via gli angoli egu 3 
li CDA,& CAD, fi lafcerano i due angoli BD^i 
i Prep. i» & BAC eguali tradi loro; onde/aneor gli aM 
angoli rimanenti faranno eguali. Per la qualcfl* 
fa fedue triangoli &c. II chc bifognaua &c. 


PRO* 




i 















■ 
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PROPOSITIONE VIII. 

PROBLEMA IV. 




Euclid. 
prop. p. 
dei l. 


Diuidere fer il meyo vn dato tmgolo. 

^laTangolorettilineo BAC, deue quefto an- 
3 golo diuider fi io due angoli eguali. Si prenda 
ia retta AB qualfiuoglia punto D ; & dall*_j 
Callungata indcfinitamcotc fe ne tagli b AE a 
uaie ad AD, e fi cogiunga la retta c DE, fopra b Prop.?.' 
quale verfole parti oppofte d fi deforma iljtria' c Dom. i. 
gOoeqmlatero DFE. Finalmente edalpuntoA frProp.i. 
#wunto F (i ciri la retta li- » » cDtm. i. 

AF. Dicoche AF fcio- 
c il Problema.Perche ne’ 

* triagoli DaF, & EAF, 

AF k commune, & i 
ty* DA,& A E fono eguali, 

“lediante la coftruzione, & 
bafi DF,& EF fono egua- 
b incor etfe , cilendo lati di 
^itriangoloequilatero. Adunauein virtiidella 
f iffata propofizione gli angoli DAF, & EAF fo* 

D P eguali tra di loro. Si che dalla retta AF viene 
^ effer diuifo per il inczo 1 ’angolo BAC.Laonde 
0 >nforme fi era propofto abbiam diuifo per il 
■itzzo vn’angolo dato, 11 che &c. 



PRO- 










a 6 


EXCUDE HINNOr^TO 


Ludii. 

o .dei i. 


a Trop. i. 
b Prop.S, 



PROPOSIZIONE IX. 

PROBLEMA V. 

Tagitare per il me\o vna dataretta linea terminati 

S iala datatetta linei. 

terminata AB : da 
quefta diuiderfi indue psi 
ti cguali.a Sopra cfla Ii d( 
fcriua il tnangolo equili' 
tero ACB, il cui a ngolo aJ' 
la cima C b fi fcghi perii 
mezo dalla rctta CD> cht 
^ diuida la bafe AB ncl pua 
io D. Dico che il punto C 
equellojche (icercau^ 
Pcrchc nc’tmngoli ACD, & BCDgli angoi 
alJa cima AC D, e JBCD fono eguaJi per la co\ 
ilruzzionc,il lato CDd commune, & i latiAC 
c rrep.'^. & BC fonoeguali, effendolati di vn triangolo 
cquilatero • Adunquc la bafec ADeegualeal' 
la bafcBD.Ondeabbiamotagliatoper ilmczz 0 
Jaictta linea AB nelpunco D.Ilche&c. 



pro 
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PROPOSIZIONE X. 

PROBLEMA VI. 

1 u Vna ret *a linea, eleuare da vn datopunto di effa £ KC / ( -^ 
vna retta linea, ebe faccia gli angoU conjeguenti u .deh- 
eguali trk di loro. Si cbiami l ’ vno, e l'altro de gli 
angoh egualiangolo Hetto; e la retta linea eleuata 
ficbiamiperpendicolare k quella, fopr allaqualcj 
cjja i eleuata. 

S ia la retta AB > &ilpunto inleidatoC, dal 
quale fi deue eleuare vna linea retta,chcfac- 
con la retta AB gli angoliconfeguenti egua- 
■traloro. Siprcnda qualliuoglia punto D, & 

^11 altra parte fi tagli dalla a CB allungata la li 
■ eguale alia C D,6 c fopra la DB11 deferi 
r ‘ltriangoloequila- 
ro DFE.Finalmen- 
dal punto C alpun* 

Ffitiri vna retta li* 

1 FC. Dico che la 
^ttaFCi quella,che s 
l «rcaua. Perchc i : — t-, r — 

ftnangoliDCF,& ^ * 

^ an noillatoGFcommune, &ilatiDC,& 
b'afi C cr, a ^ pCf ^ aco ^ ruzz ‘ one » e fimilmcntele 
» t l' eguali per eiler elleno lati di vn 

J pW° ^quilaicro. Aduquer gli angoliFCD, „ „ 

i '•* ">no eguali tradi loro, conforme di fare ”* 

li era 


a ProD. 
b Prop. n 
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fi era propofto. Ghiaminfi ora ambe duc gv 
eguaJi aogoli ACF,eBCF aogoli Rctti, eia 1 
fi nomi mPerpendicolarc alia retta AB. 

PROPO SIZION E XI. 

PROBLEMA VH. 

Euclii. So P* a Vna data retta linea non terminata time ad tf 
1 1» dei i. punto dato, che non (ia in effa vna retta 

pcrpendicolare. 


a Dom. i. 
b Djm.i t 

c Dom % y 


d Pi ot>> o. 


S ia ABlaretta indefinita, & ii puntoCfuor 
dieifa. Si deuetiraredal punto C vnajpei 
pendicoiare fopra J’AB. Si pigli nella retta 
qualfiuoglia punto H, a e ficongiunga lareiH 
CH, csallunghi b in dritto, tanto che padi oJtr< 
la retta AB, come pcrcfcmpio finoal punto Cj 

efatto c cef, 

Si 


a-^ 




V 

\ 


\ 


D'.. 


FHV 


G 


tro C con 
interuallo ' 
G fi defert 
ji ilcerchio & 
a D, la circoif 
ferenza dt 
quale ncccit 
namente i 


ghera la retta AB , imperciocheil punto Gde 
raggioCG fu collocato di ladalla retta AB . ^ 
tagli adunque ne i punti D, & E; di poi d fi tagk 
per mczzo la retta DE ael punto F , c fi flendi' 

no 
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ffl lc rctte lineeCF,CD,&CE. DieochelaGF 
ila perpendicolare riccrcata. 

, ( Perchc ne’ triangoJi DFC,& EFC il latoCF 
ei ortmune, & DF k egualc ad FE mediante la 
« ftruzione, e parimente Jc bafi CD, e CE fono 

3 uali, e eflendo ftate tirate dai centro alia cir* 
nfcrenza dcl cerchioDGE. Adunquc/glan- 


f Prop t 


R FG, & EFG fono eguali tra di loro, e per- 
«'Xfon retti. Onde CFfara perpendicolare al- 
“AB. Adunquedal punto dato C abbiamo ti- 
i:ovnaperpcndicolare aliarcttalinea AB. II I0 * 
cajc&c. 

PROPOSIZIONE XII. 

teorema V. 

5 «ndo vna rctta lineapoftafopra rnaltra retta linea . 

due angoliconjeguenti, dellaglifd retti, d 7, ? 

i eguali d duc recti • Ma degli angoh dijeguali quello * 1 ’ 
Coe d maggiore dclretto,fi chiamlottujo , e quello, 
c be i minore dei retto ft chiam i acuto. 

' £• 

C Tia la linea retta AB 
fopralarctta CD, c, 
faccia gli angoli ABD, & 

ABC confegucnti. Si deue 
dimoftrarc,che ambedue,o 
fono retti, 6 che infieme-. 
p . prefi fono eguali adueret- 

^oichcfcla rctta AB i perpcndicolare alia 

retta 
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n Vr * P to rcttaCD,<Jgli angoli confeguenti farannodm 
b oreo io retti, fendPvno fara minore dell’altro. b Sielej 
ui dunque dal punto £ la linea £B perpendicola 
re allaCB,idueaDgolic6feguenriEBC,& EBC, 
faranno retti. Perche 1’angolo retto EBD 
c j4([.i. cc g ua l ca due angoli DBA,& ABEinfiemepr 
fi. Adunqucaggiunto communemente 1 ’angol; 
dyljfz. rettoEBC,d i due angoli retti DBE, &EBCin 
firme prefi,faranno eguali a i tre angoli DBA 
j r y ABE,& EBCinficme prefi. In oltre perche l'ao<* 
: ' * goloCBA e£egualeaidueangoliCBE,&EBi 
infieme prefi. Adunque aggiuntoui commune* 
f djf, i» mente fangolo ABD / iafomma de i due angoi 
CBA,& ABD fara eguale alia fommadc i tr^aff 
goli DBA, & AB E ,& EBC; tna alia medefi® 
fomma de idetti tri angoli fu dimoflrataegual 
g jljJ.u ]a fomma de i due retti CBE ,& EBDg e fon 
eguali tra di loroquellecofe ,che fono eguali a 
vna tcrza. Adunque la fomma de idue ango 
CBA,&ABD fara eguale alia fomma deidtft 
angoli retti. Per la qualcofa , quando vna retti’ 
linea &c. Ilchefi&c, 
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PROPOSIZIONE xur. 

TEOREMA VI. 

Mfo/omma di due angoli confeguentifatti dal concor - EucUA. 

I 1° di tre rette linee ittvtt punto fara eguale d j. . 

due angoli retti : le due eflreme rette linee 
jaranno coftituite in dritto. 

[ E tre rette Imce A B , CB, e Ds concorrono 
£ J nc | punto B, e Ja fomma de»due angoli con- 
J.uenti ABC, & ABD Ga eguale a due retti. Di» 

*j| c nc J e C B, & BD fono polle in dri tto, ciod co- 
nganovna fola linea retta. Imperciochc fc. 3 
non 6 vna fola retta linea , G diGenda itu. 

,"° Ja a C£ vccio la parte B, la quale cadera ,6 n 
partedifopra, ddifotto dellaflD. Cada* Dm ' 1 
'®a dalia parte di . 

} ra fcpuo caderui, 

K, crcm P i grazia-. \ 

e mamfcfto per.... 

paffata propoGzio C " 

> c hc la fotnmade i 

' angoh CfiA,& “ 

fu i ara e B uale a due retti ; roa per la noftraj 
^ Politione lafommade i due angoli CBA, & 

I aneoreffa eguale a due retti. Adunque 
I ^ rc gatodi due angoli CBA , & ABG6cgua- 
^' f •• 1 »fommadcdueaogollCBA,& ABD.etol- 
J °ncviarangolo commune CB A, 6l’angolo b ■>; ■ 

ABD Jl ' i4 
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ABD rcflcra eguale all’angolo ABG, il tutto all< 
c j 4 !f.7. P arte * c c ^ e ® impollibile. Adunquc la rctta Cl 
7 allungata non cadedalla parte fuperiore delll 
retta BD.Nc anche pu6 cadere dalla parte inf«' 
riorc dcila medefima, come verbigrazia in CfiE. 
Irapireiochc nel mede fimo modo fi moftrereb' 
be.chegliangoli AbD, & ABE farebbeno tri 
loro eguali. la parte al rutto.il che di nuouo i ifl' 
poffibile. Si che ia CBdiftefa in dritto pafferi 
precifamente per la BD. e percio la CbD fari 
vna fola rctta linea. 11 che conueniua ditno 1 
ftrare. 

ASSIOMA XIV. 


Se vna retta linea trasferita lateralmete neli® 
fteflo pia no fopra d’vn’altra retta linea ia toccb 
fempre mai coU’efiremo fuo punto , & in tuttor 
fuocorfofiaaquella perpendicolarmente eleu J ' 
ta: 1’altro fuo punto eftremodefcriueri coi i u ° 
moto vna linea retta. 



Tercbe (c h rett* 
nea *AB coi fuo punto f 
flremoB toccando jewf' 
mailaretta BC ,Jard ■■ 
trafportata laterabn^' 
nelmedtfimo piano, l,i 
uata in tutto il fu0 fW 

perpendicolarmente for 1 

la rctta BC, non hddt0 ■ 


chc 1 'altrofuo punto eflremo J. coi fuo moto defert' 

yii* 
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narettalinea , quale ^ED: poiche tuttii puntidi 
a ,ne * ^ ED f ono remoti dalla retta BC con inter- 
'W^ualt mifuratidalla retta JlB.epcrb fonotali 
dilpolli con il medefimo ordine equabile [confor- 
nonfeguitanoipunti della retta BC ,, quali fono 
dmati mquelh guija , che richiede il fluflo breuifR- 
cbe coftituijce vna retta linea. " 

PROPOSIZIONE XIV. 

teorema VII. 

'iduercttelineepofle nelmedefmopiano, y>name- 
J*ma wtatmea/arlperfendieolare: oualfiuoslia 

IZIT Tn ! ,ma d ‘ l, '' nu enpMar. 

ImUmmetxft„, e papaUhckrt ,IU rmMe. 

!^ia retta li- 
’ wa £F per- 
NicoJare ad 
^“eduele ret- 
f AB , & CD 
°‘‘ c nel mede- 
apiano, e da 
^l^uogiia pu- 
, A <IeJJa retta 
° e a AB , cada 
;P r ala retta^ 

)ic«?rf erpCpt,lcoIare ^ ( -'» inc °ntrando]a inC. 
opnnumrnte, cheJa AC e vna retta linea 

C egua- 


Ck 


A I 

i .... . 

/ 
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K 
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egualead EF, c fimilmente porta . Impero chfcj 
feci6;nd£ vcro,dalla medefima parte delJa rettai 
CD, alia quale riguarda la retta EF,<z fia diftefa! 
a Prop.f, ]a retta CG fatta eguale alia FE . Non caderail; 
puntoGin A ,per elferfi conceduta AC, noibi 
eguale ad EF, 6 pure alia CG, 6 non fimilraenif 
porta. &Facciafipoila FD eguale k CF , ed io- 1 
bLajief- tendafi la GC trafportata lateralmente finoal 
/'*• punto D, radendo coi iuopuntoeftremo C tutta 
la lunghezza della retta C O, fopra la quale per 
tuttoilfuocorfofi mantenga perpendicolarme' 
teeleuata,enelmedefimopiano: c Neceffaria- 
mete il punto G nel luo moto defcriuerd la retia 
linea GEA,la quale palleri perii puto Ej poich: 
laGCarriuadoalla EF.d vi fi adattera ctiendolt 
eguale.E di piu la retta GEfeghera la retta linea 
AE per effere il punto G in altro fitochc A 
perci 61 ’angoloGEF non fara egualeall'angol 0 
AEF. Finalmente congiunganfi le rette linet' 
GF, & HF. Perche i duc triangoli GCF, & H DF 
intornoagliangoliretti Ce D annoil latoGC 
e Prop. 4. eguale, e rirteffocheHD , &1ICF eguale alU 
DF.e AdunquclebafeGF, & HF fono egualii 
f „ parimente gli sngoli GFC.HFD fono eguali tri 
"'** loro,efonogliangoliCFE, DFE retti./Adun* 
que gFangoli rimaneti GFE, & HFE fono egui’ 
Prop. 4. Ii, e intorno a loro 1 lati GF,HF fi fono dimofii -3 ; 
Prop. t tiegualij&EFdcommune.g Adunque gl’ang°F 
GEF,& HF.F fono eguali tra loro,e b percid r« £ ' 
ti. Ma ancheTangolo AEF per la ipoteficrarc £ ' 
to. Adunquc gli angoli GEF , & AEF fono c 

ii 


10, 








i 7 B KO I. ^ 

tra loro, raa furono dimofirati ineguali,i] c he 
eimpoffibile. Adunque i impofl bilc.chela AC 
ion fia vna retta lmea eguale ad EF,d.ftefa daiJa 
ncdefima parte, alia quaJe riguarda la fteffa EF; 
pero ella fara tale comc fu propofio. 
Secundaria* 


»fntedico,che 
'angoloCAEd 
etto. Perchela 
etta CF £ per* 
■'ndicolarealle 
ferte AC,& 
1'altra ret* 
1 AE e perpe¬ 
ris re alia E 
v na di quellc 
Adunque, 
° me nel primo 



” ^ 1 1 144 V/ 

3 £>fu moftrato , la retta AEfari eguale allaj 

iitra CX1 e e J ^ rP ^ d J 1C0JarC,Si » «>«?« ali* 

Si difienda di poi la retta EC . Percfiene 

JyohAEC, & FCE il lato AC e eguale ali’ 

w A aj eguaJ " alj3 FG * c ia ba ^E e com- 
p Adunque 1 angoloretto EFC deeualt^ : p 

Laondelangolo CAEfafare^ ‘ ** 
come era ftaco propofio. S. chiamino ora le 

a E p««ca & AB Parallele,6equidifianti,e 

U1 din? Crpe ‘ l ? d,coJare aJ1 ' vna » c aJl’altra,Fi chia- 
'“Wanzadcllc parallele. 


C z 


PRO* 
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PROPOSIZIONE XV. 

teorema VIII. 

Euclid. Vna retta linea che feghi due parallele, fardgli angoli 
i 9 .del li. alterni eguuli, e Meriore egualc ali’interiore oppo- 

flo)everfole mede(imeparti , e gl’interiori volti 
verjo le medefime parti far d eguali d due retti. 

S Iano le rette linee A B, e C D parallele tra lo 
ro, efianotagliate dalla retta linea EF ne 
puntiG,&H. Pnmamente dico, che gli angoli 
alterni AGH, c DHG fono eguali tra ioro. a Si 
iVrtp.il tiridal puntoG 

la retta G M 

perpendicolare 

alia retta CDi 
che la feghi in 
M, e dal punto 
H fi ciri la HO 

perpendicula^ 

all'AB, ch- 12 
tagli nel punto 

O. E perche le due rette AB, e C D Tono paralie; 
b Preb l e > c l a GMeperpedicolareadvnadiquellc,cioe 

1 4 allaCD; b fari eziandio la medefima GM per' 
pendicolare allaltra AB ; & e la HO perpendi* 
colare alia AB; Adunque come nella preceden* 
tepropofizione fu moftrato, fara rinterpoH J 
OH egualc alia GM , c parimen te 1’interpoft*-' 

GO 












&££*?*•«£ “H 0 °" J ' «iaog il 
OHG, MGH; i duc Jati GO, & HO fono eguali 
adueiatiHM.&GM ad vnoad vno, e la bafc 

ntlr C Adun 9 ue § Jl angolialterni 

'j * & AGH r ° no c guaJ» tra loro, c pariraen- 

!fr u ? 5?™P imcntl 3 d “c retti, cio* gl'angoli 
£Vjtf,e EHG faranno eguali tra loro. 
Secondanaoicmc dico, che 1’angoloefteriore 
e eguale alPangolo GHD interiore oppo- 
0,c collocato verfolemedefime parti. Perche 

«r Q o V nu d ^ 11 * parallcle AB > cCD ’ ei* 3 naoli al- 
«rm DHG, & AGH fono eguali tri loro, f t* 

Ar&° m EGB 6 c S ualc ai medefimo angoio 
f ,, alla CI,Da *S A duqucl'angoio EGB b egua- 
IcairangoJoGHD. 5 

- ru‘i tCr2 ° iuogo dico che 1 duc angoli AGH, 
l n ‘ ‘ G interiori» c pofli verfo le medefime parti 
no eguali a dueretti. Perche acagione delle 
Ion C C ’ duc angoli alterni AGH ,e DHG 
l’an« t [‘ i i° 1 r , oc S uaB »iagg | unto communemcnte 
-ngolo CHG, i duc ango i AGH,c CHG infie- 
' prefi faranno eguali a i duc angoli DHG,e 

' iGjOi.i quefti / infieme fono eguali a due retti. 

uoquej due angoli AGH , e CHG fonoeguah 
i| ra ' c rctl1 • Tutte le quali cofe bifognaua dimo- 


c Trtf. 7, 
d Prof. y. 


c Purte i. 
di que fi 4 . 

f Cor oh 
prtr f. 


h Part.t. 

d> tjurfig. 
Isljfz. 

1 Prof .ii 
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PROPOSIZIONE XVI. 

TEOREMA IX. 

EucL'17. Sccddendo vr *a retta linea (opra due rette fara gl 3 an> 
e 1 8 - dei alterni eguahfra loro , onero 1 'angolo efterwrti 

i* eguale ait interiore opoflo , e volto verfo le medefv 

me parti, ofard i due angolt interiori dalle medefr 
me parti eguah d due rettt: quelle due rette hneej 
Jaranno parallele tra loro • 

S E la retta linea EF /egando le duc rette li’ 
nee A B,cCD fara primamentegTangoli at 
terni AGH,f DHG eguah tra loro. Dico le rep 
anrn , t j tc hneeAB,eCDetferparallele, Imperciochc 
” “• 1 r le cio non e vero, dal punto G fi a tiri la retta li* 
neaGMperpendicolarc alia CD,fegandolaifl 
b prop ,io M,c dal puntoG b fi el.uila retta GN perpen* 
dicolare alia ftetfa GM, Eperchela mcdcfioia 
cprop T < retca bncaGM £perpcndicolarcalie due rette> 
linee CD, & NG> c le linee rctre CD, & NG la* 
rannoparallele fra loro:mala AB fur putata 
non parallela alia ftcfiaCD,adunque la NGca - 
de (opra, 6 fotto della retta AG. Poi pcrche 1* 
parallele NG,cCDfon legate dalia retta linea 
dyrop.i^ EF ne'ptiti G,it H x d i due angoh alterni NGH> 
c DHG farannocgoali tra loro , tna 1’angolo A 
GH fi fuppofe eguale almedefimo angoloDH 
c jiff u C.cAdunquegliangoliNGH, & AGHfonoc* 

1 ^il 7« guali tra loro ia pane al cuttoj/il chc e m-poffi' 

b)k> 
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me.AdunqueneUuiu altraretta linea,ftorchc 
a fteffa AB pu6 eller parallela alia CD. 

Sia nej fecondo luogo 1’angolo efferiore EGA 
gualealrangoloGHG interiore, evoltoalle 
ncdelime parti, dico che Je rette AB,e CD fono 
>arimeiHeparallele,- pcrche 1’angolo CHGfi 
oppone egualeal- 
an goloAGE,& jj 

* 1’angoJo BGH A 


gwlc al medefi- 
«o angolo AGE 
lia cima.^ Adun* C 
,uc iduc angoli C 
-G,e BGH alter* 
feranno eguali 



g Corot. 


h jfJJ.i: 


a loro,e per Ja prima parte di quefla propofi: 

T lc rcttc linee AB, e CD faranno parallele. 

-ia no ncJtcrzo luogo gjj ango i, interiori alie 
fime part, AGH,e GHG egual. 4 duc retti. 

Z limilmente le rette AB, e CD effer paralie- 
^ rerchc i due angoli AGH , e CHG fi fuppon- 
' o eguali a due retti, r eionoez.andio eguali i v m ,* 
rett, idue angol,DHG,cCHGc61eguen- * 
CHr i <JueJafon) “ a dci(Jlie angoli AGH, e 
■ Hn *? alc alla s6ma de 1 due angoli DHG,e 
: 5 to l f one Via communementc 1’angolo k jn , 

lo ro ,l ^ ucan 6°l | -AGH,e DHGalternHaran- 
e r-^A « ra Joro » c P cr C1 °> P cr Ja P rima parte, 
ofekV* 8, e CDfa ranno parallele. Lc quali 
0 c bifognaua dimoftrare. H 









Euclid. 
t r0 M i- 


4 ° ErClIDE XJUUOVATQ 
COROLLARIO. 

Gauafi 1 ] modo, come da vn punto dato 
ponatirarcvna recta irnea, chead vu’aJtrn 
iProvti. , «• -P ara ^ e l** Attefo chefc dal datopuif 
to/iictra vna perpendicoiare aJia datarent 
m Prof>. * Inea » c w /e dal medefimo punco Ii foilcua vn’ai 
I0 * V- 3 P cr P Cnt * lcc ^ arc »fopra queila prima pcrpef 

dicolare, Ja fecoada perpendicoiare lara para 
la alia data retta linea. Iinpercidche neilac» 
iiruttionc dcJla prima parte di quciia propoGcio* 
ne dal punto G j 6 dtiratala retta GM pcrpeu 
dicolare alia retta CD, e 1’aJtra GN perpendi 
colare alia ileila MG, 11 & dimoftrata parallela 
alia ftcfla CD. 


PROPOSIZIONE XVII. 

TEOREMA X. 


Euclid, Qaellerettecbcfon parallele alia mede fima retta H 
50. dii z. neajonoancbeparallele trdloro . 

laCD,come^ 



Cl' 

t3 EF fiano parai 
lele alia medelifl)^ 
AB.Dicoche leCP 
& EF lono eziand 1 
parallele tra loro 
Vengan tuttetagW 
tcdalla retta GN !I ' 

pu<i- 








[ I 

’ I 

I 

I 

I 

I 

I 
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inti H, U, N. P crchc la CD, e la AB fi fup- _ 
>ugq.no parallele .a Adunquegli angolialter* fW *‘ ’ 
AHM, & DMH lono eguali tra loro.ln olere 
:rchc la EF,e la AB lono parallele. 6 Adunquc bpr«p. i j 
i angoli alterni AHN, & FN H, tono tr«i loro 
juali.c E pero idue angoli HMD» & MNP fo- c 
o eguali c ra loro, efiendo eguali alPangolo me- 
efiino AH vl. Ma eflendofi diraofteato oelle 
uerette CD, & EP Pangolo efteriore HMD 
gualc ali’ interiore, &oppofto verfo leraedefi- . - 

ic paru MNF.d Adunquc le duc rette linee CD, “ ° l ' 
i EF uranno cziandio parallele tra loro. Per le 
JuaJicofe&c. 


PROPOSIZIONE XVIII. 

TEOREMA XI. 


odotto vnlato di qualfiuoglia triangolo , Pangolo Euclid. 
cjleriore i eguale d due interiori , & oppofli. E i tre j z. dei t, 
fuoi angoli interiori Jono eguali d due retti. 


D I qualfiuoglia triangolo ABC, il di cui lato 
BG fia prodotto verfo C fin a D. Prima- 
mc ote dico, chc Pangolo DC A efteriore i egua- 
lc alia fomma de i due interiori,& oppofti A, c B. 
^alputoCufi tiri la CE parallela alia AB. Per- i ^ trB 
c hc la AG fega ambedue lc parallele AB ,e GE. p rt ^ 
^Adunquc Pangolo EGA e eguale alPangoloal- b pr»p. 15 
terno Aj nelia medefima guifa la BD fegando le 
due parallele AB,& EC,c fani Pangolo cfterio; c f rt l- 

re 







COROLARIO. 

Euclid <. r\ * j* r 

prop.ii, . '' Ul , ndl ncaua 1’angolo efferiore effer mag* 
17 . dei Eporeaiqualfivoglia interiore,&oppofto, 
Itb.i» l ueango]i interiori di qual fivoglia triangolo 
efler minore di due retti. Poiche fi e dimoffrato 
1 a "gofoefl.enoreeguale a dueinterion, & op- 
po.ti mheme prefi: e tutti tre mfiemc farla fonr 
niadidue retti. 


PRO- 
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PROPOSIZIONE XIX. 

TEOREM A XII, 

ll' tio rtuggiore di qudfijia triangolo futtenit l‘an « EucUd 
golo maggiorc . , it. Mu 

EI'triangolo A 
_ BC,rta illato A 
^'niaggiore dcl lato 
Dicoche 1’ango- 
Iflimaggiore dell’ 
a [ golo C. Dal lato 

®>?giore AC ,a fifeghi AD eguale al minore a Prop- *. 
«o-elicogiunga la retta BD; il triangolo BAD 

A c P erci6 b S h an S oJl fopra Ia bafc . p , 

u a ^ b faranno eguaiitra loro; 61 'ango- b Pro P i6 ‘ 

| AB j maggiorc dell'angelo ABD, cio£il tut- 
■ jaggioreddlafua parte. Adunque 1 ‘angolo 
f l '.; lra ancora unaggiorc dell ’ angolo ADB, 
f» angolo A DB ael triangolo BDG ecfte- r 
e perdo magg.ore dell* angolo Cintcrio- 
7’^oppofto. Ondcmoltopiii 1 ’angolo ABC P 1 ‘ 
famaggioredell'angoloC. Si che il latomag- 
P°rc AC futtende l'angolo maggiore ABC;il 
rr c dunoftrar fidouea. 
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PROPOSIZIONE XX. 

TEOREMA XIII. 

Eucltd.C. Gliangoli eguali d’vn medefimo triangolo fono(otti) ? 
er ip del da lati eguali. Et ali’ angolo maggiore fifot- 

i. tende il maggior lato. 

N E1 triangolo ABC& 
prima1’angolo A' 
guale ai/angolo G. D' (l 
ch- il latoCB e eguaie aiu 
toAB.Poichefecio noc* { 
ro, fia BC magg ore , d & 
noredi AB. Aduqueperla paflata 1’angoloA- 
r£ maggiore, 6 minore di C, ilche& cotroillup 
polio.E percio CB non i maggiore, 6 minore * 
AB.Laondee neceflaria,che gli lia eguaie, iK ; 
facea meftiendimortrare nel primoluogo. t 
Sia nd fecondo luogo 1'angolo A maggiore® 
B.Dico il lato BC eiler maggiore dei iato 
Poiche fequerto non £ vero, fara BC6 eguaie/ 
*//& r°^ ° minoredi AC.Sia eguaie fe£poifibile. a 

que gli angoli B,& A faranno eguali tra loro 
1’angolo A fu porto maggiore di 8. Adunqud 3 , 
ranno eguali, e difeguali: che t impollibiic» s 
pcrcid BC non £ eguaie alii AC. 

Sia poi minore, fe anche querto pueb ctfer ! ' 
Aduque Rer ia paflata al minor lato BC,fi opP°J 
r.e 1’angolo minore A: ii che di nuouo d contr 3 '• 

fup* 
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iuppofto, auuenga ch* 1’angolo Afifupp one ua 
«aggiorcdi B. Adunquc il lato BC nun e mino- 


PR.OPOSIZ IONE xxr. 


TEOREMA XIV. 

ia triangolo e tnag- Eucl. t 



giore dei tergo, eiadifferenga de i medefimi e mi - dei i. 
fioredei lato rimanente, e la fommadi tutti tre i 
latl e maggiore dei doppio d’ vno, ma minore dcl 
doppio di due di ejji. 



pcrcioacltriangoloCBD> illatoCD.che c »vp.i ' 

lot- 
















4 « EVCLID E \I*rt<10VJT0 
fott-nde 1’angolo maggiore , (ara maggiore di 
lato BC : ma DC k cguale alia fomma delleduc 
rette linee BA, & AC ( aggiungendofi alPegua 
BA.eDAcomoiunemeote AC) . Adunque li 
fomma dei due iati BA , & AC k maggiore di 
terzo lato BC. 

Nel fecondo luogo M 
dProp.j» Av ghi dal maggior lato BC< 

/ N ' s >v laCH egualeall’AC,verf 
/ ad eflere BH la different 

£ jfj - c de idue lati BC,e C A.Difi 
chela BH e minore delli 
BA.Perche la fomma de i due lati B A, & CA 
maggiore di BC i fe fi fottrarranno da loro I’* 
e j4J[. 4 > guali HC, cCA . e la Ba auanzodella noaggi® 
fomma (ara maggiore di BH. 

Dico nel terzo luogo, che la fomma «Je i * ri 
lati BA, AC, e CB i maggiore dei doppiodi BC 
Perche i duc lati BA,& AC fono roaggiori dei l f 
to BC,/aggiuntaui communcmente la BC. I> 
fomma de i fre lati BA, AC ,e C B fara maggiot 1 
dei lato BC prefodue volte. 

NelIMtimo luogo,dico che la fomma dei 
lati BC,BA,e C A b minore dei doppio della BA 
iofieme coi doppio di C A. Perche BC £ mino* 
della fomma di BA, & AC,agg unta commui^ 
mente la femma delle BA, & ACfara la fotritc 1 
" £■* re l*ti BC.BA, e C A minore della 

B A, & AC prela duc volte. Lc quali cofe douea J 
tuttedimoftrarfi. 

PRO- 
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PROPOSIZIONE XXII. 

TEOREMA XV. 
dall'eflremitd d'vn Utod'vntriangobconcorre• p_ u .i 

ranno dcntro di effo duc rette linee; laloro jomma dei i ‘ 
]wa minore della jomma dvgl’altri due Uti dei 
triangolo, md conterranno rn’angolo maggiore. 

V il triangolo ABC, 

^ edapuntiB,E con- 
tyr-rano detroil trian. 

IjHo Jc due rette lineo 
^> e CD in D y Dico 
1( >mnja dellc BD, e 
' e fferc minore della 
SJwma deile BA,e CA, 

1 l’ango!o BDC effer 
'S^ore dell 'angolo BAC. La BDallungata 
« AC in E, nel triangolo BaE a fara ia so* a hr „„ ,. 

e JleBA,& AE maggiorediBE,&aggiun- ? f ' ' J ' 

' °®munemete EC bl ara la fomma deile BA, 

*. EC rnagg:ore della fomma deile due BE, & 0 4- 

-dnoitrc c nel triangoloCED ia fomma del- 
• -> ED d maggiore di CD, & aggiunta co* c P ro P mli 
Afflente DB d la fomma deile CE, & EDB d ^/ 7 4 . 

' ^ a ggiore della fomma deile due CD, e DB. 

," de ia fomma deile AB, & AC fari molto 
f 10re della fomma deile DB,cDC. 

‘POi e nel triangoloEDC, 1'angolo efterio- c Corti. 

re yr. i S. 








f Corel, 
(rop, i$. 


buel.it . 
dei u t 
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reBDC eroaggiore dell’interiore , & oppoflo 
CED. Ma quefto ncl triangolo E AB t cfter iort ( 
/e percid maggiore dclfangolo interiore, Stop 
poftoA. SicheBangoloBDC fara molto mag' 
giore deH’angolo A, II che haucuafi a diroo' 
ftrare. 


PROPOSIZIONH XXIII. 

PROBLEMA VIII. 


Date tri rette linee formare vn triangolo, i di cui l& 
fiano eguali alie date rette linee ad vna ad vna.W 
fu di bifogna , che ciajcheduna di ejuefle date ttfi 
linee f,ia minore dell’ aggregato delle ritnanenti» 

S Ianoletr&rette linee A,B,eC ,qualunquW 
delle quali fia minore della fomma della r f 
manente.Si deue formare vn triangolo,che bA v 
biatr&latijciafcunde' quali Ga egualea ciafchc 



duna delle date rette linee. Si tiri qualfiuog^ 
fetta linea DE prodotta indcGnitaraente, &l ' 









L I B H 0 I. 4P 

«ififeghicla DF eguale ad A,edalla parte ,che 
imane fi feghiFG cguaic alia B, e finalmentcfi a Fro P‘i' 
eghiGE eguale alia C. Dipoifatto centroG 
ollinterua Jio G E, fi dcfcriua il cerchio ENJK.,e 
fntroF coJlMhteruallo FD,fidefcriua il ccr- 
hio DNH ;e perchelcrctte DF . FG,eGEfo- 

10 eguai alJe rette A, B, e C ad vna ad vna ,e di 
ui fte le due A, e C infieme prcle fono maggiori 
1 B, per il dato,& e FH cguaic ad A (!p'eflcr am- 
cdue gual ala flclfa DF,ja A,pcrlacoftruttio» 
lc >elH per cller anch'eghraggiodeiriftcffo 
crchic ^. Sunilmcntc6GK.cgualeaC > pcrcf- 
tfeciaichedunadi lorocguale alia ftellaGE ,e 
a IG eguale a B. AdunqucledueFH ,c GKfo* 

>° maggioriddla FG. Stante qoefto ,dicochc i 
erchi DJ\H,& E>.Kfiieganotradiloro,per- 
hc >n altra maniera fi toccarebbono,ocadereb* 
| c l’vnofijori dcllaltro: Laondcla lommadei 

11 Joro raggi FH, c GlCpofii indirittorarcbbc 
ninore,6 cguaic alia retta FG,la quale congiun- 
> c 1 centri de ’ cerchi, il che i fallo, eilendofi di- 
^ofirata la loroma delledue FH,cGKinaggio- 
e della lola FG,e dunque necefiario,che tali cer- 

! fi feghino>fiailconcorfodellelorocirconfe- 

J-nze u)rsi,efitinnoleretteFM,eGN. E/per- ( j T 
«c FN ^ eguale alia DF» cflendo tirate da! cen- 
ro alia circonferenza dcl cerchio DNH, & alia 
etta A fi fece eguale la naedefitna DF.g Aduque 
1 t'N ^cgualead A. SimiimenteGN ,cGEfo-, 4n 
l0 . ra §gidei medefimocerchio,e h percio egua* 11 
lj ^ c la retta C eguale alia rnedefima G E.Adun> 

D que 
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queNGfc eguale allaC; efi£ fatta Ia retta FG 
egualealia B. Aiunque i trc latidel triangoli 
FNG fono egtia Ii alie trc date rette linee A, B,& 
C. II che 0 propofe. 

PROPOSIZIONE XXIV. 

PROBLEMA IX. 

Euclid. Uella data retta linea, e nelpunto dato in effa, c(fi 
ij.del u tuifee vn'angolo eguale a vnaltroangolo dato. 


iprop.ij 


S ia Ia data retta Iind 
AB , iideue ncJfu° 
punto G coflituire vn 
angolo eguale a vn’jl' 
tr’angolo dato E. Si tif 
douunque ii voglialu 
■p retta DF , purche fec- 
eia ii triangolo DEfi 
di poi ii faccia a il tri? 
golo CGH , i lati dd 
quale iiano eguali a 1 
trt lati dei triang^ 11 
DEFad vnoadtno;^ 
modo che al puntoG 
conuengano i duc la (l 
GG eguale i DE, eCH e g ua lca EF. (Nonh* 
dubbio ci6 effere poffibile»per effer due lati,qu a *' 
C voglianodel triangolo £DF maggiori delf' 
manente.) Orainqueftiduetriangoluutti^ atl 

dcl r 
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:Il’vnofono eguali a turei i lati delPaltroad, 
io ad vno. Adunque b l’angoloC& egualeall’ b P ro l > ' 7* 
igolo E, i quali 'onooppofti a i lati GH, e DF 
;uali i e cio bifognaua fare. 

PROPOSIZIONE XXV. 

TEOREMA XVI. 


in due triangoli i dueangoli dell 'vno far anno egua- EttcL i4, 
ii d i due angoh delValtro ad vno ad vno ,& vn la- dei i» 
to eguale d vn lato , i quali fiano adiacenti dgli an • 
goli eguali , ouero fiano jottefi ad angoli eguali ; /<** 
ranno i triangoli fimilmente eguali. 


^ E ’ tnangoh A BC, c DEF fieno i lati AC,e 
• DF eguali tra loro,e fiano glangoli BAG, 

’ c guali, e fiano fimilmente eguali tra loro gli 
S°ii ACB, & F. a Manifdla cofa i, che ii ter- 
1 angolod* vn trian- a 

‘1°^ eguale all*ango- 2i*t prop 18. 

r| mancntedcll , altro Ai E 

‘ an golo (per effere i 
c a ngolt di ciafche- 
J n ° di dttti triangoli 

; u 3 liadueretti.Dico : --s ^^ 

15 | latiAB,cDEfo- A C D F 

J . e fiMli, e che parimente fono eguali tra loro i 
!! C B.&FE. Imperoche, fe cio non i vero,fia b P m ,. 
1 tna gg | ore,6 minore di DE,c b fi feghi la AH 
' Ua lc 4 D£, e fi cojigiunga Ia retta CH. E per' 

D z che 
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chc in torno a gh angoli eguali A, e D, i lati CA 
& FD lono eguali, (i come fono eguali i Jati HA 
c &ED.Adunquenc’triangolic,ACH , & DFEi 
gh angoli ACH * & F faranno eguali tra loro 
Mal*angoloAGBeraegualeal midefiraoango' 
d^J}.u 1°F. Adunque d du. angoli ACH ,& ACBfo- 
no eguali ira Joro.La parte.ed il tueto chc e e iffl' 
poilibile. Laondela retta linea BAnon^map 
giore t ne minore della E D, ma fa ra eguale, p« 
lamedefiroa ragionc i lati CB, & EF faraoBO 
eguali: il che bilognaua dimoftrare. 

PROPOSIZIONE XXVI. 

TEOREMA XVII. 

Il quadrilatero, i di cui lati oppofli fonparalleli, haf 
Eucl. 3 4 . angoli, & i lati oppofli eguali tra loro, & d diawf 

dei 1 . tro lo fega per meggo, md i diametri fi jegono 
cendeuolmenteper me^go. Sicbiami tale figu^ 
Tarallelagrammo: e la perpendtcolare tiratadak 1 
fommitd alia baje oppofla, fi cbiami altera dei 
Tarallelagrammo . 

S ia il quadrilateroBD > il cui diametro AC > ( 
fiano i lati AB, e DC paralleli tra loro,fi anl, 
parallelifimilmente AD,BC. Dico ncJpfli 1111 
luogo i lati AB,e DC effere eguali tra loro, coi®* 
ancheAD, eBC. iMelliecondo luogogli ang° 
B, eD,comc anchegliangoliBAD, BCD*^ 
rc tra loro eguali. Terzo,i triagoli ABC,& A™ 





■ 



a prop. i <j 


I I, , L 1 S TIO 1. vj 

egandal diametro effere eguali. Quarto, x dia- 
AC l' C d D fegarfi fcam f>icuoJmente per 

p££“ b! ,dSS* a c •*“ 

io paralleli , e fon fe* 
atidalj’AC. Adun 
ue«giiaugoiiaJtcr- 
"BAC,eDCA/o 
« l0 eguali tra loro.Si- 

Nmcnte perchclo -C 

’ ttci AD.BCfono baraa ?t 

araiJclc, c fon fegate dalia retta AC. Adunque 1 
2 a yS<»l‘ alterni BCA, e DAC fono tra Joro 
‘“ a ‘ ! • P ndc «id triangolo BAG, i duc angoli 
Df aJa balc AC fonoeguali ad vno ad vno ai 
: a ngoh dej triangolo DAG adiaceuti fopra 

l)Arv fimaba ^* c c P crci6 *triangoJi BAC ,e 
^larannofiroilroente eguali: siche 1’iftcffo 
adnJatcroBD/ara fegato per mezzodaldia- 

loiir» 0 . Dl p '“' ,ati A B ’ c DC ’' ( J uali fonen- 
“°gl angoJi alterni eguali tra loro, corae an- 

1 J ati oppofti AD,e BC faranno eguali. In ol- 
aranno eguali gli angoli oppofli B, e D, per- 
L ono iottefi dalJa medefima bafc AC ; di van- 
1 Sgio, perche a gli angoli eguali DAC, e BCA 
'SgJungono gli eguali aDgoliBAC , eDCA. 

Q( iue d anchegli angoli oppofti DAB,e BCD d ^/r, 

,, n "° eguali tra loro. Finalmente perchc ne' * 
^ABE, e C DE, i due angoJi B A E, e DC E 
u 0 dimoftrati eguali, e gli angoli AEB,c C E 
13 fima e fonoeguali, & i duc lati AB, eCD,; C o H l. 

® i che 
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chefottendono angoli eguali, fi fono dimoflrat 
t eguali. Adunque/la AEAcgualcad EC,coui< 
iancoraeguale BEad ED. Onde t raanifcflo 
quaco <1 propole. Chiamifi hera lo I pacto A DCi 
Parallrlogrammo,ela reua tiraca perpendico 
larmente dal laco (upreroo AB alia bafc oppoili 
DC, fi chiami alcezza dei Parallelogramtno. 

PROPOSIZIONE XXVII, 

TEOREMA XVIII. 

Se in vn quadrilatero gh angoli oppofii trd loro, outf 
Euclid. gl’ oppofii lati faranno egualt , b jaranno t due 
3 y dei i. oppofii folamenteparalleli , ed egualt , opure i & 
lati oppofii paralleli, e due angoli oppofii eguali /' 
due lati oppofii paralleli , e idue tnangoli fattii* 
diametro eguali , ouero i due diametri fi fegbeH^ 
per me^o: fard fempre Parallelagrammo. 

S Iano primatnente < l! 

quadrilatero AC P 
angoli ABC, c CDA eg ul 
litra loro, come anche 1 * 
no eguali gli angoli A><C 
Dico lo fpatio AG cflbj 
Parallelagrammo. Perd> ! 
feadA, & aC eguali fi aggiungono gliang 01 
a siff.i. e 8 ua l> ADC ad A,& ABC aC ; a gliangol*^ 
& ADG infiemc laranno eguali a due C,e CB ■ 
b Dallt roa b i quattro angoli di qualfiuogiia quadnl at! 

f tnp. 1?. I» 








LI B^O 1. 
fono eguali k quattro retti, per effere eguali a 
t»ttigliangoiididue triangoii ,ne’qualiil qua- 

I ^ U ° dluldcrc > Adunque i due angoli 

** & ADC infieme /ono eguali a due retti, e fo. 
uinteriori VCr f 0 lc medefime parti. Adunque 
fAJB.eOGiQnparaikJe. Neimcdefimomo- r D fc * 
In aP*, e BC faranno Parallele; c pcrcid lo fpa- " P *' v 
|oAC fara Parallclagrammo. F ' 

Sieno lecond a riamentc i due lati oppofti AB, 
n eguali tra loro,c parimenteDA,e BCfie- 
' eguali. Dico lo fpatio effere ParaileJagram» 

0 - lirato il diametro BD nei triangoii ABD,e 
“J* laranno duc lati dell*vno eguali a due lati 
, a.troadvnoadvno,cDB lato communcj 
unque d faranno fimilmente eguali, e percio d Prcp.7 
/ngoj, oppoffi A, e C faranno eguali, & AD 
»M>U faranno tra loro, come a nche faranno 

tra iorogJiangoli ABD,eCDB.Ondeei cA rry 
eCDB infieme faranno egua* 

I, & ABD infieme prefi: Adunque per 

LP arlc d ‘quefta propofizione lo ftcffo 
^ o Ac fara Para lelagrammo. 


— ^ u * ai a ii 

1 1 1 ^ tcr 2 o luogo 
flente i lati op 
AB,e CD fiano 
ra Ue!i,& eguali:ne 
« lllra ii medefimo. 

Perci6che> te cio 
r e vero,tirata/la 

' r Parallela alia A 
1,1 kccia ii paralie- 






B 

%. 


E/ 


D 


.AE 


ia- 


f C or*L 

prdp.iG. 


I 
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r. p . lagratnino ADEB. .>1 )nadubbio,cheIa retta 
& iJEcaderaodiqua,ddi la dai punto C. g Adun- 

gueilJatoDE faraeguale al lato oppofto AB, 
ouero alDC i ia parte ai tutto, chc 6 mconuc- 
nientc. Adunque la BE parallela alia A D, non 
cadc altroue,che nel punto C; onde lo fpatio AC 
£parallelagraromo. 

Sieno nel quarto luogo AB, e DC parallele,c 
gliangoli ADG,& ABG liano eguali,ne kguira 
h CoroU 4 mcdefimo > fe cio non e vero, h tirata BE pa* 
prap.i6. rallelaalla AD non cadente in E, fifaccia il pi' 
i Prop.16 rallelagramroo AE. Adunque; 1’angolo A8E 
fara egualc ali'angulo oppofto D, ouero ad AB 
C, che era cguale a quello, la parte, e’l tutto,cin 
non puo efsere. Adunque BE parallela alia DA 
no cadc altroue, che in C. Onde £ tnanifcfto qu<> 
chefipropofe. 

Nel quinto luogo AB,eDC ficnoparallele> el 
triangoii ADB.eGDB egualiinefeguira la m 6 ' 
lc Corol. dcfima cola :fe cio non £ vero, ^tirata laBEp J ' 
prop.16. fallcia alia DA,che non cada inC, fi faccia» 

1 Prop.is. parallclagrammoEAJ Adunque iltriangoloS 
DB fara egualeal triagolo B AD, ouero iltria n ' 
golo BDC, chera cguale a lui, la parte al cuttcn 
chc non puo efsere. Adunque la parallela BE n0 
cade altroue, che in C. Per la qual cofa AC £ P J ' 
rallelagranamo, il che bifognaua dimoftrare» 

Nel fefto luogo i diametri AC, e BD fianol £ ' 
gatiper mezzoinE, fara lo fpatio AC ancora 
Parallelagrammo. Impercioche 1 due triang 31 ' 
AEB, CED anno intorno b gli angoli alia citf J 

Eubi 
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ilacieguali AEad EC, 

BE ad ED. n Adunque gli 
QgoJi ABE,e CDE alterni 
raono eguali era ioro, e 
ercioo AB, DC faranno 
a loro parallele: nclme- 
cinno modo AD, e BC fa- 
ano parallele,c per queilo fari lo fpatio ABGD 
«allelagramino.Lcqualicofe tutteconueniua 
imoftrarc. 

PROPOSIZIONE XKVIIL 

PROBLEMA X. 

biuidcre vna dita retta linea in quante fi voglia 
parti eguali. 

s Ia la data retta linea AC, fi deue diuidercin 
' vnadata moltitudinede parti eguali. Si tiri 
al punto A la retta AB, che faccia in A qualfi- 
°glii angolo CAB>& in AB fi tagli qualfiuoglia 
eazo A D,c lucccifiuamentc a fi facciano le par- 
C>E,EF,FB ciafcheduna egualealla ftelfa AD; 
quali fiano tante > quante parti eguali deuono 
^erccontenutein AC, c fi congiunga la retta 
“C;eda i puntt D,E,Fdentroiltriangolo ABC 
" Brino b lc rette DG, EH, FM parallele alia ba- 
BC,lcqualileghinola retta AC inG,H, VI. 
Blicola retta AC cficrediuifa nelle parti eguali 
•mpofte.Da puntt D,E, F fi tirino c lc rette DN £ 

EO, 




m Corol. 
prop.y. 
n Prop. 4. 
Opftp .16 


Eucl. <>. 
dei 6. 


a Prop. j. 


b Corol. 
prop 16. 

c Corol. 
prop. 16. 
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£o » FK parallele alia ftefla AC, diuidenti le vi 
d prop.it CID ^- parallele in N,0>K.; e dperche acagiom 
dclc parallele oppofte lo fpatioGDJSIH ipa- 
e Prop. 16 railclagrammo, e lara DN egualc alia GH: d 



eflendo ne’triangoli DNH, & AGD 1’angolo 
tjrop. it. dleriorc/N DE eguale ali’angolo A interiore» 
trt ro P l U & oppoftouelle parallele DN, AC,gel'angolo 
NEDimeriore,pcr le paraiiekHE.GD, elien- 
do egualc alfangolo cftcriore,& oppoftoGDA» 
&cllendofi idue latiadiaeeti D£,AD fatu egua* 
h.b Adunque i lati DN» & AG fonoeguali iri 
loro,ma era GH eguale alia racdedtna DN* 
i sfjf i. Adimque GH i 6 eguale alia AG , per la roedeli' 
ma ragione HM, & MC dimoftreranoofi eguali 
alia medefima AG. Laonde ACfifara diuilam 
tante parti eguali AG, GH.HM , MC quanto 
ibno le parti comandate contenute nelia rettf 
A B. E quefto era cio che douea farfi. 


PRO 
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PROPOSIZIOME XXIX, 

1 TEOREMA XIX. 

e due angoli interiori "verfo le medefitnc parti di vna Euclid- 
retta linea fegante due altre rette, far anno tnintoi ij.dtl 6. 
di due angoli retti ; quelle rette linee allungatcj 
chmderanno vn triangolo. 



C Uno i duc angoli D AB, e C B A minori di duc 
O rem. Dico le linee AD, c BC cocorrc re ver- 
fo le parti D,C, e formare vn rriagolo.Da qual- 
fiuogliapunto E»poftofotto llpunto A> fi eoo* ^__ 
giungalaretta EB ,efifacciaal'angoloBEF e- ~~ 
gualc airangolo EBG. E pcxchc i due angoli A, 

^ ABC,cioCitr 4 angoli A,ABE, & EBClono 
minori di due retti. Adunquc b fon minori de duc o prop. i i 

an* 

* 
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angoli BED,c BE A,i quali lono eguali a ducre j 
cprop.18 *i* Et ecl’angoloDEB cgualca i dueangoli/i 
& ABE interiori,&oppofti nel triangolo ABI 
( Adunque d 1 ’aJtro angolo AEB fara maggiore 
«•' 4 * dell’angolo EBC; c percio 1’angolo BEF (cb 
era egualealPangolo EBG ) fara minore dcll’ai 
golo AEB,si chelarecta linea EF iegara la retr 
eprof.]}, linea AB,fra i punti A, e B. Sifeghinoin oltrc' 
le rette FK> K.M, & MG cialchcduoa eguale aW 
fteffa AF,finchefifaccia tima la AG maggior* 
di AB; Dipoi nella retta AE allungata, fit» 
glino tante parti AE, ED, DI, IX, quante fono 
nella retta AG, ciafcheduna delle quali lia egui’ 
le ad AE, e fi congiunga la retta linea GX,e da’j 
f Cerol. punti E, D, I, fi tirino rette linee parallele all^ 
della pr. medcfimaXG, vna delle quali fia FL. Dico or) 
ItJ * chelaELcadeprecilametefopralaEF. Perci)* 
fi t molirato nella precedencc propofizionc,cb! 
dallc raedefime parallele alia linea GX, tirate 
i punti E, D, & I, vien ad efierc diuifa la retta Ii' 
nea AG in altrc tante parti eguali,quante pri® 3 
fe n’cran fatte nella AX: vna delle quali fara & 
AL: cperola AL tante volte milurara la A& 
quante la AE mifura la AX, ma la AF roifura li 
AG tate volte, quante la AE mifura la AX.A<tf' 
queleAL,& AF mifureranno egualmcntela.» 
g -djj- S. fiefia AG: per la qual cofagle AL, & AF Ibn° 
eguali traloro. E pcr6ilpuntoLcadefopraF> 
e la retta EL cade fopra la £F; ma era la EL pa; 
rallelaalla XG. Adunque la retta linea £Ffa<* 
parallela ad XG:e tirandofi dal puto B nel trian' 

golo 
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ioGAXIa retta BG dentrolofteflo triango- 
o. parallela aila bafcGX; Adunqucla BC pro* 
|tca fegara 1 'alcro lato AfXnelpunto R.Ilche 
(ognaua dimoftrare. 

PROPOSIZIONE XXX. 

TEOREMA XX. 

1 in duc parallelagrammi, cbe abbino "vn * angolo 
eguale d vn' angolo , far anno le baje trd loro egua- 
|”> e anche le alteoge eguali ; far anno e^iandio 
eguali trd loro i parxllelagrammi. 



; Ic no i due parallelagrammi BD, & FH, ne* 
, ‘luilig^angoli B ,& F eguali, e lebafe BC, 
ie pcrpcndicolan , ouerole altezze AK, 
' c guali. Dico i parallelagrammi BD, FHef- 
, e S ua b : fi tirino i diametri AC, EG Perche 
tnaugoli A BK, & £FN, gli angoli B, & F fo- 

tiAif * Cl ^ uean g°J‘K»&N fonorettij&i 
-i \,£N eguali, quegli chefono oppoftiad 
[ 0 ‘‘ c gnali.« AdunqucleBA, F£fono eguali. 

Eper- 


a prop.lt 
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£perche intoroo 4 gliangoli eguali B,F, i lai 
AB.£F fono eguali,e pa imentc fonoeguaiiili 
b Vrop.4. tiBC, FG.’fr Adunque i triangoli ABG , £FGfo 
c prop.16 no eguali, e ci loro doppi f c;o£ i parallrlagraa 
mi BD,FH farannocziandiocguali.il che &c. 

PROPOSIZIONE XXXI. 

TEOREMA XXI. 

Eucl. Se duc parallelagramnii non equiangoli aueranno h 

} 6. Uti 1. baje, e le altesge eguali far anno eguali. 

N E^arallelograromi AC,&£G non eq^ 
angoli.le ba(e BC» FG fianoeguali,efa 
noeziandiocguali 1’altezze dc’ parallclograff 
mi. Dico i parallelogramini AC, & £G cfler* 
a prot>. 24 cguali.4 Si faccia 1'angolo CBK cgualc alFangff 



1 , Io F, 'b fi tiriCN parallela a BK, c Ia ADP* 

tra? 0 */’ lungata feghi le parallele c BK..CN in 
c riob 10 fora fottoil parallclogrammo BCNK, 

U prop‘i 6 d oancora AN parallela alia BC . Perche 0 
ctrtp 15. triangoli ABK »c DCM e 1 ’angolo CDN e > ' 

riore 








1 


l l B K 0 /. 6 3 

ircceguale all’angoloBAK interiore, & 0 p- 
'fto nelle parallele AB,CD. E paritnente oer- 
le/Tangolointeriore CND icgu*ie a BKA If. 
parallele C N , BK, & i due lati g BA, CD 3 prop. 16 
* pendenti,gliangolieguali fonoeguali tra lo- 
f^eflendo lati oppofti dei parallelogrammo 
* c - Adunque b i triangoli ABK,St DCN lono h pr 0 p.i< 
* 5 ua litra loro. £t>agg'unta communemente^i ^4,1. i, 

("lprimo.e fecoodocafo) lafiguraBCDK.il ‘ 
P^allelogrammo AC faraeguale al parallelo-, , r 
f ' a niinoBN»ma ( nelterzocafn)! leuato via_, K —H* 

*'mtnuneraente il triangolo DOK > i quadnla- 
\ r| ABOD,& NKOC farannoegualt tra loro, 

^ a ggiunto communemente il triangolo BOC,* 1 > 



^‘Inaente il parallelogramo ABCD fari egua* 
^parallelograramo BCNK. E perche i pa- 
‘lclogrammi BN, & AC fonotra le medeli- 
5 parallele AN,e BC,w farannocgualmentem 
'• P er eflerc cguali tuete le perpedicolan, ouc- z 6 . 
^'ftanzc dellc parallele AN,c BC. Ma furono 
1,11 parallclograimni FH. & AC egualmentc 

alii. 












n Prop; 

3 °« 


oJJfl. 


Euclid. 
17 e J8. 

ori i. 


a Corel. 
pyop.iS. 
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alti. Adunque i parallelograrami BN, &F 
fono cgualmcnte alti, &annole bafc BC,fi 



eguali tra loro 
H & eguali anco 
~ ra tra lorogi 
aogohKBC,' 
F. n Adunque 

para lelograi 

moFH eegm 
le al parallela 


grammoBN: m4fidiiroflr6 iJ parallelog r 38> 
ino AC egualc al noedefimo parahelogramcJ 
BN. Adunque 0 i paralldogrammi AC , &F ,a 
fono eguali tra loro. 


PROPOSmONE XXXII. 

TEOREMA XXII. 

7 triangoli, le ba(e de quali, e le alteyge, attero l(J a 
fendtcolari tirate dalle cime alie bafe Jano egM' 
liffaranno eguali tra loro. 

A Bbiano i triangoli ABC , e DfF, le & <tJ 
fiC > & £F eguali tra loro, e le perpendi^ 
lari» oucrole altezze AO>DN tirate da punt' 
Dalle bafc cC,&£Ffiano eguali. Dicoitr^ 
goli A5C ,D£Fefleretra loro eguali. Tirat 3 ' 
AG parallela alia JSC, e CG fatta parallela 31 ; 
2 ?A,fi faccia il parallelograromo A BCG.nel 
defin o modo fi perfeziom il parallelograff** 

£DHF.. Petcbc ipatalldogrammi BG, & l 

anno 







T 
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annolebafeBC.EF eguali, c 1’alcezzeiguali 
(cflcndo le eguali perpendicolari AO» & EN al- 
tczze de * parallelo- 


gratnmi BG, &EH) * 



adunqueZ» i parallelo- 
grammi BG , & EH 


mnn monili rt-s 1 r*rr\ / : \ 2 



triangoloDEF. Adii» 

S nc d iJ paraJJdoerammo BG egualci audio, d. v. 



Rdi ABC,e DEF laranno eguali tra loro. Jlche ^ 5 ‘ 
^fogoaua &c. 

- 

COROLLARIO I. 

Manifeftacofafcjchefeil parallelogrammo, fac/. 4 . 
tf iangoloauerano le bafc eguali, eFaltez- dc/ >• 
f c e R u ali , il parallelogrammo fari doppio dello 
lc flotriangolo. 

Auenga cheil parallelogramoBG,&iltrian- 
j ol ° DEF annolebafe BC,& EF eguali,& ezia- 
t d0 e guali 1’altezze, e dimoftrofli il paralldo- 
!f atDrno BG doppio dei triangolo DEF» 




CO^ 


C 
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COROLLARIO II. 


8 frep.fz 


Chiara cofa i ancora , cbc fe faranno duo 
triangoli cgualrocntc alti, c la bafe delFvno lari 
doppia,6 tripla&c.dclla bafcdcH’altro: anco¬ 
ra lltriangolofara doppio,6 triplo &c. dcll' at 
tro rnangolo. 

Attefochc,fe ne’triarigoli ABC,DEF cgual’ 
mete alti,Ia balc DC fara esepigrazia quadrup' 1 
di EF,eda ipunti deli< 
eguali diuifiom M,R»^ 
S,fi congiungan aliaci* 
raa A rcttc linee, iltrii' 
golo ABC f: fara fparti' 
. _ _ _ to in tanti triangoli A 

JM,Ri C EF BM,AMR,ARb,ASG 



quate fono le bafe ego a ‘ 
JiBM, MR, RS, SC; e fono i iopradetti triang 0 ^ 
Ji egualmente alti si tra di loro, come alio fl* 
DCF, imperciochela perpendicolare tirata da 
A fopra la bafe BC,£ 1'altczza c6mune,& cg^‘ 
le all’altezza dei triangolo DEF. Adunque tu^ 
g i detti triangoli fono eguali tra loro jCcnDC 311 
che alio (ledo triangolo DEF. Epercib iltri J |f 
golo AEC far 4 quadruplo dei triangolo Dt r | 
conforme erano le bafe: e cosi nell’ altrc m 0lI ‘' 
plicazioni. 









jPROPOSIZIONE XXXIII. 

PROBLEMA XI. 

Wfcriuere vn parallelogrammo eguale ad vn dato EuclU. 

I triangolo » cbeabbiavn angolo eguale ad vn ^x-del i. 

dato angolo. 

0 Ia il dato triangolo ABC,e 1'angolo D;fi de- 
|P uc defcriuere vn parallelogramcno eguale al 
[spangolo,che abbia vn'angolo eguale alFango- 
Segata la BC per mezzo nel punto E ,fi 
BrilaAE.c^fi faccia 1’angolo CEF eguale ali* b ^' V 
Sfgolo D, c fi tiri cCG parallela alia EF, & AG c coroi. 

yrop. 1 ( 3 . 


A 



lra Ilela alia BC, che feghi le parallele ne’pun; 

, G. E manifcftod lofpazio CFellercparal-^ ^ 

lo g'immo , il quale aucndola medefiraa bale 
S C z EG 






c CoyoL i 

prop.$x. 
iCoroLi 
prop. ji. 


Euclid. 
«t<>. dr/1. 


aprop. io. 

bprop. $. 
C Comi. 
pnp. 16. 

d 

prop 13 . 
c prop.i6 
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ECcol triangolo ACE , ed effendoi fopradfl 
fpazi fra lc mcdefime parallele AG,& EC.Ac 
i que e il parallelogrammo EG i il doppiodelt; 
angolo A EC .f Ma il triangolo ABC 6 il d opp 
• dei medefimo triangolo AEG , per effer la ba 
BC doppia della bafe EC, & 1 ’aJtezza commi 
ne. Adunque il parallelogrammo g EG ecguai 
al triangolo ABC ,&ha vn* angolo CEFegua: 
all’angoloD. Per la qual cofa fi e formato&( 
il che bifognaua fare &c. 

PROPOSIZION E XXXIV. 

PROBLEMA XII. 

Defcriuere fopra vna data retta linea vn quadrihttt 
tutti i lati dei quale fianotrd loro eguah , e tuti> 
i fuoi angoli fiano retti : total figura 
fi chiami quadrato. 

S ia la data retta linea AB,fopra la quale fi^ 
defcriuere la figura irapoffa. Si «inalzi^/ 
la C A perpendicolare fopra la A B ; e b fi tagli iJ 
C A eguale alia AB, e c fi ciri la CD paralleia al ' 
la AB, e BD parallela all’altra AC , che incon 
tri d la DC nel punto D. Dico lo lpa2io pa rai 
lelogrammo AD effere equilatero ,& equiao» 0 ' 
lo. Perche AD k parallelogrammo, adunq^ 1 
il lato CD h. eguale al lato oppofio AB, tna Fj' 
la coftruzioneal medefimo AB i eguale anc° ! 
AC. Adunquc/CD k eguale alia CA^Ma «dif 1115 





t l 1 B B^O 1. <$? 

g al medcfimo CA e 
uale [il lato oppoftogli 
3. Adunque BD e egua- 
H alia CD. Ed 6 cgualc a 1 
I caefimo h C D il lato 
P Jpofto AB.Aduque BD, 

S AD fono cguali tri lo- 
I |»Si che k mamfcfto tut- 
Pquattro lati dcl paral- 
■•ogramrao AD effere* __ 

^uali tra loro. Poi per- A. 

,c n cllc parallele AG,e 
fe gate dalla AB i duc angoli intereriori A, e 
fono eguali a due recti ; & 61’angolo A, per la 
mruzione, retto. Adunque 1’angolo B i retto 
icorcgli. Ed eflendogli angoli ^C, e D egua- 
|a iuoioppofti. Aduqucgli angoli C, e D faran* 
ancor eflt retti •, c percio faran no retti cutti 
‘attrogli angoli della figura AD. Adunque lo- 
^ladataretta linea AB abbiamo dcfcrittola 
lura AD,la quale dimoftrato auiamo effere* 
j? ui ' latera ,&equiangola. Come fi ricercaua. 
*f fl clla fi chianai Quadrato. 


Fine dei Libro primo» 


* 3 


IL 


gtrty -16 

iprop. iy, 
k froft, x6 






libro secondo 

DE’ CERCHI. 


DIFFINIZIONI. 


I. 


L A retta linea fi dicc toccare ii cerchio,quM' 
doarriuandoncl cerchio non lo fcga,!* 1 




cade fuori. 


, 11 . 

Vn cerchio fi dicetojj 
car i’altro cerchio, qu jnJ 
la circonferenza deli’ v0 ' 
toccando 1’altra »non it? 




Se cadendo alcuna t( (ti 
-AB in vn cerchio , eprodo^ 
non lo fega , ma cade fuon 
cerchio , ft chiamerd T<tH c “ 
te j e je la circonfcren ® 
cadcrd nel cerchio BD>e non 
fcfhera yfara chiamata parimente Tangente 
prodotta feghcrd il cerchio, far a detta Secante- 

/ Allora fi dicc , che vna re- 

( linea fia applicata »ouero a 

i D* Bj rata al cerchio, quado i Iu® 1 

\ _ J minifarannoalla circonter-' 

zadcl cerchio. 
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Efempigra^ia la retta linea A Bfara adattata,oue- 
o applicata at cercbioABC , quando i termini A , & 
1 detlafleffa retta linea , far anno nclla fleffa circonfe - 
w$pdelcerchwAB. J ‘ 

s 

I V. 

La Porzione dei ccrchio 4 
r nafigura conrcnuta dallali* 
lca retta > e daJla circonfc- 
enza. 

Cosi lofpa^io BAD, come TtiN 
hoiiero EFG fdrdportione di cer~ 

**• quefle portioni anno no- 
'‘‘iiuerfn Poichefe il cerntrodel J: 
fttbio fard dentro la fua fuperfi • ^ 

,e, M cbiamata portione mag> 

'J> come i EFG, ma fe fard fuo- ,_ 

, e IJ°> come in BAD,(i cbiame - M. 
l P°t^ione minore. E finalmente 
1 centro fard nella fleffa retta linea Secante f comi 
10> c °tel portione Jard detta Semicerchio. 



. V. 

t " ; n golo nella porzione fi di« 
'^crquello, che vien com- 
10 da due rette linee con- 
^ f enti in qualfiuoglia punto 
■ 4 Clr confercnza, e termi. 
' 6 n dl 'eftremiti della ret- 
lnea > chc e bafc della por- 



E 4 


In 








EhcI. i. t 
z.dcl lib. 

3 . 


a prop . 9, 
dei lib. 1 . 
b prop. 10 
dei Itb. 1. 


EVCL1DE UlNNOr^tTO 
In quellaguifa,cbenella portione *ABt ,le due n 
te linee jtB, e CB concorrenti in qualftuoglia fuoputi 
B,cleuiicc da termini jL* C,fanno l'angolo *ABC con 
prefo nella detta portione. 


A S S I O M A. 


Duecerchi, chcabbiano i raggi eguali tralo 
ro,farannotra loro eguali. E perii contrario 
cerchi eguali auranno eguali 1 raggi. 

proposizione 1. 


PROBLEMA I. 


Data vna cir con ferenda dei cerchio,ritrouare il ccr> tl 
dei cercbio , di cui ell' e circonferentia. 


S ia la datacirconferenza ABC,6 intera, b 1,0 
Deue ritrouarfi il centro di quel cerchio >' 
cui ABC e circonfercoza.Si prendano nella ^ c ! 
tacirconferenzatrc qualunquc punti A,B,& L 
e 0 congiunganole recte AB,e BC.Di poi at«<* 
due ha leghinoper raezzo ne' punti Di&^’ 
quali fi b eleuinolcP v[ 
\ pendicolari DFfop r *; 

1 AB , & EF lopra ^ 
iPerchc le rette lw c “ 
'AB,CB nonfonoio-. 
ritto,per lacuruit 3 ' 

cexchio. Adunqu® 1 
con: 
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iDhgiunta rctta imea DE diuidcri gPangoli ret* 

; DB,& FEB,cperci 6 idueangoliFDE,& FED 
arannc minori di duc rctti \c ondc Ic rettc linee c prtp .29 
)F,& EF concorreranno, come nel punto F.dWAfr. 1 . 
Dico ora ii punto F delconcorlo dcllc perpendi- 
:oiari effere il cetro di quel ccrchio»di cui ABG 
icirconferenza. Sequeffo non& vero 1 fia ccn- 
rodel cerchio ABC il pino H diuerfo da F» dei 
ocorloddle rette linee DF>EF; eper ci 6 il pun- 
oHcaderafc non fuori diaroendue, almeno 
fuoridt vna dellc perpedicolari DF. Si congiun- 
JJno lc rette AH, BH,DH. Perchenc’ dyctri* 
ingoli AHD, DHB 1 lati AD , BD /ono eguali, 

^ DH commune, e h bafc AF1,BH eguali,clien- 
doraggi dei cerchio. Aduque gl’angolid ADH, d t>rep- 7 * 
BDH (ono eguali»e e percib recti ; ma era l’an- dei hb- j. 
golo ADFretto. Adunquc gl’ angoli ADF,& A C P ™ ? ‘ 10 
•DH(ono eguali tralorojlaparte,e’l cutto, che dsllib. i» 
^tnpolhbile. E per6il punto H diuerfo dal pun- 
to Fnon puo effer centro dei cerchio ABC. Per 
fe qual cofa lo ftcffo punto F fara il centro. Il che 
^uca farfi. 



PRO' 




Tiuclid 
dei lib*y 


2 P ro P' 7« 
A/i. 

fwp. io 
eUl i # 


C prop. 
d'/ I. 
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PROPOSIZIONE IL 

TEOREMA I. 

Se vm delle rette linee applicate nel cerchio, dijiift 
per il centro , fegaper meTgo vn altra retta nontv 
rata per il centro, la Jegherd ad angoli retti. E fe It 
Jega ad angoli retti , U Jegherd ancora m meggo. 

L A retta linea C E ap' 
plicata per n centro 
A dei cerchio DBC diuida 
la retta BD no diftefa p« 
il centro in parti eguil' 
nelpuntoF. Dico la retti 
CF cflere pcrpendicolart 
fopralaPD. Tiratiirag* 
giBA,& AD, nc’triango* 

li AFD,& AFB i due lati BF, & FD fonoeguaj 1 
in virtu dei fuppofto,&FA commune, c le bal« 
AB,& AD eguali, eflendo raggi dei cercb<0' 
itAdunque gli angoli AFB , & AFD faranno 
eguali,c b percio retti. Il chc bifognaua nelp rl ' 
moluogo diinollrarc. 

Nel fecondo luogo la AF tirata per il centro 
lia perpcndicoiarc alia DB. Dicola BD effer fc' 
gata per mezo in F. Impercioche le quefto non { 
vero, c (i diuidera in mezo ia BD in diucrfo f> t0 ’ 
chein F, e fiaH, e fi congiungano le rette lin cC 
AH, AB, A D. E perche la AH diftefa per il ccn ' 

(fO 
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tro lega per mezo la retta BD in H. Adunquc 
(per ia prima parte) Iangolo AHB i retro; ma 
era retro 1’angolo AFB. Adunquc ncitriangolo 
AHF ,1’angoio citeriore AHB e egualc ali * an- d c#r#/< 
golo F interiore, &oppolio, d che t inconue- ^ e n 9fr9 , 
mente. Non inaltro fitoadunque che in Fp poJ,i&jisl 
efscr legata per mezo la retta BD. Per io che 6 lt 
manifetlo quel che (1 propofe. 

PROPOSIZIONE III. 

TEOREMA II. 

Scduerette linee applicate nel cercbio, non tirate per ^ 

d centro fijegberanno , elle nonfijegberanno io ^ 

parti eguali fcambieuolmente. 

N Bl ccrchio ABD 
duc rette linee 
CDfi leghino 
•aitibieuolmetc in E, 

^avnadelic applica- 
tc » 6 ambeduc non 
Palhno per il centro 
• Dico non poterii 
‘ c *Oibieuolincntc fe- 
^ rc per mezo. Poi- 

t ® e lc vna di loro palla per il centro, non larajle- 
6ita per mezo dalTaltra, che non pafsa perii 
auuegnache nelcen tro folamentc il dia- 
le tro li fparte per mezo. Ma fe ne l*vna,ne l’al- 
* palla per il centro, li ciri dal centro F al con- 
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corfo E la retta FE. Si dec dimoftrare le rett: 
AB, eCDnelpunto E non iegarfi fcambieuol' 
mente per mezo. Poiche , fe quefto non e vero> 
fleno amenduefegatein parti cguaJinci putoE 
r °"'*ri 0 E percheFE tirata per il centro fcga AB perii 
‘hb, ° rnezo »adunquc a la fcghera ad angoli retti- Fer 

lamedcfima ragionela retta CD lara fegacaad 
angoli retti dalla medcfimaFE. Laonde gl’ 3if 
goJiFEB,& FEDfaranno retu, epercii eguaa 
tra loro; la parte al tutto,che i irapoffibile. Non 
ft fegano adunquc in parti eguali amedue le rei- 
te AB, & CD nel punto E, Per la qual cofa 

PROPOSIZIONE IV. 

. EtM. t„ TEOREMA III. 

' 3 ' Seticlla cyconferendi d'vnccrchio ft piglieranno&W 
fHttti quali fi vogliano t la retta linea, cbe li coit- 
giugne,cadcr<l dentro alcerchto. 

N E1 ccrchto ABE congiunga la retta linea-* 
AB duepunti, quali fi vogliano prcfi 
fua circonferenza . Dico che la retta AB 

detro al cerchio.Iaip er ‘ 
ciochc prefonella reti J 
AB qualfiuoglia pu Dt0 
tratnezo D, fi congi un ' 
gano dal cetro C le [et ’ 
teCA,CB,CD. Per^ 
nel triangolo Ifofcel^ 
CAB i due lati CA>^ 
CB 
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f• lono cguali. Adunque a gls angoli A,& B fo- 3 P ro P‘ c ' 
' ra la bafe AB faranno cguali tra loro. Ma ncl asl llb - *• 
nagolo CBD, l’angoloeftcriorc b CDA e mag- b Ce,elm 0 
iore deU»interiore, &o PP oftoB. Adunque 
edefimo angoJoCDA fara maggiorc delPan- 
o oCAD; e percio c ii lato AC oppofto all’an» prop.io 
olo maggiorc fara maggiorc dcl lato DC. Per dcl i. 

■ qualcola la rctta CD fara minore dcl raggio 
'1 ccrchio C A,e P crci6 G D non arriua alia cir- 
onfercnza dcl ccrchio. Onde ilpuntoD fari 
'•otro il cerchio. Per la medefima ragione qual- 
U0 gha altro P uto dclla rctta AB cadera dentro 
«rchio; c pero la medefima rctta linea fara d i- 

■ J ^ncro il ccrchio. II chebifognauadimo* 

urc* 

PROPOSIZIONE V. 

teorema IV. 

L egan ° l ’ Pno l ' altr0 ' ouero fi toccano Ettelid y. 
Sparte di dentro, non aucranno vn mede* c 6* 

fimo centro t hi?» j. 

jlenoidue ccrchi AB.& 

‘ 9 u ah fifcghino, 

■« tocchinodalla par- 
j: 1 ^ Cr> rro nel punto A. 
pcheeiUnon annovn 

■i*!?? centro -- Poithe, 
c^hilejfia D il centro 

dell» 







I 
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dcll'vno,cdeli’aitio, dal quale fi tirial tocea ; 
mento, ouero al fegamento A lareua DA.evn 
altra DCB, che feghi l’vn ,e Paltra etreonfereff 
zanc'puntiC, &B. Perche De centro de cer 
v chioAB. Adunquea il rag 

g.o BD £eguale al ragg» 
DA. Di piu perche D Ii P°' 
ncelfer centro dei cerchio 



guale al noedefimo ragg 10 
DA, e percio le due r«t |! 
BD.&CDfaranno egu J " 
traloroilaparte, e'ilo»» 
che non pu6 efiere . Non poflonoadunque^ 
cerchi AB, & AC anere ii centro D coraiDU" 
II chc bifognaua dimoftrare. 

pROPOSI 1 IONE vi. 

TEOREMA V. 

r„clil 7 . Delie rette linee cadenti nclla circonferen^a 

cr 8. dei pu nt0 > c ^ e non & centY0 ^ cerc ^ l ° 3 k 

auella,chepaflaper il centro >lamintmae 1 
^Otdprodunione dei diametro . DclValtre P 01 ^ ^ 
U chefottende vn'angolo maggiore al citro e ^ 
giore della jottendente vn’angolo minore } e 
te linee jolamente cadcranno dal medefitno p 
dall’vna } e daWaltra parte dei diametro 
eguah ira loro - 

JJe 







//. 
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L 1 B HO 

TElcerchioAGB, 

N il cui centro fla 
fiprenda qualfiuo- 
punto D diuerfo 
centro ( 6 dentro 
crehio ,cotne neJla 
roa figura, 6 fuori, 
ne neJla feconda» 6 
lafua circo iferen 
come nella tcrza) 

1 punto D fi tirino 
lc >rconfcrenza dei 
chioquantc fi vogliano line» rerte DB, DM, 

> DG, DF, DE, DA, & DN, deile quali la 
‘Wfi perii centro. Dicola recta DB eflere 
illima di tutte. Si congiungano dal centro 
‘Puoci M,H,G &c.iraggi CM,CH,CG&c. 
r cneiducraggiCM,cCBfonoeguali, ag- 
c °narauncmcnte la GD, le duc retre MC, dei i. 
j/^i^noe farannoeguali alia rettaBD. Ma , 

' e minoredc i due latiCM,&CD infieme b V 
( r| angolo MCD. Adunque MDiminoredi 
\V er lamedefima ragioneDH fara minore 
ecosil'altretutteDG, DF &c. Laonde 
u che pafsa per il centro i la maflima 
■ ,.« che douea moftrarfi nel primoluogo. 

•Hecondo luogo dicola DA (che £l*auan- 
■‘diametro nella prima figura , & il fuo al¬ 
bento nella fcconda) efserela minima di 
e fette , che pofsono dal punto D cfser ti. 

I,el ccrchio. Perchc nel triangolo DGE 

la 






c prop.ii 
rieUtb. I< 


durep.il 
~U i. 




diS 


EVCL1DE XlKVOVjtTQ 
la DA 6 la 
renza de * due 
DC.&EC, atm 
gna cheCE >eC 
raggi dei eeic 
fono eguali tra 
ro. e Adunque I 
DA differcnza 
lati fara mino rt 
della bafc DE.N 
mcdefimo modo* 
A far£ minore di qualfiuoglia altra DF, 6 DG> 
DN &c. Per la qual eofa DA e la minima diw 
:e le rette, chedalpuntoD fi pofsono tirare n( 

*«a la C**vc% -la n3 rte rla rlimCrn^ 


iC Jv ivl.lv> vnv udi puiim iv 11 

cerchio. Che era la fecoda parte da dimofir 3 ' 
Nel terzo luogola retta DG fottenda 
loGCDalcentro, maggioredell’ angolo Ft- 
futtefodalla retta FD. Dico la DG efler f 
giore della DF: e fc per auueDtura la DG i £ S a 

raggio FG dentio 
cerchio nel pun t0 
(come nel prim®. 1 
terzo cafo). 
nel triangolo G~: 
due lati GO,&OC 


maggioridiGC, f P! 

rjr rimente neltrUgJ; 
W DOFiduelatiP°’ 
OF infieme pr eil 


maggiori dt FP' ^ 
queflole quattrof' 1 
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necGO,OD ,FO,&OC,cio£ ledueGD,& 

Cinfieme prefe faranno maggiori delle dut. 

D, e GC; e da quefti aggregati difeguali fi leui- 
o via i raggi eguali GC,& FC f rimaria e la GD *A&. 4 - 
'aggioredi FD. Ma fe DG non fega il raggio del ltb ' *• 
C(come nelfecondocafo). Perche dentroil 
iangoloDGC concorrono lerette linee DF, 

'CF tirate da’termini della bafc D »C* Adun- 
JefledueGC.&GD infieme prcle fon mag- f 
ion delledueCF , &FD; e da quefti difeguali *“<'*• *- 
gregati fi tolganovia 1’eguali CG,CFraggi 
•Icerchio ,g 1 ’auanzoGDIari maggioredcll’ g 4 . 
'SnzoFD. dei ltb. 1 . 

Nel quartoluogo fi faccia b l’angolo alcen- h prop. 14 
oDCNegualeall angoloDCE, e fi congiun- dei ltb. 1 . 
* li DN.Perche ne’triangoli DCN»c DCE in- 
>rno^gl’angoli eguali al centro fono i lati NC, 

'E eguali (per effer raggi dei cerchio)e CD la- 
c °intnunc. Adunquclebafe iDN>e DE lono 1 P re P-*- 
Mli, ma qualfiuoglia altra ,che fi tira di la dal dei llb ‘ u 
'•to E, come e DF » fi ei dimoflrata maggiore 
^E.auuenga che e oppoftaall’angolo mag* 

"eDCF al centro. Adunquc fara maggiore 
'°radellaDN.Di piiiqualfiuoglia altra tira- 
qua da DE verfo il punto A , fi £ dimoftrata 
l,0 re della DE. Adanque fara ancora minore 
>NR, perodue rette folamcnte DN , e DE 
*°no effer tirateegualidall*vna ,edall 'altra 
tc d:l diametro J 1 chc bifognauadimoftrare. 


F 


CO 



I 


9l EVCLIDE BJUXOViATO 
COROLLARIO I. 

Euelidy. Scfarlprcfovnpuncodcntro iJccrchioi | 
dtl lib. j. quale cadano alia circouferenza piu di duc rei- 
Iincc eguali tra loro , il prelo punto fara ceoir 
dei ccrcino. Pcrche da qualliuoglia punto ,cb 
non i centro, pofsono tirarli folanaente duertf 
te linee eguali, e non piii,comeli caua dail ' viti 
roa parte della propolizionc. Adunque il puoi £ 
dal quale piu di duerette linee cadono cgualtj' 
impodibllc , che lia collocato fuon delcent ' 5 
ondcbifogoa necefsariamente, che lia il cen» s 

COROLLARIO II. 

Euel. 14. Siraccoglie dalla terza parte di qucfta prop® 
af. dei fizionc.chele farannoduc triangoJi.cheabbi 1 
1 * **' no duc lati eguali a due lati 1’vno a Paltro, e 1 a* 
golo compreio raaggiore dell’ angolo cooipf ci] 
da detti lati, la bafelaramaggiore della bafe-1 
per ilc6trario.Impcrciochenc’triangoli DC y 
& DCH i iati MC, HC erano eguali , & 
DCcomunp, e 1 ’angolo DCM inaggiore^J 
angolo DCH, & d flata dimoftrata la bafe p 
naaggiore della bafc DH. E per il contrario' 
DM fufse maggiore di DH, 1 ’angolo MCD 
maggiorc dell’angolo DCH. Perche il punto j 
della retta linea DM & piu rirooto dei terin |05 ‘ 
dellacirconferenza, che non e H termini 1 ! 
tninor DH, e per 61 ’angolo DCH fara partc J 
tutto 1’angolo DCM. 




F a 


PRO- 
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PROPOSIZIONE VIIL 


TEOREMA VII. 


Eucl. ii. Fnarettalineaprodottaper icentrididue cercbi >d 
C fitocchinoppafJerdperU lorotoccamento» 

lib' {• 




i duc cerchi A E 
abbia il centro fi 
. chchabbia il cetr® 
C> i quali fi tocchino di d<«' 
tOuero difuuri nel p u(r 
to A. Dico i ire punti B>A 
eflereinvna folarett 1 - 
linea. Se cio no 4 vero.pr® 
dotta la linea BC cong ut 


gnentei centri.leghi U clf 
confcrcza dei cerchi» / ' n 


ne*puntiH,&E,elaci^ 

coferenza dei cerchio A- 
nel puto D. E perche 4 > ll ‘ 

10 prefo i) punto G , 
no 4 centro dei cerchi o 
H (dentrolo fteffo nel^ 
prima figura . e fuori nel* 
icconda ) e dal punto C p-; 

11 centro fi e (lata titat 1 .' 
retta linea CEBH» l a ^ 
(che 4 1’auanzo dcl diafl* 

Iro HE)<* fari la “ 

tutte 
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tu telerette,chccadono dal punto C nella cir» 
cc nferenzi dei cerchio AEH. Adunque ia CE 6 
Blinore dellaCA,& ib CA raggiocgualealrag- b jiff.ixl 
gioGOnel ccrchioAD. PcictblaCEt mino- hb.u 
rt della CD> il tutco minore della fua parte ,chc 
tcofa impoibbile. Adunque la recta BC congm- 
t c ntc 1 centri (prodocta ) non legai ccrchi imj 
* lito, chc nel loro toccamento A. 11 che bi- 
Ignaua dimoftrare. 

PROPOSIZIONE IX. 

TEOREMA VIII. 


I ftrchio tocca 1’altrocerchio d dentro ibfuoriin yp Euclid. 

punto/olamente. 13 . delf. 

I*cerchio CE , il di cui 
Ce ntro(iaA >tocchi il 
rc hioGD jildicuicen- 
0 B»nel putoC,(cio£ 
ntro nella prima figu* 

>efuori nella iecondaj 
|°che i ccrchi li tocca» 

°lamcnte in vn pun- 
^•rata per il tocca m£- 
r per i centri B,& 
retca |>nea B AC, ia quale Tari vna (oli ret- 
’ °nae dimoftrammo nella precedente propo- 
' nc >e prodocta fino al putoG;e tirata douun- 
u v °glu vn’ altra retca AED, che fcghi li. 











• Frii.6. 
di qtitflt 
Hb. 


96 EVCLIDE EJXXtOP^lTO 
circonfercdzedeccrchine’punti E, & D. F<i 
chc ne) cerchio CDc flato prcfoil punto A»ct ! 
non&fuocentro,e da qucllo lono flate tiratep» 
rette linee AC, & AD,& ACii compimento^ 
diametroCG. Adunque AG b a ia minima 1 * 
wttc,c pcrcib minore di aD. Ma AE deguaH 
ad AC, perche Tono raggi^ 
medefimo cerchio CE< Aduff 
que AE^ minore di AD, cp>' 
roiipunto De fltuato di la dii 
punto £. Fer ia qual cofa ii p»i> 
to D dei Ia circoferenza CD^ 
defuori dei cei chio CE i e coi 
quaiiiuogliaaltro punto delW 
circonferenza dd cerchio CO 
fidimoflrcra cadere fuon deil 1 
circonferenza C E. Cadent 
tutti i puntidella circonferenza GDG fuoridti 
la circonfereza dei cerchio CE cauatone il pu 0 ' 
toC; Adunque i detti cerchi fi toccano folanid: 
te oel punto C. II chc btfognaua dimoflrarc* 





PRO- 
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PHOPOSIZIONH X. 

TE OREM A IX. 

’«?endicolm tirate dalcentro fopra eguali rette Furt ,, 
wec applicate nelccrchio t faranno eguali trd loro. Ati Ub , 
■Je It pcrdendicolarifaranno eguali trd loro,e^ian- '*' 

910 l ’ a PpHcate faranno eguali trd loro. Le dette per- 
tcn dicolarifi chiamino diflange dal centro dellcj 
rette linee applicate. 

J EI ccrchio ABC,il di cui centro fia E,fiano 
^ applicate le duc rette eguali AB, &CD, 
quali fieno pcrpendicolari dcl centro E lc 
,e lineeEF,& EG. Dico EF, & EG etfere 
‘i- Si congiungano lc rette E A, EB, EC, & 

• ^crehe nc’duc triangoli ABE, e DEC,i due 
, r» SE Cono eguali a . 

•ati DE, & CE, e le ba» A - 25 

UJ|; ’ C DG fi pongono 
>• .* Adunque a gli an 
/*»& D faranno egua- 
, 0r °: ed efiendo ne’ 

( “SoliAFE, DGEdue 
‘■rcttiF.&G eguali, 
anche fi fonodimo* 

'; le guali g r a ngoliA,& 

<l ( e guali iono i lati AE,& DE , che fono op> 

, a gl’ angoli retri^ per eff:r raggidel raede- 
CCf chio), Adunaie&ilaci EF.& EGfchebc-v- 
F 4 foco cci i. 



a propi 
Ati Ub m 


i. 





88 EPCLIDE 1{INNOr^iTO 
iono le perpendicolari tirate dai centro foprJ- 
1’applicatc) fono eguali tra loro. „ 

Sieiioncl fccondo luogole pcrpedicola ri Er 
&EG eguali. D.colc applicate AB,&CD«| 
fer aneor'elle eguali. lmperciochc , lc qut ||! 
non £ vcro,vna di loro fara tnaggiorc delTaltr* 
e lia la CD maggiorc i e le perpendicolari EB J 
c prof- i-EGtiratcdalcentro c lefegano permezoin^ 
di Adunquc ancora la GDmeta dclla n> 3 » 

gioreCD Ura tnaggiore della FA rocta dell^ 
d »rop. j. minore. St fcghi adedo daJla maggiorc d GD; 
delltb. i.rcttalinea GH egualc adFA , c ficongutog^ 
EH,la quale prodotta feghi la circonfercnzJ' 
O. Eperchene’triangoliAFE,& HGE intorj 51 
a gli angoli retti F, & G»iduelatiAF»& Ho 5 
no eguali,e furono parimente eguali EF,& ^ 
Adunquc e la bafe EH fara egualc alia bafc E? 
e p™p. 4.& EAi raggio dcl ccrchio . Per quelto E* 1 ' 
aelltb. i- egualcal raggio EA,oucroad EO,laparteeg ul 
le al tutto, che non puo cflere. Non fara dunl 1 * 
la C D maggiore dclla AB. Per la medefim 3 r . 

gionc non fara minore. LaondeAB.&Cl ‘ 
ranno eguali. come fupropollo.Si chiamin° 0 ' 
le perpendicolari EF,& EG Difianze dellc t< 
linee AB,eCDdal centro E. 


PRO 
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PROPOSIZIONE XI. 

TEOREMA X. 

i maffima delle rette linee applicate in vn cerchio i 
il diametro , t deWaltre la pii* vicina al centro d Eud- 1 J, 

maijempre maggiore dclla piii rimo ta. ^d j« 


CT EI cerchio ABC , ii centro dei quale 4 G, 
fia il diametro AF,& HI piu vicin a al ccn- 
fo>cheno 4CD. Dico la malsimaditutteeflcrc 
W - *c la HI maggiore di DC.Si tirino a dal ccn- a 1 , ^ 
folediftanze > ouerole perpcndicolanGK.,& dtlltb. 1 . 
liopralaCD,Stla HI, fara la diftanzaGK 
Dj ggiore, chc non 
GLperla fuppofi* 

;i »ne.Sifcghi6adu- T / bprop- 


l ue la GM cgualc 
'*l J GL,e per iipu- 
0 M fi didenda cia F 
“MEpecpcndicola- 
^allaG-Yhclicon* ^ \“ 
jiungano le rette, tX 

b,gc,gd,&ge. 

e 5 c he l: ddtanze 



T7 jd SJr 


dcl Itb. I. 

C prop. IO 
dei Itb' 1« 


^,&GM fonoeguali. Adunque</leretteBE,^f’ rtf P*!° 
^Hi fono eguali tra loro. E percheJcdue rette ‘' V >e l 
,^i&GE (lequaliinfiemc fono eguali al dia¬ 
stro AF) 'onomaggiori-dcllaeBE, ildiame- cProp .11 
r ° AF fara maggiore di BE, ouero di HI. Per la ddho. 1 . 


me* 








f Cor »l,l 
ae/ltx pro ■ 
poj. i?- d 
queflo. 


Euclid.i, 
dtlhb. 4 


sprop, j 
aelitb. i 


*o EPCLIDE KlNNOrjiTO 
raedcfima ragione la AF fara maggiore di qui' 
lunquealtra CD. Di piu perche i duc lati BG, 
GEdcltriagoloBGEfono cgualia Juc latiCGi 
&GDdell’altro triangolo DGGj &cl’dngolo 
BG E maggiore dell’ a ngolo CG D fua parte . A* 
dunquelabale/BE i maggiore dclla bafe CG 
cioi HI & maggiore di CD. Per Ja qual cofa 

PROPOSIZIONE XII. 

PROBLEMA II. 

applicare in vn dato cercbio vna retta lim a eguale d 
vn’ultra retta linea data . Tria bifogna che l* 
retta linea data non /ia maggiore dei 
diametro dei cercbio. 

t 

D VT EI cerchio ABC» 

IN il di cui diametro 
lia AC, fi deeappli ca ! ! 
vna linea retta, che' 11 
egualc alia data retta-» 
linea D. Ma conuie^’ 
che la linea D fia eg u2 ‘ 
lc, 6 minore dei diatoe* 

tro AC, efelaraegu 1 ' 

lc,fi fara fatto il proble 
ma.MafeDfara mino* 
ghiula AE egualc 

raedcfima D. E fatto centro A coi raggio AB” 
dclcriuail cerchio EB, che fsghi la prima cire®, 

feret' 


A 



re deidiametro AC ,fi 





inza in B, e fi congiunga la rctta AB . Dico 
iinca rc «a AB £queJla,chc fi cercaua.Pcrche 
retta D t ftatafattacgualcad AE» & d la AB 
ualc alia racdefiraa A£(per cfier raggidel ccr- 
o 6B). Aduaquc la rctta AB applicata nel cer- 
io ABC 4 cgualc alia data retta unea D. 11 chc 
nucaiua fare* 

PROPOSIZIONE XIII. 
teorema xr. 


i ccrchio l angolo al centro £ doppio dell’ angolo alii 
Wconferen^a, qttando anno la medefima circon • 
ferengaper bafe* 



El ccrchio AB 
' C.ilUicuiccn* 

0 D»infiffono (o- 
r *la bafc BG duc-. 

WiBDC al ccn* 

°>&BAC allacir- 
'“«ircaa.DicoPan. 

‘°BDG efferdop- 
l J J cll*angoloBAC. 

‘ r ‘^retta AD, chc congiunga gl’angoIial 
j > & alia circonfcrenza, e fi produca fino 
, ^fottolangoloalcentro.Epnmieramen* 
cada nella medefima retta linea AB. 
r^iangoio ADC, perche 1’angolod efferiore 
Cgualc a dueangoli interiori» & oppofti 
~ " A,& 


Euclid. 
20. dei }• 


a prop. 18 
dtlltb. i. 





j>l EVCLlDEKnWOVjlTO 
A,&C;egl’ Aangoli A,&C iono eguali trilo 
ro, per eflere i lati DA,& DC cguali,perchc (a 
raggi deicerchio. Aduque Tangolo BDCe dop 
pio delfangolo BAC alia circonferenza. 

a Cadapoi la retta ADi 


6deatrodell’angolo BDC> 
«ome netla fcconda figura» 
6 fuori come nella terza/ 
quale fcghi la circonfercn 1 
za in E. E perche neltri^ 



golo G DA c ifcofccle , p fI 
effere i raggiDA,ePC { 


C guali tri loro, 1'angol od< 
fteriorc EDG b eguale a 


dtl i. 


angoli DAC,& DCA eguali tra loro fopra la 
fc AC, 1’angolo EDC fara eguale al doppio d {8 
angolo DAC.Di piii perche nel triangolo AD 8 
ifolcelc anch’egli 1 ’angolo efter ore EDB£ 
le a;gl’angoii DAB, & DBA tra loro eguali/ 3 ” 
1 angolo EDB eguale al doppio dcH*angoloD^ 
Cyf l[- *• B.Adunquefemella Icconda figurare all’ang 0 ^ 
dei i. EDC,& ai doppio dell’ angolo E AC , che f° n ° 


fri loro eguali, aggiugnereino 1’angolo EDftfi 


uguei wmu « a uguit/ 

ii dormio dei ! 3 angolo & 






I 
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ngolo£AC>chefonocguali tra Ioro,toglierc- 
>o 1’angolo EDB, & ii doppio dell’ angolo E AB 
nchc tra loro eguali, rirriari l’angolo BDC 
Ijualc ai doppio dcli’ angolo BAC . Adunque* 
ingolo BDC al centro d doppio dell’angolo 
AC alia circonfercnaa. Ii chc li doucua duno- 
rare. 

PHOPOSIZIONE XIV. 
teorema xir. 

'* Cfrc biogl' angoli , chefotto in vna medefima por • g ue i ^. 
%jone,fono egualitrd loro. E due angoli eguali fot • 4 fl . 

' da//a medefima retta linea volti verjo le mede • 
fime parti t fono nella medefima porgione 
dei cercbio. 

EI cerchio , il d 

Cill n r mo C? ft m 
- "*■ vvuuu t_i I IIC< 

,J J duc angoli A. & B 
I *Poraione DABC. 

Ic ° che eglmo fono 
^ • Sia nel primo 
°8 5 la porzijne raag- 
Jf edel feroicerchio, 

<lc entro£ ficongiun- 
|J° lc rette D£ »& C£. Pcrche a 1’angolo £ al a prop. i$ 
a) f ° * doppio si dell’ angolo A , come dcllan- 
,- ofi a Uacirconferen 2 a,auendotutti lamede* 

” Cl rconfcrcn 2 a DCpcr baie. Adqnjue gli 

an- 






? 4 EVCLIDTL ^IVVOVjITO 
ango)i A, & B fono eguali tra loro. 

Sia fecondariamete la porzione DABG6G 





b Corti, 
dclla pr.j 
dei hb. i. 
c Datin 
[irop.iV. 
det hb. j. 


d prop. f. 
dei i. 


oiicerchio, oucro noinoK 
dcl feraiccrchio, c fi eoo 
giunga la recta AB. Mi® 
fefta cofa i , che la porzio 
neADHBi noaggioredo 
femicerchio, c perci6 ( P 8 
la prima parte diquefc 
propofizione ) iducaogd 
ADB, & BGA.chefotf 
pofti nella maggior p° r 
zione,fono eguali tra loro»e fono eziandio egu f 
li tra loro b i ducangoli alia cima BFC, & A^ 
Adunquecne’tnangoli ADF, & BFC ilterz 
angolo DAF, 6 DAC 
manente C£F,o CBD. 

Sieno nel {crrl 
luego eguali tra ij 
ro i duc angoli A 
C.&ADC voltiv« 
fo le medefime P 3 ‘ 
ti futcefi dalla 
delima retta lin^ 1 ' 
AC. £ fegate dl* 
B, & AC per 
nc’punti £>& ^ 1 
rino e verfo l e 

defime parti lerette linee £G,FG perpendit' 

ri fcpra la CA, & AB ,lc quali conucrranno^ 

gualebe luogo» come in G (come nella f* 1 









I 
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>ropofizione di que ii o fibro s'e detto)e fi cogiun- 
I^nole rette linee GG , GA > GB. £ perene ne* 
nangoliGAF >GCF intorno a gl’angoli retti 
i lati AF, &CFfonoeguali, & GFdco* 
“une/lc bafi G A, & GC faranno eguan tra Io* 
°* Nel medefimo raodoGB iaraegualeaGA. 
roride la circonferenza dei ccrchio deferitto 
centro G, coti raggio GA pallera pcripun* 
‘B>A,C. Si deucdnnoilrarc adello ritrouarfi 
puoto D ncila medefima circonferenza della 
^rzioneABC. Serio non dvero, pailitalcir- 
°ofcrenza, fe t pudibile, per il punto O, collo- 
Jt °nclla retta A D di la, 6 di qua dal puoto D, 
itiri la retta CO» E mantfeilo nella medefima 
orziooe ABOC ritrouarfiiducangoli ABC,& 
'OC,egpercio edere eguali tra loro. Ma 1’an- 
°‘oCDa peni fuppoltoera eguale al medefi* 
^ingoloB. Adunqueiduc angoli ADC.& A 
J, aranno tra lorocguali, 1’elterioreah'mtc- 
0rc » & oppoilo nel triangolo COD, h chc non 
petiere. Nonpada adunquelacirconferenza 
‘■.Archio ABC di la, 6 di qua dal piito D, fi chc 
' - ra precifamentc perii punto D. Il che bifo* 
“ J «adimoftrarc. 



f Prop* 4. 
dcl Ito . 1 . 


g DelU 
1-parte di 

h Corol . 
della pr, 
dtt ih 

I. 


PRO* 
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PROPOSIZIONE XV. 


TEO REM A XIII. 


Eucl. 11 . G/ ’ angoli oppofli de’qnadrilateri defcritti nel ceret» 
>Ul). tuttl gli angoh de quali toctbmo la circonftw^ 


lono eguali d due retti. E (e nel quadrilatero 
goli oppofli Jaranno eguali A due retti, la ctrcohi 


ren^a d*vn cerchio pafjerd per i quattro putitl 
tfiremi dei quadrilatero. 



N E1 ccrchio, '1 c - 
centro E, fa dc 
feritto qualfiooglia <? ul 
drilatero ABCD> 1,1 

maniera,chetuttii |li0 

angoli tocchino )a c ' 
conferenza. Dic°‘ ‘J, 
angolioppofti AB C ' 
ADC etfere eguau 


AUl: cucrc *-&— 
due retti. Tirati i diametri dei quadrilatero 
a prop i 4 & BD> faranno a i due angoli ABD , * * 

** 2 hf /‘ 0, ne ]] a medefima porzione ABCD eguali tri 

Simi Imente faranno ancora eguali tra ' oT ° ' , t 
angoli C.BD.&CAD nella medefima pot 
neCBAD. Adunque idue angoli ABD> L ' 
cioi tutto 1’angolo ABC fara eguale a due - 
AGD i e CAD infierae , & aggmnto com 
mente l*angoloCDA,i due angoli oppo' 1 • f 
& CDAinficmeprefi nel quadrilatero, 
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>uali 4 tre angoli ACD,CAD, e CDAinfie* 
ie pre fijma quefii tri c’vn’triangolo fono egua- 
iadueretti. AduDqueiduc angoli oppofliA bprop-iS 
C.eCDA fonocgualia ducrctti. Ncl mede* dei lib. i, 
g-o modoancora fi dimnftreranno egnali a duc 
tti idue angoli oppofliBAD,&BCD. Ondc 
prima parte refla prouata. 

Sianofecondariamcnte nel quadrilatero AB 
Dgl’angolioppofli B ,St Deguali & ducrctti. 

)ico chela circonferS- ^^ 

delmedcfirooccrchio A. ^_ 'x B 

a *kper i punti A, B,C, 

:*• Tirato il diametro 
Adelquadrilatcro,in- 
)rno altriangolo ACB 
delcriua vn ccrchio 
tome nel terzo cafojj-j}* 

‘ s paffata propofi- 
; °r.cs’efatto)il quale dico neceffariamcnte paf- 
!re perii puntoD. Poiche fe ci6 non £ vero, 
a ftjfepu6edere per il puntoEdila, onero di 
ua dal puntoD nellaretta lineaCD, cficon- 
llin gala retta AE. Perche fi concede effere <Je- 
rittonel cerchioilquadrilatero ABCE. Adun- 
ac (pcrla prima parte di queftapropo£izionc)i 
^angoli R, &: B farannoeguali a duc retti: ma 
'tno pcrla fuppofizione eguali a duc retti gl’ 

^oli B, & D. Aduque quefti due faranno egua- 
! a '•iwidue.ctoltonecoraunemente 1’angoloB, 
an golo Ef ar ^ eguale alPangolo D»l’efterno ali’ c Corol. 
Cr iorc,&oppofto,che£cimpolsibile. Non prop. 18; 

G paffa dtllib.i. 
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paffa adunque la circonferenza dei cerchiop 
ii punto E di ia» 6 di qua dal punto D»onde 
raper i punti A,B,C,D. Ilche&c. 


PROPOSTZIONE XVI. 

TEOREMA XIV. 


Ve'cerchi eguali, d in vn medefvmo cercbio gl ^ 
Eucl. 16. eguali po(ti o d i centri, d alie circonferende, i«f>' 
dtl Itb. ji (lono fopra circonferen^e eguali. 


N 


E' cerchi eguali» che abbiano i centri Gi 
_ . H > gl’angoli alcentroG, & DHi 1 ' 
primamenteeguaii.Dicoiecirconferenze M 
&DHF(che lono le loro bafi) cflereeguali 1 
loro. Perche i cerchi fono eguali. Adunqu' 
• jMT.ldi < 3 uatlrora 8S‘ AG» GG, DH,& FH fonoeg ui 

J-> m • rrin fi r\Arr/^nr* pctmS ll * { 


iuefio. 


budff. o', 
dei hk, i. 


ma (i pogono eguali gl 
goliG ,& DHF:ond« ! 
s’intendera U cerchio M 
foprapporfi a 1 cerchi 0 ^ 

F di modo, che ilpu°^ 
cada fopra il punto H 
retta AG fopra la ti™ 
1‘angoloG fopra 1* ang° 
H, i due punti A, & C 

derano ncceriariatnetc 

pra i punti D, & F per cagione dell’ vguagH 3 ^ 

si de'raggi, corne deglangoli coprcfi. Poft e 5 t ' 

fte cofe t neccfsario ,chelacirc6fereza A|G 

da prccifatnete fopra la circonfcrenza DKf-J 

per* 
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icrcioche s’ella cadcffe fopra,ouero fotto,A par- 
N|t fopra,c parte fotto le,come in DNFjallora ti" 
lata dalcetroH la retta JHKN ,chefeghi l’vna» 
|tj laltra arconferenza ne’punriKi& iM: perche 
"Hi egualeal raggioHD ,& HN c egualeali’ 
JiD,c perchc fonoraggi de'ccrchi eguali. Adun; 
ueHKt&HN fonotra 
ro eguali,la parteal tm- 
che e iropolsibile. Si 
«lacircooferenza AIG 
ncade fopra , ne fotta 
circonferenza DKF. 
e r )a qual cofa h necelfa* 

°>chcelle s’adattino,e 
e tci6faranno eguali trA 
to.llchcnej priraoluo- 
bifognaua djmoftrare. 


Sianonel fecodo Juogogl’angoli alia circon- 
re nza B & E eguali. Dicochc efsi infiftonofoi 
ra eguali circonferenze AIC,& DKF.St tirioo 


c di 
quejio. 


r3 Sgi AG»&GC, DH»& HF. Perche d 1’ango* Aprop. r* 
centro i eguale aldoppio delPangoloBj dt q«e(!o. 
"roilmente Fangolo DHFi eguale al doppio 
angolo E, & il dbppio deJl*angolo Biegua» 
a ldoppio delTangolo E. Adunque gpangoli 
’ •« DHF fono eguali tra loro, e fono al cen- 
PerciAle circonferenze AIC ,& DKF fono 
^°ro eguali (per la prima parte di quefta pro- 
^zione),Non diuerfamente fi dimoflreranno 
!e definaecofein vn*ifteffocerchio.Per la qual 
3 ie gl’angoli B>& Efaranno eguali &c.Tl che 
°gnaua &c. G a CO- 
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* 

COROLLARIO. 

Quindi fi caua, chc gl'angoli eguali ai ccntr» 
di duc cerchi eguali, 6 dei medefimo cerchioi» 
fiemeconlc cnconferenze oppofie» cumpr^ 
donofigureeguali,cqueftc fichiamino Settori 
AttefochcdalJa /uppofizionc,ch< gi’angoli Gfi 
H al centro fulsero eguali tra loro , ii dimoHt* 
rono le figure GA1C, 61 RDRF adattarfi , e P {1 
ci6 faranno eguali. Si chiamino ora tali figu^ 
Settori. 

PROPOSIZIONE XVII. 

TEOREMA XV. 

<Euil, 47. Gl * angoli che ne i chercbi eguali, onero nel medtfl* 
dtl * cercbio tnftflonoJopra eguali circonferen^e ,Jo»o 
trk loro eguali, e/tanepofti at centri, 

6 alie circonferem^e. 

XT E ccrchi e 8 uaIi ’ r3 

f / \ -*• 7 tride’qualifonoG’' 

/ / \ \ H,infiftonopriraame D,t ' 
f / G\ 'glangolihL&AGCW 

1 / /V \ regualicirconfcrenze A Ll 

V i/ y\\ /&DF. Dico checg)ino' l | 

\ j/ \ vy no eguali. Poiche fe ci^° 
6 vero,fia AGCraaggi° r f c l 
"I minore dcll'angoloP lir 




pro.Ma alia mcdcfimacir* 
pufercoza DF era cgualc 
icircofcrenza AC. Adun- 


t fi faecia a 1’angolo AGI 
;ualcall’anguloH. Adii* 
ie b lc circonfercnze Ai, 


DF faranno eguali tra 


1 l I K 0 !! '• 



a prop.i 4» 
dii hb. u 


b prtp.i6 
di iMiflt' 


flue lc circoofcrenze AC, tvC. ^7» 

[i : AI fono eguali rra loroj i 

k parte, c’ltutto,ilchc no _ ^ 

f>u6cfscre.Laonclc gfangoli AGC H non-, 

’ I >no difcguaii. Adunqueichiaro&c. Infiftino 
[cipoigPangoltABC, & E fituatialia circonfc- 
enza fopra le bafc eguali AC, & DF. Dico c he 
rlsifonoangoh eguali» Pcrchci cagionedeli c- 
[salita dclle circonfercnze AC ,& DFgl’ango- 
B 1 i centri G, & H fono tra loro eguali (in virtii 
I dclla prima par te,) maqucfti fonoedoppi degi c prtp. 1 $ 
Ungoh alie circonfercnze B,& E. AdunqueB,& di 
E Ioqo eguali tra loro. La medefima dimoftra- 
aione fi pu6 adattare in vn medcftmocerchio. U 
c he bifognaua &c. 

corollario; 

Quindi£,che fcin vnracdcfioaoeerch!o,oue- 
r °incerchi eguali vna circonferenza fari dop- 
P‘a,tripla,&c.deH’altra,e fopra loroinfiftamo 
gl’angoli al cctro,ouero i Settori,l’angolo mag¬ 
iore fari anche doppio, triplo, Ctc.del minore, 

" come il Settore maggiore fara cgualmcntcj 
^oltipiicc dei minore. 


Im- 


G 





JOZ 
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G j-{ Impercioche ft> 

Ja circofercnza DF 
mifurcra alquantc 
voJtc Ja AC, v. 
quattro voJtc, et 
puntidell’ cguaJidi' 
uifioni A, M,R,S,C 
. ‘ m „ al centro fi conaw* 

d prop.17 gncranno rette Jinee d gl* angoJi AGM, MGR, 

Ji quefio. KGi, SGC, eoueroi Sectori, faranno eguali 1 
ddU nr traJoro > c ^call-a ng oio, ouero Settore DHF, 
Sl/;;? UU c CngaChC,n<lft0n0 ‘°P ra circoferenzc egua- 
/?*. 3 4j ; E percio ancora J’angolo AGC fara quadru- 
piodelJangolo H, ouero 1] Settore AGC fara 
quadruplo dei Settore DHF. 


PROPOSIZIONE XVIII. 

teorema XVI. 

iVe cerchi eguali, ouero in vn medeftmo cercbio,egt 
E uel. 1 S. recte h nee ta glian0 eguali circonferende, cioi It d> e 

' *9- dei naggion far anno eguali, e le due circon ferenge ttii- 
l‘l». 3 . nori faranno tra loro eguali,& eguali cnconferc^i 

Jono [uttefe da rette linee eguali . 

N E cerchi eguali, cheabSia no i centri G»^ 
H,lc applicate rette AC,& DF fieno egui- 
Ji.D.co lamaggior circonfcrenza ABC cisere 
egualealla maggioreDEF, e la minore AC ei - ; 
cre eguaie alia minore DF. Foiche tiratii ragg 1 

AG, 
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G,GC,DH,&FHidue 
in mtorno ali 'angoJo G 
iranno eguaJia duc lati in* 
irno all’angoIo H l’vno 
1’altro, per efser raggi di 
:fchi eguali, e ic bafe AC, 

DP Ion pofte eguali. A- 
inquc<jgl’angoli G.&H 
ranno eguali,corae anche 
fanno eguali b le cireonfcr enze AC, & DF, fo- 
quali inliflono. Onde le circonferenze ri¬ 
denti ABC, & DEF tagliate da ccrchi eguali 
fanno eguali tra loro. II che douea nel primo 
°?°dimoflrarfi. 

Sieno nel fecondo luogo 

C| rconfcrcnzeABC,&D 

egualijouero fieno egua* 

J Clr conferenze AC, & 

Dico le rette AC,& DF 
5Cre eguali. Pdrche (fatta 
^edefima coftruzione) le 

^onfcrenzc AC, & DF D _ 

Adunque c gl’angoli infiftenti G, & 
3R no eguali, & i lati intorno a gl’angoli G, 
dun? n,> j? U ? ii ^ Cl * Cndo ra Sg' dc'cerchi eguali). 
edo lCc ^ c .bafeAC, & DFfaranno eguali. ii 
°ucafi dimoftrare nci fecondo Juogo. La-* 
lio f ^ a Jmoftrazione publcruirc ad vncer- 
w ‘ 0, fer laqual cola &c. 


aprop. 7 . 
dellib. i, 

b prop.i 6 
di qutflo. 



Cprop.17. 
dt que flo¬ 
ri Drop. 4. 
dtlltb. i. 


PRO- 
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PROPOSIZIE XIX, 


TEOREMA XVII. 

Exci. 20 . Se dal centro dei cerchio (i tireramo d i termini d$ 
dii ‘ fiejf* portione lineerette, & vna retta linea tird 

dal centrofegheraper me^o, d 1’angolo al centroji 
lamente ,6 la retta linea , chefuttendelacircoiiji 
rerng» bfologl'angolicb’dlafdalla juttenfa>ty 
re U arconferenga della portione; tuttc l’altrec<i 
Jaranno jegate per mezo. 

S iala porzione dei cerchio BE<S,c dal fuoceo 
tro A Ii tirino le rcrte AB,AC. E prinaamc » 1 
te la retta ADE tirata dal eentro, feghi per n> ! 
20 1 ’angolo B AC.Dico tantola retta BC,qu iC 


E 



to glangoli fatti fopra Ja BC dalla retta AP' C ; 
meanchela circonferenza BC c/scr Tegat» P l 
mcao. Fcrche nc’triangoIi ABD, ACD, 

nO 






t 1 ?, K 0 if. \tj 

loagrangoli eguali alia fommiUA,fonoirag- . . 

[i AB,ACcguali,& AD commune.Adunque «lc j' 

>»fc BD,CD fono eguali ,&eziandio eguali fo- 
iogl’angoaUDA,CDA. In oltrcpcrche gl’an* 

;oli al centro BA E , C AEinfiftonoallccircon* ( 
crenze BE,&CE. Adunque b quefte circonfc- 
tnzc fono eguali tra loro. at 9 ‘ 

decondariatnentcla retta AE feghi per mezo 
J fotte(aBG nel punto D. Dico tutte 1 ’altrcco* 
tcfser vere.Pcrchc nc’triango!i BAD» CADi 
«iCA, BA fono eguali» & i AD lato commune, 
; HafeBD,GDii fon pofteeguali. Adunquec cprop.7. 
il’angoliBAD,GADfarar.aoeguali. Maquan- dii hb-1. 
Io l’angoloalcctro Aefegatoper mezo (in vir* 

:u deila prima parte diquclh propofizione)an* 
toragl’angoli al punto Dfono eguali, come an* 
thelecirconfcrenzcBE, EC. Adunque quando 
fegataper mezo, tutte1’altrecofcfon verci 
Ncj tcrzo luogo la AD faccia fopra la BDgi* 

|* n goli BDA,CDA eguali. Dico tutte 1’altre co« 

!‘ c elser vere. Pcrchc la retta ADtiratadal cen* 
tr o fopra 1 ’altra retta BC ,la fega ad angoli egua- 
l|j Ouero retti. Adunquedla BC i fegata per me- j 
20 |Q D. Ma (per cagionc della feconda parte di ^ gmflt, 
^tfta propofizione ) quando la BC & fegata per 
toe *o, fono cziandio tutte 1’altrc cofe fegateper 
lat 2o. Adunque fe gl’ angoli al punto D fon fe* 
i stl per mezo, faranno per mezo fegate ancora 
‘*ltrc cofe. 

Vltimamentela retta AE feghi per mezoiaj 
Cl ?«oafcrcnza BC nel punto E. Dico tutte 1 ’altre 

cofe 
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cofe effer vcrc.Perche Je circonferenze BE,CE 
e Prop.17 fipongonoeguali.Adunquecgrangolialcentroj 
di qutfto. aloroinfiftcntifonoeguah,c(pei:iapnmapart« 
di quefta) ia retta BC 6 legata per tnezo, e gl’ao' 
goli BDA» CDA fono eguaii. Per quefto &c. 

PROPOSIZIONE XX. 


TEOREMA XVIII. 

V angolo nel femicerchio i retto : quelloche Unelli 
Euelid. macior portione e acuto , e quello che i nella miw 

jUdel}. reeottufo. Eintornoall'angolo retto laporttond 
femicerchio ; intorno ali * angolo acuto e maggid 
portione, e finalmente intorno ali’ angolo ottujol 
portione minore. 



\TEUa portione dei cer* 
iN chto ABCfiaTango* 
lo ABC Dico egli effer r* 1 * 
to nel femicerchio» acuto 
incila maggior portionei e 
C ottufo nella porziore ffli* 
norc. Si tiri nel femicer* 


chioilraggio DB, e ncll’altreporzionitirilj'1 
dia metro A E, e la retta linea C E. Perche nel (t’ 
micerchio .1 triangolo ABD a 1 duelati A D, BD 
\ . 7 ?' e ® ua ^.’ P cr c ^ er ra ggi dei cerchioi a Adunque gl* 

"• 1. ango Ji BA D,& A B D fono egual 1 tra loro. Per l a 
medelima ragionc nel triangolo BDC ifcefcele» 
1 ducangoli BCD, & CBD fopra della bafe fa- 

ranno 





** I B 1{ 0 H. 

nno eguali tra loro. Adii* 
cidueangoJiBAC, & B 
^ iolicmc preli, iaranno 
uali a duc angoli ABDr 
C.l}D,cio6all’iiiccro a 
Io ABC j ma b Tono i 
; an S°li dei triangoio A 
'CguaJiadue rettuAdii* 

5 1’angolo ABC fari la 
:tadidue retti,e pero fa¬ 
rcito. 


bprop.lS 
dtl i. 


Ma nell’ altrc porzioni, perche AE 4 diame- 
>ilara ACE femiccrchio * & in cfso 1’angoJo A 
1 !ara retto ( come dinanzi fi dimoftrd).Adun* 
Cc 1’angolo E fara acu¬ 
unto nella maggiore, - 

? nella minor portione. ^Vv 

°n° d gl'angoli E , & B \\ \\ 

11,1 Ppfti nella medefi- \ 

1 Portione maggiore^ • -o\ JjC 

Ut >que 1’angolo B 4 acu- \ /j 

5 la porzione maggio- \ f/ 

! | nella porzione ini- 
•JfidueangoliE, & B 
*,?' nc * quadrilatero ABCE deferitto nel 

tQ l A) >no 'S uali a ^ uc rettl »& cral*angolo E 
■Adunque 1’angolo B fara ottulo nella mi- 
Potione. 

a fecondariamenteBaDgolo ABC retto co« 
|( ‘onella porzione EABC. Dico efseregli 
rubio, Imperciochc, fcci6 none vero» fa¬ 
ri ' 


c Ddlpi 
prop. 18* 
dtl llbm I* 

d prop. 14 
di zticfto. 


tprop. 1 J, 
di Wtfto* 
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ra porzione maggiore, 6 minore , e perci6 rau* 
golo ABC fara ottufo,ouero acuto ( come fi m» 
«r6 nclla prima parte ) ii che t controil fuppo' 
fto. Adunque ABC none po zionemaggiore.i 
minore; fi che fara fcmiccrchio. \ 

Terzo fia 1’aogoloB acuto. Dico la porziofli 
ABCeilcr maggiore. Che fccio non6 vero,!^ 1 
6 femicerchio, 6 minor porzi onc, e percid l’an 
goloB fara 6 retto, oottufo. II che deontrot 
fuppofto. Non (ara dunque &c. 

SianelPvlcimo luogol’angoloB ottufo. D* 1 
Ia porzione ABC clfer minore. Poiche , fef* 

110 non t vero, fara 6 femicerchio > 6 magg 10 
porzione» e pcr6 J’angolo B iara retto » ,:I 
acuto, laqualcofaripugna al luppofio. P (CI ' 
che &c. 

PROPOSIZIONE XXL’ 

TEOREMA XIX. 

Euel 16 ^clcerebiola retta linea tirataperpendieolarmen^ 

det lib. j*. f°P ra ^ diametro daU’e(lremo termme di e]fo>c * , 
rdfuoridel cerchto , enel luogo, cheitrH a r^ 
retta lineatangenteiL cercbio , eia circonfert «\ 
non caderd alcma. altra linea retta. 

N E1 cerchio ABH , ii cui diametro fia A8! 

tiri dall’eltremo fuo punto A la retta 1 
Dpcrpendicolare alia retta AB. Dico che 

». ^Dcade f oor , cerchio, e che ii luogo, c 

iri 
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Ia tangente DA,c la circonferenza non i ca- 
iccd vn’altra retta Jinea. Da qualfiuogJia pun* 
prefo ncJJa retea AD,1I tirialTaltro eftre- 
»dddiametro B Ia retta linea EB, chc feghi 
icirconferenzanclpuntoH. Eperchela maf- 
®a dellc rette linee 6 BA, BH applicate nclbprop.n 


; fchio c il diametro 
A. Adunquc Ia retta C 
lej BAd maggiore 
•liaBH. E pcrche*» 
tnangolo BAE 
"goloBAEeretto 
Cunque l’altro an- 
0| °r AEBdacuto, c 
1 C| o minore dcl ree 
^ondeil Jato BE 



Ab qntfto. 


c Delia 
prop. iS. 

dtliib , l. 

... r - . dprep.io 

eiu * n 8° l ° ma SK l0rc » Tara maggiore hb. i. 
!' BA: ma BA era maggiore di BH. Adun- 
, J Efera roaggiorcdi BHj& il puntoH d ncl- 
,rc onfcrcnza dei cercio; e percio il punto E 
ra ^ uo ri dei cerchio, e cosi qualfiuoglia altro 
, t0 della retta AD, ccccttuato il punto A. 

““nque tutta la retta linea AD cade fuori dei 

{r chio. 


^oi dal punto dei contatto A fi tiri qualfiuo- 
^'ttalmca AG tra la tangente , & il diarae- 
fi faccia e 1'angolo ABH eguale aU'an- 
°AG. Perche i due angoli ABH , & DAG* fTJ* 4 
.,j suau , aggiunto comunctnente 1’angolo 
' ll >»dueangoliHBA.&BAH infieme prefi 
nno eguali a idue angoli BAG,StGAD,i 

qua- 
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quali coftitoifcono 1 ’angolo retto BAD. Adw 
que quclli dueangoli fonoeguali ad vn*angol 
(Trop. 19 retto,eperciilcrcttelinee / 1 BH> cobcoi 
dei lib. t. ronoje fannoglaltroangolo AHBretto,il qui 
g Dulla ic h fara nel femicerchio; e perquefto larettt 
prop. 18 . q a fegailcerchio ne‘puntiH, & A. Per la qw 
delhb. 1. co f a i arclla linea HA icade dentro il ccrcto 
b prop. 10 A( j unc j Ul . qualfiuoglia retta linea tirata fottol 
/^^'tangentedalpunto A ,feghera neceffariaroenii 
dt queli* ilcerchio. Laonde non puotirarfi vna rettalJ 
nea nel luogo, che £ tra la tangente, c la cir## 
ferenza. Jlchc&c. 

PROPOSIZIONE xxir. 

PROBLEMA III. 

j)a •pn dato puntopoflofuori dei cerchio, tirare v hi 
Euri, » 7 , re tta linea, (be tocchi il dato cerchio. 

delhb. i. 



\ rarfi vna retta w 
A nea , che tocctu 1 
ccrcinoBCjil^. 1 
centrofia D. 
la retta AD, f°P f 
la quale li dcfci^. 

il femicerchio , 


D.che feehi la circonfereHZ;, r«el cerchio BC° ! 
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ihe AC tocca il c ■ chio BC ncl punto C. Si con- 
Jiuogaiarcttaliara DC. Perchca 1 ’angoloAC a prop.io 
Dndfemicerchio eretto. Adunque laCA per- ai quejto. 
>endicolare al femidiametro DC, tirata dal fuo 
: ftrenjo C >6tocchira neccffariamcntc il ccr- ^prop.n 
; hio BCmG.il che bifognaua fare. at i ue ‘ l0 ‘ 

PROPOSIZIONE XXIII. 


TEOREMA XX. 

'"maretta linea toccberdil cerchio , quella che i ti- 
tata dal centro al contatto fard perpendicolare alia Eucl. 18. 
tangente, Efeft eleuerd vna perpendicolare allru, er 19 dei 
tangente dal punto dei contatto, ellap affer d per il }• 

centro dei cerchio. 



T^Occhila retta 
AB nel punto 
‘I cerchio CG, il 
Jl centro fia D,e 
Cot >giunga la ret. 

^. Dico pri- 
'^entela retta_» 

effere perpen- \ / 

colarealla AB.Se \ / 

' l(l °e falfo, liti. \ & S 

* «l punto C fo- a P ro P> 

k , ia perpendicolare EH. E tnanifeflo, 

£a .| CtU E u H t ° C , Ca l ' 1 c , erchi °’ e P crcl6 c AB d! qu‘ 

rau cerchio, il che b contro il fuppofto. c prep. 

La» dt que. 
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Laonde non h pofEbilc, che G D non fia pcrpei* 
dicolare alia AB.I1 chedouca prima dimofirarfi 
Sia fecondariamente la CD perpcndicolar 
alia tangente AB in Cpuntodel fuo contaw 
Dico che’l centro dei ccrchio (i ritroua neli* 
CD. Perche fe cio i falfo, fia F il centro dei cei 
chio fituato fuori della linea CD, c fi congiu"? 
la FC.Adunque per la prima parte di quefla pr° 
pofizioneFC lara perpendicolare fopra la $ 
Laonde i due ar.goli FCB , & DCB faranno f ;I 
ti,e percib eguali,la parte,e’lturto ,ilehe^ 115 
poflibile. Non puoadunque ritrouarfi ilcenii' 
F fuori della linea CD. Per la qualcofa &c. 

PROPOSIZIONE XXiV. 

TEOREMA XXI. 

Kel ccrchio Vangolo cotnprefo dalla tangente > c ^‘ 
' ". c 'fegante i eguale all ’ angoloconflitmto ncIUj ' ; 
Hl ^ ne alterna . E je 1'angolo fituato nell’alterni 

trionefard eguale d quello,il quale e contenuto^ 
la fegante, e da vn ’altra cadente nella ci)'^ r, l 
ren\a dcl ccrchio, la cadente retta line* 
toccberd il ccrchio . 

T Ccchi il cerchio CGE la retta AB nelP® 1 
to C , dal quale primamente fi tiri P' 
centro la retta CE. Dico 1’angolo 
eguale all’angoloFnella porzione altem 3 »,, 
Fangolo BCE edere eguale alI'3ngol°* 



L 1 B 1{0 !!. 



II? 

J a frtp.il 

3 m» qHCjiv» 


; "0J c fono eziandio b /s \\ Jauelto. 
:»i ac' feaucerchi gl’an* fy' \\ 3 / 

oliFi&CGE. Adunque >A 

ingolo ACE £ egualcji \r Joj 

1’angoloF, &all’angolo \ y\ 

GE eguale 1’angolo . \ / J 

CE. V *. / / 

Pafli fecondariamen’ t 
l fcttaCG no perii ceu» E 

0 » c fi tiri >1 diametro 
E>eficongiungalaGE. Si dene dimoftrare* 

Jn golo ACG effere eguale all 'angolo CEG 
^•'alterna porzionc, e 1’angoloBCG effere 
Suale alFangoloD. Perehc nel femicercbio c c pnp .toj 
an golo CGE&retto. A» di quefto. 











114 ErCLIDE UlNNOF^iTO 
& BCG; cd erano gDangoli ACG,& E cguali tr 
loro. Adunque gl’angoli rimancntiBCG,&D 
laranno tra loro cguali. 

Ncl tcrzo luogo <h 
medefimo punto C dei 
la circonfcrenza CD! 
fitirino lc recte lim 
CD, che feghi il cer 
chio,& AB,che vicadi 
fopra, efial‘angoJoA 
CD eguale ali 'ang 0 *' 
E nella porzione alter 
na. Dicochc ABtocci 
’ i percio 
non t vero.l 

n prop, l' tinia fcGH,chewci 

'chi ilcerchionelpunto C. Adunque 1’ango! 0 
* GCD fari eguale all’angolo E nella porzioo 1 

queftapro alterna.Ma crarangoloACDcgualealP 6 ^ 
m frfione. ®° angolo E.Adunque gl’angoli ACD. & GCl 


fono egua li tra loro, la parte, e’l tutto, che e 
poffibile. Perlaqualcofaniunaaltra rettaCr 
tocchera il cerchio, e perd la AB folamcntc i» f 
tangente, come fi propofe. 



PRO: 











l I B JIO lt. 

PRO POSIZION E 

PROBLEMA IV. 

"pavnadata retta linea de/criuere vna portione di £ucl-ii 
cercbio ,la quale fta capace d’ vn' angolo dtlUb. j. 
eguale ad vn’ angolo dato. 

.^Opraladata rctta AB 
' fideue deicriucrc la^# 
orzionc d * vn ccrchio , 

^fia capace d’ vn’an- 
°lo eguale al dato ango- 
>C. Si faccia a 1’angolo 
eguale ali* angolo 
J,e fe AB e perpendteo. 

* rc |opra la AD, ella fi 
per mezo nel pun- 
• Mafenon^perpcn- 
^ c °lare, fi c cleui A E per- 
>tri( Jicoia rc fopra la AD, 

1(1 goloEAB fari acuto, 

>gache egl^ladiffe- 
i‘1 2i dell* angolo BAD 
/'tto. Efifaccial’an- 
'ABE eguale all’an- 
‘°Bae acuto. Adun* 

‘ Ce AE, & BE concor» 

!^ nno ne ^ P unto E>e fa* 

" ! >o/cgualura loro. Si 

H 


a' prop. 14 
dei lib. li 


b prop. % 

dei 1. 

c prop.io. 
dei lib. 1. 






EVCLIDt KlUVOV^TO 
cheil cerchio defcritto co’l far cetro E , & inter 
i Mp.it uallo AE,pafleri pcr,il puto B,e fara toccogdi 
di autftt. 1* retta DA,per effere ella pcrpedicolare al tii 
gio AE. Si tirino da qualfiuoglia punto Gde 
laportione AGBdue rettelineeGA, &GB.Dr 
D dimoffrarfi 1’angolo AGI 

coftituito nelia data por 


hprep. 24 
dt qHtjio. 


coitituito nciia udi* p ui 
i zione effere eguale ai dati 

: angoio C. Perche aH^c 

...--BgoloDABtcomprelodal 

•^jla tangente, e legante, 
eguale 1’ angoio G nell 1 
porzione alterna ; ed er: 
eguale al medefimo ang° 
lo DAB 1’angoloC. Adufl 
quegl’angoliG,&C fono eguali tra loro. P cr jj 
qualcofaabbiamo defcritto la portione AGB 
nelia quale l’angolo G i eguale al dato ango*' 
G. Ilche&c. 



PROPOSIZIONE XXVI 

P[RQBLEMA V. 

deUib^ ' cerc ^ i0 ta S^' are vna portione capace £ v> ' 

angoio eguale ad vn angoio dato. 


C IaTangolo dato D,&il cerchio ABG >d aC ^ 
O dee tagliarfi vna porzione, chefia capa £ 
rop.it, ^'vifangolo eguale ali’ angoio D. Si tirif* ' 


dprop, 


di que(lo. c ^ c totchi il cerchio nel punto A; Si facct» 


pol 





L 1 B ItO 
oi& 1* angolo EAB e- 
oalc all’angolo D, e da 
lalliuoglia puto Cdcl- 
circonferenza ACB, 
urino duc rctte linee 
A)&CB. Dee dimo* 
rarfi 1’angolo G effere 
iuale ali ’ angolo D 



b prib.iA 
dtlltb.i. 


"che c ncU’ alterna-» \ / ..‘y- cprif.24 

orzionc 1’angolo C 6 j 3 v". / ^ di quefie. 

Suale airangolo EAB, 

11 H medefimo angolo 
■AB k eguale 1'angolo 

J per la coftruzionc. Adunquc 1 angolo G c 
gualc all’angolo D. Abbiamo ad unque legata 
Orzionc ACB, nclla quale 1’angoloC t egua-, 

'aldato angolo D. 11 chc conueniua fare &c. 


PROPOSIZIONE XXVII. 

TEOREMA XXII. 

hmnnoduerette lineedifeguali» edalla rnaggiore j ^ U elid.u 
I c n e tolga via la meta , e Jene leui di nuoiio dalla ^ l9 
r wianente vnaltra metd,c que[loJi reiteri fempre, 
timard finalmente vna linea,cbe fard minore della 
minor propoRa lin ea* 

C leno lc due rette linee A B rnaggiore, e C dbh 
u more. Dico chc fe dalla rnaggiore, e dagl’ 
‘^Uzifuoi fi leueranno via mai fcnoprelenieta, 

H 5 ri : 
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rimarra finalroente vna linea minore della C. S 
raoltiplichi la C tante volte, chc ne vega la Di 
naaggiore della AB, e fi diftribuifca la DHnell 


fue parti DE,EF 



A v 


Si kuidopoi dall 


C 


-i -i_^ a AB la fua nM 

E F G H AK^e da liaris 

ncpie KB fi i 01 


a prffr. 9 . 
tidlib. i» 


eziandio la fua meta KM,e cio fi reneri femp rc 
finche le parti AK,KM, MN,& NB fegate ne. 
ia mcdcfima AB diuengono tante m nun>cf fl 
quante fono le parci dsllaltra DH •* il che ccri 
cofa t poterfi fare; potendofi la quantita com 
tinua mai fcmprc dididere. Dee dimoftr 21 
1’cftrema portione NB effer minore della rett 
linea CPcrchc dalla minore AB fe nc leua la |u | 
meti AK,e dalla maggiore DH fc ne leua il P a 
zo DE minore della fua meta ; farala ri® anCfl 
te KB minore della refidua EH.E perche di ^ j 
uo dalla minore KB fc ne leua la fua meta K- 
nasalia maggiore EH fene leua ilpczz° - 
non maggiore della fua meta. Adunque la n®, 
XiOnteMBfara minore della rimanenteFH', ^ 
leua in fine dalla minore MB la fua meta M* ’ 
dalla maggiore FH fi leua via FG non n>agS‘'. 
della fua meta, e cosi fempre. Vna volta a ^ 
que 1 ‘vltimoauazo HB fara minore diGld > 0 f 
ro di C, che l e eguale. Che 6 qucllo chc u k 


caua. 


PRO 





Z J S 1(0 11'. irp 

PROPOSIZIONE XXVIII. 

PROBLEMA VI. 

fi triangolo ifojcele rettangolo la differenga dei lato, 
hirippotenuja i mmore della metd dei lato,la qua* 
lefipuo di nuouof egare in maniera , che la fua mh 
nor portione fia eguale alia differetiga delle porlio- 
n ‘prccedenti) c cosi fempre,finchc l'eftrema porlio- 
ne fia minore di qualunque data rqtta linea. 

? k il triangolo Ifolcele ABC rettangolo in B, 

* e U rctta linea D lia di qualfiuoglia piccolez. 

J ' dimoftrarfi la differcnza deH’ippotcnu- 
*AC,edcllatoBC effer minore della meta di 
e poter fila medefima differcnza fegarc co- 
'^icerca. L*angolo ACBafi dioidainmczo *prop. S. 
'* a tctta linea CF > la quale leghi la rctta AB dilhb.t. 

iAF.cdaliptm. 
(oPfitiri la py-j,hZ. 
pendicolare rE 


alia AC,che Ia fc- 
ghi in E, c fi di- 
Bendacla retta_j 
FG parallela alia c Coro1 ’ 
medefima 

k che feghi BC in 

^ E perche a cagione delle parallele d 1’ango* dprop.r^ 
e cgnaJc a]]\jngo]o C; c l*aneolo BFG dei lib . i. 
-"ale all’angolo A > e e gl' angoli A > & C fono c vrop. 6. 

FI 4 cgua- dellib- 1 . 


•11 
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cguali alia bafc dcll*ifofcclc ABC» Adunquc fom 
ftrob 10 eguali ancora gfangoli BFG,eBGF,e/peroo 
dtl itb. u lati BG,GF fono cguali,c’J triangolo BFG c ilc 
fcelc. Di piuperchc ne'triangoJiCEF ,ctw 
l*angolo BCF e flato fatto cgualc ali* angoloW 
F,c cguali fono i duc angoii rcttiB, & E ,c’l Ia 1, 
CF oppofto a gl’angoli rctti B, & E £ communi 
g prop.il AduquegCBiegualca CE,eBF iegualcaEn 
dei i. pcr6 AEfaraladiffercnza dcl latoBG, cdelup 
potcnufa AC. Edeflendo nc’tnangoli FBG^ 
FEA idue angoii B, & E rctti, c gPangoi! B^ 
& A cguali, a quali fono oppofli i lati cguali r 
hprop.tf &FE. AdunqucfcAF e cgualc ad FG, 
dei i» cgualc a GB , oucro ad FB a lui cgualc. Et- (! 

triangolo AEF illato AF (oppolio ali 
iprop.io. r Cttot eperefo i almafliroo AEF) maggior-; 
r l ' AE. Adunquc AF c maggiorc di FB. La°° a ' 
minor porzioncBF eegualcad EAdinert - 
dcl lato BC, c dclFippotcnufa AC dcl m CuC ' 


triangolo ABC. . 

ir, TO . s. Tiratainoltrc^la retta GK,che fcgh'm 
zo 1'angoloG, c lirata ]a KH 1 perpendit 
1 prep. II. alia FG, chc la fcghiin H ,fara,comc lopr** ’ 
dei i. minor porzione KB cgualc ad FH ditt^ 
dcllc flcllc BG,& GFi&cra BG cgualc a W’ 
FG cgualc ad AF. Adunque KB minor p° r “ 
nc di tutta la FB i egualc alia diflereza aeli • r 
4 _ccdcnn porzioni AF,& FB.Epcrchcileon- ^ 
fcmai fempre dmifibilc, potra di nuouol«5 
KB in 0,in maniera chc BO fialammo» Y “ 
zione, e lia cgualc alladifferenzadeilc p 




l i b r o n, . 

:FK,KB i ecoslfempre. Ed effendo due rctte 

mee AB,& D,edalla maggiorc AB tagliando- 

ene maggior porzionc, ciofc piii della fua metare 

lall’auanzo FB tagliandofenc FKpiu dclla lua 

ncia,c dalla K.B tagliandofcnc fimilmcntc K.O 

iiii Jdla fua rocta , e cosi roai fempre. Adunquc pQprop.17 

#l’vltinaa porzionc OB fari minore diiqualun- di qucjlo, 

|ucdata retta linea D. E tutte lc minori porzio» 

iitagliate fono differenzedelle prcccdcntipor- 

:ioni. Ondcil problema fi£fatto. 

PROPOSIZION E XXIX. 


TE OREM A XXIII. 

titffm retta linea,che mifuri il lato dei quadrato,fub dei Ub. 10 
wifurare il diametro di detto quadrato Si cbiamtno 
ii lato, & il diametrodel quadrato , lineerette in^ 
commenfurabil i trd loro. 

2 Ia il quadrato ABCD, il di cui diametro BD, 

J eia retta linea R mifuri il lato AB dello ftcl* 

Quadrato AC ,efiaR qualfiuoglia retta linea 
'^innumerabili, che poffono mifurarelamc- 
'cfitna AB. Dico che la retta R non mai mifura 
diametro BD. Impcrciochc, fe ci6 non e vero, 
lr «U R mifuri ancora il diametro BD. E per- zprop.^. 
115 nel quadrato a AC 1’angolo A b retto,& 1 due dei 1 . 
{“DA.& AB fonoeguali, il triangolo BAD 
^(celefari rcttangolo. Laondef» fatta la 

palealia AB, & AFfegataegualeallaDEdit- 

' r «nza dd lato AB, e ddl’ippotenutaBD , iara 

la 



c prop . 18 
dx aae(lo u 


/IfJ. (u 

dtl itb J. 

r sf$ 6. 

i tl i. 
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c la AF mcno dclla meta , cioe fara porzione m 
nore di AB. £ di nuouofatta FG eguale alia AF 

c legata la AH egu. 
lcaiiaGB> che el 
difterenzadcllepui 

zioni AF, FB,lar 
anco la AH mino 
porzione diAF.Eil 
capofattoHJCeg uJ 
ie alia HA» elegat; 
AO eguale alia Ki 
differenzadellc po f 
zioni AH, & HF,la 
ra pari mete AOflj>> 
nor porzione di An 
E quefio potra iP 11 
feropre farfi,fin che 1’vltima porzione, laqu 3 * c 
fia AOf diuenga minore di qualunque data rctt;t 
linea R, E ptrehe la rettaR fi pone roifur 3 ^ 1 
AB , e dcU’altra DB,ede la EB eguale ad A “ 
Adunque la retta R mifura tuttala DB >e lai° l ' 
tratta BE.Laondela retta dR mifurera aneor 
la rimanente differeza DB,& e AF eguale a V ‘ 
Adunque R mifura la ftefia AF, e prima ta» at 
ua tuita la AB. Adunque la e medefima R 
rera la rimamente FB,&anco la lleila AF»e P c fj 
c 6 ancora mifurera la loro diflfer£za GB> d A 
feguale alia GB) ma mifuraua la medefima 
eziandio la AF. Adunque mifurera ancora la "j 
manenteHF;e mifuraua parimcntela AH- " * 
oi de la R mifura la loro difterenza KF, e p erC '° 


D c 









L, J iJ U ii- IZJ 

i AO a Ici egualc.Per la qualcofa ia retta/R (a-. r 
Jcgualc, 6 minore di AO (poichcla raaggiore 
onpub roifurarc la minore.) laqual colaeim* 
odibile. Attefoche larcttaAO fi fece minore 
•Ha R. Si che non fi pu6 ricrouare alcuna rctu 
oea R per piccola che fia, la quale mifuri il dia* 
ietroBD,& illato AB dei medefimo quadrato 
iC. 11 che &c. Si chiamino le rette linee AB ,6c 
^Bincommenfurabili traloro. 


PROPOSIZ IONE XXX. 

TEOREMA XXIV. 


c frtnno due rette linee incommenfurabili yglifpa^J 
^ralklogrammi, ouero i triangoli fopra loro de- 
feritti egualmrnte altijaranno incornmen• 
furabilt trd loro . 


fcno due rette li¬ 
nee AB,& BCin- 
0[ nmenlurabili , le 
u, l* fieno bafi de' 
' 5 tallclogrammi, o* 
tr °de triangoli R» 


P P P 



triangoli R» 1 _ __ JL - z , 

*> c he abbinola-i A. u H K B artV O C 
^efu, 

'ico i 


^efiuia altezza. 


- • parallelogra- — 

°uero i triangoli R, & S eflere incommenTu- 

ibilu - ’ " • • *■ •' ’ - 


-b tra loro. Poiche, fe ci6 non 6 vero» abbia- 
3 SlifpaziR,& Squalcheraifuracomune, fei 

pof- 
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poifibile, la quale fi ponga effere X,e quante vo 
a pn , D ,* teXmifura lo fpazio R in tante partu egua 
Jllib. i. tra loro AG ,GH ,HK, KB fi fcompartifca 1 
retta linea AB: e quante volte X mifura 
zio S, in tante parti eguali BM, MO, OC fi diftri 
buifcala retta BG,edaipunti G,H,.K>M>0> 
h Corol. lirino b parallele ,chc facciano parallelogram 
vrop. 1 6 . mi nel primo cafo.o concorrcndo nel mcdefio 
dtilib. i. puntoD facciano triangoli ,comc nelfeconJ 
cprop.jo calo; ci parallelogrammi A6D ,GHD> Ha 
dei i. KBD,ouero d \triangoli farano eguali trilore 
d prop. j i auucn g a chc i e bafi loro fono eguali, e fono» 
de ‘ l ’ lemedefime parallele. Et eziandio i paralie' 1 
' grammiCOD, OMD, MBD, ouero triangj 
farannotrdlorocguaJi. Eperche X tante vo 
mifura lo fpazio R,quante volte la JCBmifur* 
la bafc BA j e quante volte la KB mifura la M. 
BA> tante volte lo fpazio KBDmifura lo fp JZ 
R( comparando fempre i parallelogram® 1 “ 
di loro, ouero i triangoli tra di loro). Adi® 1 ! 

la X, e lo fp az 
n KBDmifurano 

gualmcntcloiP 

zioR;eperci^ 
fpazi 

fono eguali tra 

iu, cfiendoeg Uj 
aqualfiuogl® P^ 
te di auelle» nC 
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delima ragione Io fpazio MDB fari cguale-» 

) fpazio X. Laonde i duc fpazi £BD,& MDB 
annoeguali tra loro, effcndo amcnduc cguali 
ocdefimo fpazio X ,efono della medeiima al¬ 
sa. Adunquc lc Jor baleKB ,& BM fonotra 
oeguali (impcrciochc fc cJjeno foffcrodifc- 
ilijlarcbbcroeziandiodifcgualii eparallelo-e Dalla 
imtnijouero/’ 1 triagoli KBD,& MBDjlaqualP™^ v. 
aicontra 1’ippotcfi) :ma laKB raiiuta 
j»elaBM mifurala BC. Adunquc lc duc rctce 1 
'>& BC fono tra lorocoromcnfurabili ,cffcn-^Tj * 1 ‘ 
®ifuratc dall’cguali kB, & BM ,oucrodalla e ' 

dcfima KB> chc 6 contra il luppoflo: atrefo- 
‘fiifono polle AB, & BC incommcnfurabili. 

>n polTonoadunquegli fpazi R ,& Sauercal- 
IJ ttJifura comune, c pcrcib fono incommcn- 
. Ilchc&c. 

s c 0 L 1 0 : 

'iconie fi e dimoflrato le linee rette, e gli /pagi , 6 
'fioli , b parallelogrammi potere efjcre incommen * 
ykicosldimoftreremmoancora tutte lc quantitd 
w «e dei mede fimo genere poter effere tra loro in- 
^nfurabili . Deuono pero ejcluderfi daquefioor * 

1 ^rncri j auuengaebe ne’ numeri coi diuiderc, fi 
,nr iuare al minimo nel fuogenere, cioe ali’ vni ta» 
eio nella quantitd continua in neffun modo e 
" e ipcrcbc c ! mai fempre diuifibde: e cosi nel di 
tnere non fi da minimo , il qualepofja effer mtfura 
ne didue quantitadi continue, 

Fine dei Libro fecundo. 


LI- 



libro terzc 


Delie comparazioni delle 
quantica. 


DIFFINIZIONI. 



n , 

1 IA T A minor qn 31 }' 1 
JL fidice parte 
"“j quantita magg» or ^ 
quando la minore 
fura alcunc volte I* 
naaggiorc. 

B 


L • 


II. 



Ma la ntffjPj 
quantita fi * 
moltiplice de ., 
minor qu 3ntl " 
quado la D>a ?7j 
reemifurata“-‘ 
minore. 
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• «• 


•C Ic 


'B 


B 


□c 


B 


a quancitl raag* 
e>oucro nainore 
•t parti d'vn’al- 
juantita, quando 
ntrouarfi vna_* 

•aquaotita r chefia 

lujifura comune. 

11 iue quanti td dei 
timo genere,fela> 

M ^ mijura la Je• 
k B » cbiamerd laa 
Sparte della feconda denominata dal numero 
'Pmi contenute in efja, come vn me^o , vn ter^o 
* Bfelaprimani fard mijurata dalla jeconda B, 
A e J[er moltiplice di B, come doppia , tripla, &c. 

prima jL, eia Jeconda B far anno mtjurate da 
tet K a C, cbiamerd Jiparti diB, come tre quarti, 
t,r o tcr^i &c. 


I V. 


^dcfinaa parte fi chia* 
IJ primaquantiti della 
^ » c la terza della 
rt *»quadola prima mi* 
Jn,e volte la feconda, 

te la terza mifura la 

fta. 




Et 
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V. 


Dl 


B 

• • • 


Et egualmcntemoltipl 
ce vien dcita la prima qu 
tita della feconda, coflit 
laterza della quarta,qu aI 


■——I ja ici*** uwii«* —* i 

L5J dola prima,elaterza« 

gono dalla fcconda,c 
quarta mifurate egualraente, 


V I, 


1 L~Tcl~l 


..A 


1° 


0 


B 


SidicemcdcfimcpsfJ 
prima quantita della- 

da, fi come la terza, e P a 
della quarta quantit2> ( l u ‘ 
dodue qualunque qu aI)l 
mifurano egualmetc la P 
ma, e laterza , cffl ,lu * , 

eziandioegualmentc * 

conda, eia quarta. , 

Diquattro 

1 nole duc prime del^f 1 , 

1 venere con lefeconde,o 
la prima JL tante volte V 
lafeconda B > quante 


WV i 

C mifurala quarta D. Diro la prima dellap‘ ^ 


la taxa della quarta effer la medefima parte • 
sA. tante volte fard mifurata da B , quante v ( 

mifurata da D. Diro la prima, e la ter& ejr^i. 
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tiplici delli feconda, c della quarta. Tria fe *&>& 
ranno egualmente mtfurate dalle G,& H > e pari « 
iteie B , &D far anno egualmente mifurate dalle 
cG &H. Dirola delta B,&laCdellaD effer 
Mdcfime parti. 

VII. 


>evna antecedente quantita fara moltiplice.i 
arte,6parti dVnaquantita confeguente. Si 
aiuila comparazione della prima ,con lafc- 
iJa propcjrzione commenfurabile . E fi dira 
:r la prima alia feconda proporz one com- 
afurabile.E fc muna altraquantita,che abbia 
®roenfurabile proporzione alia confeguente. 
® e flere eguale ali’ antecedetc, ma e mai sepre 
‘Sgiorc, 6 minore di quella fi dira 1‘anteceden- 
luc re alia confeguente proporzione incotn- 
:i >!urabilc, 


Vivna 

J Porzio. 
c °©me- 
abilc ef- 
«la me- 
, ltna )Che 
altra_, 
^porzio. 
itando 
r *moter 
“ e <le|fe. 
^Q,ed il 


VIII. 

••••A > 
• • B 

— A 
-B 

->A 

-B 


— c 
—p 


-—'C 



I 


terzo 









ije ZVCL1DE WNVOruiTO 
terzo dei quartofaranno equimoltiplic',6 la roe< 
dcfima parte» 6pure lemedefime parti: c tali 
quantita fi diranno proporzionali commento; 
rabili. 

I X. 


Chiamo la proporzione della prima alia fr 
conda maggiore della proporzione commenli) 1 
rabilc,chc ha la terza alia quarta, quando la prj‘ 

rna auanza qud- 


A>- 
E - 


-t—*- 


CL 


3 


3 


A***** 

E. 

!>•••• 


X) i- 


la.la quale aliaft* 
conda ftacomel' 
terza alia quarti 
E diro la propor 
zione della pri® 1 
alia feconda efl {1 
minore della p® 
porzione con®n 
lurabile, che ha J a 
terza alia quar^ 
quando la pri® 3 


minore di quella, che alia feconda fta comel*- 
terza alia quarta. ^ 

Sia la proportione diCdD comenjurabili , 

C ire parti quarte di D.7Hd Jl fta maggiore di tre f ,H 
ti diB, ft che Jarebbe necejjario Jcemare qualchc^ 
da Jl , accio che ella diuenifje tre quarti diB. ~ y c 
diro la proportione di jldB efjer maggiore dell a f 
portionecommenjurabilecbehi C aD. SepoiJr* 
minore ditre quati di B , cioi jarebbe necejjario n (l 
Jcere la >A, acciccbe ella diucn ijje tre quarti dib* 

Ofi 




















trione commenfurabiley cbe bdC aD* 


X. 


Echiamer6 vna proporzione maggiore d'vn* 
Ittaincommenfurabile proporzione \ quando 
i prima proporzione t maggiorc > ma la fecon» 
i proporzione e minore d vna naedefiraa tcrza 
toporzionc commcnfurabile. 


X I. 






: fara mi 
lore d’ vn’ 
'tra ineo- 


“enfurabi B *—*— 1 —* | lD 1 | 

: > quando . . 

1 prima proporzione far£ minore» roa Ja lecon- 
d Proporzione fara maggiorcdella medefimU 
{ rza proporzione commcnfurabile. 

Sia la. C incommensurabile a D, je egli e vero, che 
We innumerabili proportioni commenfurabUi fe ne 
r <«i pur vna, quale i quella di E ad F di tal condit}° m 
«,cbe Uproportione diAd Efta magiore di quella 
Ead F > raa laproport i0ne di C kD fta minore di 
"ella fleffa, che hd E ad F; cioi fendo V.g. E quattro 
:t K‘ di F,fe egli i vero che A fta maggiorc di quattro 
di B,ma C fia minore di quattro tert} di D. AU 


I i 













IJt ^ XVCLlbE AIKKOVJLTO 
hr» diro laproportione della^i d B ejjer magmi 
dtll'incornmenfurabtle proportionecbe hdC .i C, 
coHcedendo, cbe la prima proportione di A d Bfu 


A- 

G' 



! * * la proporqt 
diCd v, f 
P lunquc tlh 
* * fia , in vflj 
della diffindf 



ne tneceffanamente la proportione di A a % dontt 
ejjer maggiore, ma la proportionedtC do non /■" 

nVr^ P ro P or Q one commenfurabile quahmf 
ellaftjtai ponghiano ejjer qnella diEad F, cioefit« 
me quattro d tre . Dourddunque ji effer maniori 
quattro terti di B, ma la C non Jard mavvioredi ‘l* a 
tro terti di D , ciod C 6 jard quattro terf,, d melw i 
quattro terti di D. Dalcbe nt fugue, ckc vi fard tnm 
tura qualche quantitd minore delta prima jl, quali' 
7>.g. G,che jard quattro terti diB, e vi fard parimet # 
tn natura qualche quantitd non minore di C,cioecgHt 


Lojiejjo dtfcorfo fipuo adattare alia minor prof» 1 '. 


tione. 


X I I. 


Ma fe nelle medefime quattro quantilla P ftr 
por2ione deJia prima quantita aJia fccoda no 
raffidggiorc , ne minore diquella proporzi 0[)C 
incommcnlurabile, che ha la teraa alia quar* 3 
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iantit4,la proporzionc dcJla prima quantita ai« 
Icconda» fi chiami medefima , obero fimiic a{- 
proporzioncincommenfurab. lc,chc ha la tcr« 
alia quarta quantita . £ fomiglianti quattro 
lantita fi chiainino proporzionaii incommen^ 
rabili. 



icbe quat - 
Quantita, 


>b,c,d, -t> 


‘io propor - 

' ,na li incommenfurabili, eneceffario ,che la propor- 
wedi ^ aB non fta maggiore, ne minore della pro¬ 
mone incommenjuTabilc,che ha C a D,cioe fard itn- 
'Wile ,che fi ritroui qualche proportione commen - 
nbile frd le infinite,che fi poffono affeguare, quale e' 
diEadF di tal conditione , cbe la proportione 
'd dBfia maggiore, ma la proportt one di C d D fia 
,n ore della medefima proportione, cbe hd la EadF. 
tumente fard tmpo/fibile, cbe la proportione di jL d 
f‘* minor e,e la proportione diCdDfia maggiore dei 5 
® f defimaproportione commenfurabile di E ad F. 


A S S I O M I. 


*' vna prima quantita raifurcrS vna fcconda» 
; a f econda vna tcrza> la prima mifureri anco* 


! kterza. 

Bfetnpigra^a , (e la quantita JL mifura la feconda 
>s BC mifura la terta DE. E manifcflo , cbe la pri- 


1 3 
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tna mifura M 


-E 


ralatergaBE. It 
percioche /partili 
»£ nelle parti D 
FG, GE, ciajcm 
delle quali fta fjj* 1 


F G 

alia BC , effendo che la A mifura l& BC, la medeft» 
a nufurerd e^iandio ciafchcduna parte DF,FGfi 
g percio laflefJaA mijurerdtuttalaDE delle detl* 
parti compcfta. 

I I. 


Propofte tr£ quantiti, quella proporzioo 
che ha la prima alia feconda, auera la terz^ 
qualchc altra quantita dei medcfimo genere 


I I I. 


E quella proporzione,chcha la primaal^ 
conda,auera qualchealtra quantita dei ® c “” 
mo genere alia terza. 

A _ Come per efetnpt° 

J v 1 1 | Q I vien data qualche p rC f : 

—~— Trione della quantita •> 

■d _ _. B. Tylanifefta cofa i 

"* | D } vna terga quantiti 

qualche altra quanti * 11 


mede fimo genere D, ha la mede fima proportio 11 ? ’ 
hd *A(iB. jtuuenga che fe bene t alor a non ft si * n 
fta quella quarta quantita , egliicerto perbritr 6> 


ella in natura. Imperciocbc di qualftuoglia dataf 1 ' 
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itiC,fi dd ancora qualftfm moltiplice , i parti di lei. 
tfn /e e lapropor^ione della UdB incommenfurabile» 
pale i quella,che bd il diametro al lato dei medefimo 
\uadrato ,fefi juppone effer la C diametro d'rrialtra 
1'tadrato, fipotrd dare il fno lato chefiaB. 

I V. 

Sedi duequantita eguali j\_ ;& 

*vna fara parti di qualche' ’ * “* 

trza, 1’altra ancora fara 
( medefime parti dcllaJ p ■ 

°edefima terza > come era 
a prima. 

Cb—- - - 1 -» 

V. 

I manco termini» che fi 
^chitggono per efprimere 
^ proporzioni > faranno 
|‘ r ^>prendendo(i vno.co* 

® c duc confeguenti,6co* 
n >e duc antecedenti, ouero 
v no folo come antecedente d’vna proporzione, 
Cc onfegucnte dell altra. 



V L 

Sc di quattro quanti* \ 

5 far ^ la prima mag- -—— 8 

porcdclla feconda 
a tCr 2a non i maggio- .Jl-, 
della quarta,auera la 

I 4 



pn- 









m 
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prima alia icconda uiaggior proportioni » cbfi 
non ha la tcrza alia quarta. 

lmperciocbe effendo A maggiore di B, e C neu 
* Dif. 9 . maggiore di D, la proportione detla a quantitdpria 
di quijio. ailajecondajaramaggivrc delta commenjnrabilefM 
poryone di egualitd, per effer la prima A maggio 
delta jeconda b , rna la proportione della ter^a C itt 
quarta D,non /ara maggiore della medeltma comtnd 
fur abite proportione Ut egualitd , ponendofi la t<A. 
non maggiore della quarta. Laonded cbtaro,invm 
della decima diffinitione , auer la A alia IS tna&* 

proport wne i °l )e L* C a ^ a 0* 

PROPOSRIONE I* 

r • v 

TEOREMA b 

Scdue quantitd di altredue quantitd faranno tf' 
jnoltiplici , viccndcuolmente faranno infien& 
egualt , 6 mfteme maggiori, 6 minori. 

S Ienolequattro quantita, 6grande2ze>ou clt 
numeri AB, E, CD, & F tuttc dei medcl' l5 | 
genere, & AB lia tanto molriplice di E, q u3(ltt 
GD t moltiplicc delFaltra Fi e iia primier a ^ 
te £ eguaic ad F. Dico AB ellere eguale a , 
SMntendano AB ,&CDdiuife nellc inc pard * 1 
a Dif. 5, manifeftoitante parti AG,GH,&HBelic rC ( 

di queflo .tenute in AB cialchedunaeguale adE»q u3 j\ 
partiCI, iK»c K.D ioncontenute inCD>ci a|C , 
duna egujUc alia medefitnaF , Adungue A^ 1 



*> 
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-Ieffendocguali a]lc cguaJi E»& Fi faranno an- 
;wa eguali ira loro>e parimcnte GH>lK>cornc 
ineat Hli >e KD laranno tra loro cguali. Ora 
eaiic' cguali AG, G1 fi aggiugono le cguali GH, 
K,laranno cut- 


«IciAH.&G 
Uguaii tra lo. 
o>c le alie me- 
cfitne di nuouo 
aggiungonole 


G 

-"t- 


H B 


IK5 b Jt. 

— T . . . " » 


F 

1-^ 


^uahHiJj&K 1 

tyiaranuole m- 

fttAli,cCD E*** 


C 
• • 


F 
I 

• • 

F** 


KD 

• 


l: guali fra di lo¬ 
to» Laonde quando Ia E c eguale alia F ,ancora 
laAB e eguale alia CD- 

Sia Iccondanaraente la E maggiore della F- 
^‘cola ABcflcr maggiore della CD# Diuifclc- 
^inioltiplici, comc iopra > la AG fara maggiore 
^Ua CI, atteio che quella e cgualc alia maggia- 
^Ejequeftaalla minore F. Per la medefima 
a gionc la GH fara maggiore dclla IH» c la HB 
? a ggiorc della KD. Ora fe alia maggiore AG 
^ggiunge la maggiore GH > e fe alia minore 
-Hicongiungela minore lJK.je di piufcalle me- 
lc fioic nella medefima maniera fi accrefcono 
lllrc parti difeguali > tutta la AB fara maggiore 
fotaCD. 

i creo fia la E minore della F. Dico la AB 
minore della GD. PerchclaE fe minore 
klla F. Adunque ia F fari maggiore della £. ^c 

PCK; 


i» 


/ 
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c Peritu percio ancora lacCD fara maggiore dellaAB 
i. par. Quarto fia la AB cguaJe alia G O. Dicolai 

effere egualc alia F.Sc cio non £ vero , la E far 

maggiore, 6 minor 
dclla F.Adunque(pc 
la ieconda, e terz 
parte di quefta pro 
pofizione ) la AB fa 
ra maggiore, 6mi 
nore deJla CD 
che e contra il f u P' 
pofto.AdunqueJii 
i egualc alia F. 

Quinto fia la AB maggiore deila CD. Dicol-j 
E cllcr maggiore dclla F: fc ci6 non £ vero, 1 * ** 
fara egua Ic, 6 minore dclla F. Onde ( per la p rl ' 
raa, c tcrza parte di quefta ) la AB fara egualti 0 
minore dclla CD, il che i contra 1’ipoteii. P ff ‘ ,l 
qualcofala E fara maggiore dclla F.Laondc 

COROLLARIO. 

Quindi £,chefcduequantit4 faranno lc i* 1 *’ 
defime parti di due quantita, faranno vicedcu 01 ’ 
mente infieme maggiori, 6 inficrae minori * ° uC; 
ioinfiemccguali. 

Iropercioche fe fi porranno M, & N equi® 0 ^ 

d Di/. £.*iplicidelle medefime F,&F, faranno dia AB j 11 

di que fio. M,ela CDdi N le medefime parti :e eCi co® e 1 
cfrop. i Etmaggiore,o minore, 6 egualcdi F , cosi*®’ 
di qiiefo .coralaMfara maggiore, 6minore, oegu altJ 

di 


A H 


! 1 

Q 

B 

E 


!4v 



$ 

© 



N 
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diN,e infiememente nel mcdefimo moJola AB 
fau maggiore, 6 minore,6 eguale dclla CD. 

PROPOSIZIONE IL 

i 

TEOREMA II. 

Diduc difeguali qmntitk , la maggiore a vna medtff ^ g; 
na ha maggiore proporgione>ihe non ha la minore, y f 

E la mede fima alia minore aucra maggiore pro¬ 
portione , chc alia maggiore delle dijeguali. 



© 


N 


•a 

I 


0 Ienoduequa- 
y titi AB mag¬ 
iore, C minore, 
e qualfiuogha_» 
tCr 2a D dei me- 
^Gmo genere. 

^ lc o primame» 
te che la AB alia 
^ hi maggior 
Proporziontj» 
c .he laC alia me» 

«fima D. Dalla 
^ a 6giorc AB 

*<Utenda lcuata via la FB eguale alia G, fara AF 
J auanzo, e a s’intenda la D fegata in parti egua* a d alia.-- 
fucceffiuamente in altre parti eguali,finche pr«p. 

^ fitroui la lua parte G, la quale fia minore di dei *• 

(il che fcchiaro poterii fare , benche molte_» 
to hene* munerifi deuano vfare i rotti). Dipoifi 

pre n; 









b Dif. 9. 
di que [io. 


e Dif. 9. 

di qitefio. 

d Dif. 10. 
di quefto. 


140 EVCLID E H1XNOFJTO 
prenda la G vna volta , 6 duc ,6 tre , e cosi pro* 
cedendo tante volte, finche nonne rifulti laN 
copofta dalla G,1 • quale fia profTimamentc mag* 
giorc della FB, cio6 l’auanzo della fteiia N fo* 
pra la FB, non fia inaggiore d’vna fua particella 
G: cd efiendo la G minore della AF, fara 1’auan* 
ZQ della 1 n 1 fopra la FB minore della AF, e pef 
ciola M fara minore dellaA 
A 2 F S B. C 8 B > ma maggiorc della FB.out* 
re maggiorc della C, per effer 
^ _ f laC, elaFBcguali. Si che fa- 

Gil rannoquattroquan tira,laAB 
prima, la D Icconda, la C ter* 
za , e la D quarta ( poichcla 
D fi prende, come feconda ,c 
come quarta). Et h b la propofizionc della quan- 
tita prima A Balla feconda D«iaggiorediqu c j' 
la commenfurabilc proporzione,chc hi la N a ■ 
la medefima D, auuenga , chela AB^magg 10 ' 
re della N ; ed c b la proporz.one della quanti 
tcrzaC alia quarta D minore della mcdefifB 1 -' 
commenlurabilc proporz one, che hala M a ^ J 
D(percfler Ja C minore della N). Adunque^ 

quantita AB ali* 
... 0 D ha maggiof^ 

2) f ' proporzione,ch { 

-.H r.oha JaCallaD' 

24 Dlcofccond*' 

e riamtntejchej 1 
' medefima 

minore C ha maggiore proporzione, che all J 

AB* 
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AB Sifaccia come fop.aia N parti della D.che 
<ia minore dellaAB,ma maggijredeliaC:es’in* 
■edano la O delia AB,& la A deiJa G ciler ie me- 
Jciimc parci,come ia D e parti JeJJa N. E e per* 
chclaN 6 minore delia AB, ia D (ara minore 
• e llaO;cpariraente perchc ia Ne maggioro 
j cl .‘ a tara la D maggiore dcila H. Per ia qual 
;“ <a lardnnoquactroqiuncita,la prima D,ia ie- 
•dda C,ia tcrza D(poLhe la D ii cocepifcc coine 
' r ‘ma, e come terza )c la quarta AB ,f St £l»_, 
lro por2ione dcila prima D aila feconda C mag. 
■orediqucilacomenlurab.ie proporzione,che 
1IJ H alia C, ouero la O alia A B (auuenga,che 
■'DinoregdiDftaa OcomeOaB) & la pro« 
W2ionedelhcerza D alia quarta AB etnino- 
'dcila mcdefimacommeiurabiie proporzionc, 

‘, 4a la Oaila AB(atteiochc D e minore di O). 

1 u nque la D alia C ha maggiore proporzione, 
«non ha ia D alia AB. llchc&c. 


e Coni, 
defla p<\ 

i.di qae- 

jio. 


f Di$ 9 - 

di quejto. 


g Dif. 8. 
di qaeflo. 
h Dif p. 
di qHcfh. 


i Dif, io, 
di qttcjior 4 


PROPOSIZIONE III. 


TEOREMA III. ' 

'^li quantita alia ntedefitm banno l.z tnedefhnx Enclidj, 
proportione e la medeftma allc eguali, ^ el f» 

j^no lequantita dei medefimo genere A, B, e 
^ >& Ja A fia eguale alia B. Dicola propor. 

-di a a C eiler la ftefla, chequclladi Balla 
0lc he, lc cio non i vero, a fi ritrouara qual- a Aff. 

che di qu 




r fi* 


[XI 

( i> ) 


xyCLlDM HJN NOVJ.T0 

cht altra quan* 


QH 



tita m natura 
roaggiore» out- 
ro minore delh 

A, la quale alia 
Cabbia la me- 
delima propC' 

zione,chehal a 

B alia medc' ! 


inft C- S’ intenda ella effere, ouero chiamarfiD* 
E perche la D , e la A fi pongono d i feguali, » 
bprtp. 2 . la Begualealla A. Adunque 6laD J maggion 
tii Jtfio. 6 minore della B;e percio la D alia t. aucra 
giorej&minorc 

m _ i„-In nalla r fil po » 1 

A 25 * 


Eae l e » poiche la D alia C fu P 0 ^ 1 
J * come la B aila medefima H 


d...: 


W vj ULiV. id 4-» 04*» -- . 

Non altra quantita adun<F» 
nnaggiore , 6minore della* 
ftara alia C, come la B allabi 
C47. e percid la medefima A al 13 
. ftaracomela Balla G. 

Dicofecondariametela C aucrela me* 1 ^ 


Dicofecondariametcia ^ aucrcw.u--^ 

proporzioncalla A comc alia B.cPoic » ^ 

A k *• non 4 vero, quclla proporzione , che ba U g 

1 B, auera la C a qualche quantita D altra di» 
„ch=UD. claA fi coocjdonc 


perche la D, e la A 11 conccaunu ifl0 r 

Jguale ad A ; adunque D 4 roaggiorc, o 
. d, B,e per qucllo d C a B auera maggior pf ^ 

{W* zione ,6 minore di quella , che abbiaC a 
u q:,cfu '- che e impoflabile i poiche G a B, & a D M 
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icrla medefima proporzione. No ha adunquc 
alia maggiore, 6 minore di A lamedcfima_» 
oporzione,cheCaB,epcrcid C ad A hala 
«dcfinia proporzione, che a B. Pcrloche i 
iiaro&c. 


PROPOSIZIONE IV. 


TEOREMA IVJ 


utile quantitd, che hanno ad vna medefima quantitd 
h medefimaproportione, fono eguali tra loro. E 
yielle alie quali la medefima quantita hala pro - 
portione mede/ime, fono e^iandio eguali trd loro. 


lenotre quantita A, 
' B,cC,e nel primo 
°go Ia A a G abbiala 
'cdefima proporzio- 
'>che Balla medefima 
■ frico A effer ’ egua- 
Poichc fe A non 
'gliale a B le fara mag 
l0rc > a minore. Adun- 




Uiit AaC aucramag* 

! 0rc > 6 minor proporzione di B alia medefima 
,c hc£ contra ii fuppoffo. Adunque A none 
la ggiore,6 minore di B; fi che le far» cgualc. 
Abbia nel fccondo luogo la medefima C ad A 
‘Medefima proporzione,chea B. Dico par i- 
lCf Uc A effere eguale a B. Poichc fe A non e 

egua* 


Eud. 9 
dei j. 


a prof. i 
di que jio 
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eguale a B, farn maggiore, 6 minore di Jei.Laoi 
hbrob.-i deauer* la med.cfltaaAgad A' minore, 6 mJj 
dt qu'[io. giore proporzion^chea B:ilcbee contra l*ip 
* • sefi. Non e adunque la A maggiorc , 6 minori 

• ^ deJiaB. Si che ncccflariamen te le far a eguale 
"• * clic bilognaua ^c. 


v «PROPOSITIONE V. 


- TEOREMA Vv • 


Ettcl. i® 


dei j. 



Delte quantitd, che anno proportione alia medt-fa 
fjuantitd t quella che bct maggior proport ,onl> 
maggiore. £ quella alia quale la mcdefima 
' titd hd maggior proportione i minore. 


a pop. j, 
ait qucfto. 
O prop. 2. 
di qucfio. 


A Bbia primaroentc A a C maggiore p rC 
popzione di B alia medefima C. Di cot 
effer maggiorjdi B. Foiche, fe cio non e ver 0 
fara A 6 cguak, 6 minore di B; e percio A ali*. 

auera Ja a tn« u< 

A 


B 

1-i 


fima, 6 b w in ° 

propotzione 

queJla, che b’ 
alia medefif 153 ' 
Le quali coft 


falfe, e contra 1’ipotefi. None aduncnie A 
le, 6 minore di B* Onde enecetfanoia A cl " 


maggiore dellaB. * • 

Abbia fecondariamente la medefima C <* 


EBaggiore proporaione,chead A. Dico 


B eb£ 
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inore di A. Impcrcioche fe qucflod falfo, fari 
oeguale, 6 maggiore diA;epcrcidCa Baue» 
ia c roedefima ,6 d minor porzione,che ad A; c Prop. 
quaii cofefono contra iifuppollo. N6i adun- di qucfo. 
ic B eguale, 6 raaggiore di A. Onde le fara mi- ^P rt P *}' 
ire. Le quali cole bilogna ditnoftrare. qKtfa 

PROPOSIZIONE VI. 

TEOREMA VI. 

hteporpor^ioni faranno fitnili ,& vna di loro fard \jr ue L j 
n *ggtore , 6 minore di qualche terxa proportione, 
tjandiolanmanente[ard maggiore,6 minore dei• 
la mcdeftma. 


^AiB,ccmeCi 
D: e qualfifiaal- 
proporzione F a 
2 primamente A 
1 abbia maggiore^ 
'Porzione, cheFa 
Oico che la Calla 
‘uera maggior pro. 
[ f 2!one ) chelaF al* 
PercheAaBha 



Sg*or proporzione, cheF i K. Adunque a Ia a Dif.io; 
'Porzionedi AaBfari maggiored*vn’altra di qutfto. 
B ®cnfurabil proporzione (1 a quale ponghia- 
; ? fferequelladi OaK). Ma la proporzione 
a K fara non maggiore della medefima cora* 

K men- 







A 7* 

B &• 


C 14. 
D 12. 
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menfurabile proporz onc della OaK. Dico a 
effo,chc Ia proporzione diG a D b maggion 
ddla Comraenfurab 1 proporzionedi O a K, li 
perciochc , fe b poilibile, fia ia proporz onc di 
aD non maggiore della medefima commenl 
rabii proporzione diOaK: ed cffendo ia p' 1 
porzionedi A a B maggiore della medefimaci 
to *menfurabile proporzione di Oa K. AJunqueij 
di maggiore proporzione, che la C al 

che £ contra 1’ipotefi; i 10 
polhbile adunque, che la pi ( 
porzione di C a D fia no* 
maggiore della proporzi° r 
di O a K» e perd (ara noagg 1 * 
redilei: &£ la proporzi° n 
di F a K non maggiore d'* 1 

medefima commenfurabil 1 

proporzione di O a K»Ad u ' 
c DZ/iio.queclaCaDaucraraaggior proporzione» ctl 
di queflo. i a p a K. 

Sccondariametc, quando A a B ha minor p r ° 
porzione di F a K. In fomigliante maniera d ||T - 
ftreralli jche la proporzione di C a D 4 roioor 
della commenfurabile proporzione di O 3 * 
mentrela proporzione di FaK non£nnin of 
della medefima commenfurabil proporziofl® 
OaK.OndelaCaD aueraminor proporz 101 
di quella, che ha la F a K. Le quali cofe & c * 


Fio, 
O 9. 

K 5. 
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PROPOSIZIONE VII. 

teorema VII. 


l 47 


{ proportioni ,cbe fono le medefimead vna terta» F.ur.l. jH 



' a B, ]a medcfima, £ 
uc CaD,cparim6' 


F fia comeC _ \y 

DicocflcreAa E ••••• 

come E ad F. Sc F MU 
sOcito* faifo,laA‘a 

,lc e poihb.lc,abbia maggior,& minor propor» 
ao oe dj quclla, chc ha E ad F. E perchc la pro¬ 
mone di E ad F i ftata fuppofta la medefima, 
aDjelaproporzione E ad Fi ftata con- . 

1 niaggiore . 6 minore della proporzionedi 
aB * Adunque 4 C a D auera roaggiore, 6 mi- aprop ^ 
|° r Proporzionedi A aBjilche i contra 1 ’ ipo-^, iue p t \ 
: "• Attcfo chc C a D era come A a B. Adunque 
1 a & non puo auer maggiore,6 minore propor- 
di E ad F; e perci6 A a B fari comc E ad F. 

’ c hcfidoticua dimoftrare. 


K s 


PRO- 
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PROPOSIZIONE VIII. 

TEOREMA VIII. 


Se far anno quattro quantiti proportionali, e la quini 
fari magiore de lia prima , e la fefla non magpot 
delta terta, auerila quinta alia feconda magyot' 
proportione che lafe!t a alia quarta. E la quinte 
alia fefla aneri maggiore proportione, che laprtei- 
alia terta. E fela quinta far a maggiore dellajecon 
da, e la fefla non maggiore della quarta , auri laf rl 
tnaalla quinta minor proportione , che la tertf- 
alia jcffa . 


X- 


H 

C 

D 


Bbia W 
.aBlapf' 

po zion tn® u< 


ama, che ha 
maggiore d'" 


a prop . 2 - 
di quc(lo. 
b prop. 6. 
di quefto* 
cprop* 3 . 
di qncfto. 
d prop. 2 . 
di quc(to. 
e prop• 6. 
dt qucflo. 


& H non (Ia maggiore di C,cioft fia H egual 6 
minore di C. Dico prima mente Ea Bauer 
gior proporzione di H a D: perche a la magg 10 
re E alia B ha maggtor proporzione, che la ^ 
nore A alia medefima B» & e C a D come A ah 
Adunque b E a B ha proporzione maggiore di 
a D. Ma G i egualc, 6 maggiore di H. Adu 11 ^ 
c C alia medefima D hala medefima, 6 
giore proporzione, che H a D. Laonde la e pi* 
potzionedi Ea B faraper ancora maggiore 1 ' 
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aproporzionediHaD. E7. H 27* 

Dico nel fecondo luogo, E /\ C30. 

idH auer maggor propor¬ 
tione, che A aC. Perchc E b _ jn,, 

MggiorcdiA. Adunquc/E 5 ' 
iiiHaueri maggior propor- 
zone,che non ha A allamedefiroa H, & c H 
tguale, 6 minore della C. Adunque la mcdctima 
AadH hi la medefima, dfcmaggior propor- 
zione chc ha C . E percii i E ad H aucra per an- 
tora maggiore proporzionc di quclla > chc ha ia 
AaC. 

S a nel tcrzo luogo E . ■ «a 

^ggiore della feconda 1.--J 

Altile propor zionali, B ^ “ 1 

^Hnonfiaraaeaioro «•. _ l ^ 


iprop. a 
di isejl». 


di qutfra. 

h frof . U 
dt quili*, 
ifrop* 6 • 


^Hnonfia maggioro ^ 

^ D. Dico A ad E auer 11 ' 


toinor proporzionc^> 

'^CadH. Perchc maggiore di B,maH non 
Maggiore di D. Adunqac^Ja mcdcfimaAal- 
Ia maggiore E auera minor proporzionc, che al- a 
laB minore j& b Ca D come A a B. Adunque/J py 0 p, 

Aad E ha minor proporzionc» che C a D. Ma dt queftt, 
l J medcfima Calla non maggiore H ha la m me- m prtp. ?. 
delima,6 n maggiore proporzione,chc alia D:e dt qnefio. 
P { r6 0 la proporzione di A ad E fari per ancora nprop. 2. 
Minore della proporzione di C adH. Come cra 0 * 
^topropoflo. J queflo. 




K $ 
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PROPOSIZIONE IX. 


TEOREMA IX. 


Eucl. Co • prima quani it a alia feconda atteri la medefim 

rol. de lia proportione, cbe la terta alia quarta,}ard la jecoit 
frof.^dtl da alia prima, come la quarta alia terta. Si chiam 
J* totallorte d’argomentare muerfione della 

proportione . 


S ia la A a B come la G a D. Dico la B ad A 
auere la medeftma proporzione , che la D a 
G. Poichcfecibnon d vero ,auera Bad A mag' 
giore, 6 minor proporzione, che non ha C a D> 
E fe d polfibilc > fia nel primo luogo tal prop° r 

aDi/!io 2lone raa S8 lore • Adunquea ia proporzione d 

di queflt . B ad A fara «naggiorc, e la proporzione di Da c 
* non fara maggiorc della medeiiraa proporz io nC 
. commeniurabile 

A'-- ---, 

Lc < 


Ei 

B> 




H 

csd 


quale ponghiamo el 
fere quclla,cbehaj : 

quantica E ad A.&* 
a G ) e percib B far; 
maggiorc di E,®a J 
non fara m agg> oft< 


di H. E perche E ad A # & H a C fono nella «e 
. .. delima proporzione commenfurabile. Adun<3“ { 

di qUefto. 1 E , dl - A,&Hd ‘ C ? | rann 5 ^ uiQ50lti P liC '’^ 
c Dtf.a.e me dcnma parte, olemedefime parti, e tp er 

K. di qut* c °nuario A di E, c G di H fa^ao no la medefi fI1 -‘ 

(h. ' " ' P af * 
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irte , 6equimoniplici> 6 le mcdefime parti »e 
trci6 d A ad E, e C ad H faranno nella mcdefi- d Di f j; 
iJ proporzione^ & e B maggiore di E ,e D non 4 , q Ut ft 9 . 
'Jggiore di H i adunque e A a B ha minor pro- c pnp S. 
orzione diqudla,che abbiaCaD, il chceim-di quefl*. 
t>Hibile,pcrchcfufuppofla la proporzione di 
laBla ftefladiquclladi CaD. Per laqualcofa 
A non auera maggiorc proporzione, che 
bbia D a G. Si dirooftrcra fiaailmentc,che la D 
U»C non ha maggiorc proporzione,che B ad f tT « 
'•percio neanchcBad Aauera minor propor- A * 
#De,che la D alia C. Laonde B ad A far4 come 
'lC. Uchedoueuadimoftrarfi. 

COROLLARIO. 

^aquefta dimoftrazione fi raccoglie,chefe DiVappt 
'Prima auera alia fcconda maggior propor» Alefjand. 
to,chc la icrza alia quarta 1 inuertendo la fc- P r 0 P- 7 .dtl 
Na alia prima,auera minor proporzione,che ^- u 
torta alia terza. AuuengachedalPefierfi po¬ 
to proporzione di B ad A maggiorc,che quel* 

I) alia C, ne fegui, che la proporzione di A 
minore dcila proporzione di C a D* 



I • 


PRO» 
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PROPOSIZIONE X. 

TEOREMA X. 


Se diquattro quantiti det medeftmo genere, le due i# 
tecedenti faranno equimoltiplici delle due conjt 
guenti, e l’antecedente Jard molttplice dell’antect 
dente Jolamente, ouero la confeguente della conjc 
guente,far anno vicendeuolmentc proportionali' 


S Icno quattro quatit^ dei medefimo g :nere$ 
AB della Eycomeanchela CD della F (ia» c 
cquimoltipliciie prima fia E molciplice di F.D' 
cola AB a CD effere comeEadF. Pirchele^ 
B, e GDfono equimoltiplici di E»6fF , d:uife‘' 
*Di{ j. antecedenti ncllefue parti, faranno inABatan 
di auefto. « parti AG,GH, & HB ciafchcHuoa rgualea 
E,quante in CD lono lc parti CI,lK ,exD* cl ‘ 

fcheduna egu* 1 


b prop. ?, A. 
di quefto. 


g n b 



C I KP ad f»lC?i 

i •- : quale parte ' 

Y F di E»la ® e<J 

'T 1 fima parte Car 

noCIdi GA •' 
IXdiGH.e* 


di queflo. di HB. Adunquec quante voltefameftierin]. 
c Dtf. 4! tiplicare la F, acciochc ella diucnga eguale ad 
tante volte fa meftieri moltiplicare CI» P erC 
fia eguale alia AG» e tante volte la Ix fi dee 
Jiplicare, pcf farfi eguale. a]la GH, e fimiln^ ' 
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iKB tante vokc fi ha da moltiplicare, per effe- 
:cgualcallaHB;ecosile alere parti, fepiu ve 
tlaranno, lc quali tante fono in CD, quante in 
iB. Adunquc quante volte la F fi dee raoltiplica- 
’per diucuir eguale ad E, tante volte lc CI> IlC» 

D>cioela fteffaCDfi ha da moltiplicare per 
'Utmr eguale ad AG» GH.HBj oucroalla ftcfr 
‘AB. E per queftolaCD tante volte mifuraj 
'B)quante volte la F naifura la E.c d percio tan* j 
5 hAB £ moltiplicc dclla GD> quanto laEdel- di 
‘F* Come&c. 

Sccondariamente, polle le medefime cofe. lia 
^raoltiphcediCD. DicocheE adFfaraeo- 
«ABallaCD. SifaccialaM tanto moltipli- 
t( hllaF,quantola ABdellaCD; & ^la parte , 

D moltiplicc dclla F. AdunqueeAB ad 
omeG D ad F. Ma era come la GD allaP, cosi \'? ar , ! ‘, 
‘ABallaE. Adunque/lamedefima AB alle-\, r 
« M, & E ha la medefuna proporzione, e per- \ 7 , 

'o?E,& M fono egualitraloro: ondefefaran- di quefit. 
l0f quimoltiplicila AB dclla CD,c la M, 6 pure g p ro9 . 4 . 


'fidelia F. Per la qua! cola &c. 


dt qut[to t 
hprop. ?. 
dt queflfr 



PRO 
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PROPOSIZIONE XI, 


TEOREMA XI. 


Fuel. i S- P art * ann ° medefttna proportione, cie le Icti 
dei Ub. f. equmoltiphct\, effendo dei medeftmo 

genere. 


j ‘ J l p' pnmamcnte fe pu6c(lerc Ia A a C maggi^ 
1 ‘ iHe ‘ ' proporzione di B a D. Adiiquc a la proporzio n( 
di A a C fara roaggiore, c la jppor 2 ione di B a ^ 
non fara maggiorc dclla nacdcfima proporzio^ 

commcnlurabil 1 

(U quale s^ntendj 

Sl auere ia Ea C»® 
H a D, c le l°f' 
coitu ni 

ficro lcR.& s i 
Laondc la A l ar 


Ia tanto moltiplicela A diB, quanto la Cd 
D, c dcl medefimo genere. Dico la A a Cei' 
fer come B a D. Peri he fe quefto e falfo j abbis 


A 


E 

H *■* 
B - 


tnaggioredi E»®: 
laB nonfara maggioredi H. EpcrcheleCjI 
fono eguali. 6equimoliiplicidelle R, &S ( «b ||U 
rando quefte egua Imente quelle ) & i C inoltipb - 
b prop. io ce di D. Aduiique b la R di S, e la C di D fara 11 * 
di quefto . noequimoltipJici. Di piu perche E > &H f° n ,° 
eguali,ouero equimoltiplici di R,& S,& R i ®°'* 
tipfice di S. Adunquerla Edcosi raoltipJice deb 

la 
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Hi come R di S,o pure come C 4 moltiplice di 
mala A deila Bd tanto moltiplice, quantoC 
‘h O ; adunque la £ della H e tanto moltipli- 
itorae la A d tnolti plice dclla B, e d percid * fi d prop. i. 
®cla E e minore della A, cosi la H 6 minore d* l 
^ B, e pure la ftella H fu conce da non mino* 
della B, il che d nnpodibile. Non ha adunque 
A alia C raaggiore proporzione della Balla 
■ Con vn fimigiiante diicorfofi dimofirera la 
*daG non haucre minor proporzione della f Djr tx z 
li,a D* Eaonde e la A alia C far a come la B al- d, 

^ ilchedoueua prouarfi. 

PROPOSIZIONE XII. 

TEOREMA XII. 

Pvtro quantitd dei medefimogenere farannopro - £ u( j (< j. 
r\mali , far anno ancora vicendeuolmente pro- dellib.y 
f^ionali. Eft chiami cotalforma di argomenlarc 
permutatione di proportione» 

A alia B, ome la C alia D,e fieno tutte 
^1 medefimo genere. DicolaA allaCelle* 
la B alia D, Che fe cid non d vero, la A 
'^auera maggiore, 6 minor proporzione 
, J H all a D. E fia nel primo luogo, fe d polfi- 
[ c ta l proporzione maggiore. Aduque a la pro- a D!f ro. 
ra, one della; A alia C fara maggiore, eia pro 'di wtfle* 
’^ a nne della B alia D no fari maggiore d’ vna 
proporzione commenfurabile ( la^> 

qua* * 



bprop • 8. 
di quefto» 
c prop m 11 . 
di qui (io* 
d prop. 6 * 
di quefto* 
e prop i # 
dt qucfto. 
i prop* 6- 
dt quefio , 
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a k c “i ual ' s ;:T, 

- »—( ■ anere ia b > 

JaG.cJaHa) 
D, clcloroc 
muni mitur 

mcdefiroc i> cl 

K J &>*)onde 

A fara raageiore della I, ma la B non far n> a 


£>■ 

H* 


B 




giorc dcJla H: cd cflcndo la E alia C, come ia 
alia D.Adunque b Ia proporzione della A al» 
fara maggioredi quclla della E alia H i ®^ c1 
K alia M e come la E alia H ( eflendo clle m<- c 
fune mifure di quelle). Adunqued la A alia 
maggiorc proporzione, chc la K alia N. ®V 
C alia D fia come la K alia N (eHcndo que«' 
medelime mifure di quell »). Adunque la/A a 
B ha maegior propof zione > chc la C alia v 
che impofsibi e ; attefochcla A allaB ‘u 11 
polia come la C alia D.Per la qual cofa la A •* 
C no atira raaggior proporzione della Bal» 
Similmente fi dimoflrera, che la A alia 
anche ha minor proporzione, chela B aii J 
Laondela AallaG aun la unedcfima proP 
2ionc,che ha la B alia D* Come cra ftato p r 
flo. Sichiamiquefio mododiargomcntar c r 
mutazione di proporzione. 


COROLLARIO. 

Di Pappo Si caua da qucfta dimoftrazione, che fe 1 " 
U 17. dd ma q uafi nt' al!a lecondaaur maggior P r °^ 
7 * zione, chc non h* l«i tciza aila quarta»P*^ 
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i&dola prima alia terza.aur maggior propor- 
ione della feconda alia quarta. Impercoche 
all’eticrfi pofto,che la A alia C aueua maggior 
roporzionc, chc la B alia D.nc confeguir per¬ 
stando , chc la A alia B aueflc maggior pro- 
orzionc, chc la C alia D. 

PROPOS IZIONIE XIII. 


TEOREMA XIII. 

'IMtro quantiti jaranno proportionali, le diferen- *7» 

^ it' termini h i confeguenti t aueranno la ftejjapro• ae ** 
por^ionei e per U contrario. 

.Isla AB alia BC ,comela DE alia EF. Dico 
* chc la AC diftcrenza dc’primi termini al ed¬ 
ente CB fta come la DF differenza deVcconr 
'grunni all’altro confeguente EF. Perche, fe 
0 ion t vero, la AC alia CB aura maggiore, 6 
"lor proporzione di quella,c’ha la DF alia FE. 

“ 4 prima la proporzione maggiore. Adunque 
4 Proporzione della AC alia CB fari maggio- a * 0 « 
:>®ala proporzione di DF ad FE no fara mag* 

'ircd»vna medefima proporzione comraenfu- 
(la quale ponghiamo ,cheabbia laGCa 
“• e HFad FE,e le loro communi milure me* 
fiano K, & N). Per la qual cofa AC fari 
5 JgiorediGC, malaDFnon fara maggiore 

E perche le GC, & HF fono egualmente b . 
I,u ratc dalleK,&N. Adunque b tante parti vi^ 



t 5 i ivcLiD* n.-rNNo^ro 

1 far anno in 

c B 


-ft- 

9 - 


TC 


B> 






jh 


c Dtfi 4. 
ii) qucfto. 


ciakuna egua 
a K ,quantt 
ne lono in 
ciafcuna egua 
ad N. Di P 
pcrche lc ft^ 1 
K, N mifurai 

egualmente l< 


d Dif. 6. 
di quCftP' 


c Dtf. 
di queff» 
f prop. 8. 
di qutfto. 


CB,&FE,tante cparti vi faranno in CBcia/t 
naegualca K» quante ve ne fano m FEcialcui 
egoalead N. Per la qualcofafe alie egualn»° 
titudmt di parti contenute in GC.&HF* »*l 
giunganolceguili mollitudini delle particont 
nute in CB, & FE, faranno inGB tante par» 
guali aX. quate ve nefonoin HE ciafcuna cg u 
leadN. E perdia GB d far& lc medefimepa f 
d» BC, che d la HE dclla EF. E perche fi conc 
detteAG maggiore di GC aggiunta comm un 
mente la CB. (ara anche AB maggiore diGB« 
perche Ia DF non era maggiore di HF »agg lU 
tacommunementc laFE./ara la DE non (i • 
giore di HE. E perche e la GB alia BC fia c0 ; 
HEad EF »cd eia AB maggiore della GBj 1 
la DE non e maggiore di H E j adunque/ * a • 
alia BC aura maggiore proporzione ; che no n 
Ja DE alia EF jlaqualcofa£impoflibile.F oi l 
per 1’ippotefi la AB alia BC ftaua come la 
alia EF. Non aura dunquela AC alia CB® 
giore proporzionc di quclla, che ha la DF 3 
FE. Sinailmcntc fi prouari che la AC alia C 
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che hi minor proporzione di quella,che fi ab • 
ilaDFallaFE. Perlaqualcofalag ACaJJa<,ryr 
i fta come la DF alia F E. Il che fi doucua nel 4 , que ita 
imo luogo prouare. £ poiche u AC a CBlie 
uoftraio eder c jme DF ad F£ > adunque b in- h P rn p- 9 - 
'tendo la SC alia C A, ftaracomela £Falla-« diquepo. 
Ut che tidoneua&c. 

COROLLARIO. 

Quinci fc, che fe Ia prima alia leconda auera Ptypo j* 
'ggiorc proporzione, che ia terza alia quarta, del 7. 
lo| Btna della prima,e della feconda auera alia 
3 Ua maggiorc proporzione, che lalomma 
** terza, e della quarta aha quarta. Auuenga 
‘«jalPefier polia la proporzione della AC al* 
^maggiore diquelladi DFalla F£, dicno* 

),Sl la A B alia BC auere maggiorc proporzio- 
della DFalla £F. 

PROPOSIZIONE XIV. 

TEOREMA XIV. 

Wtro quantitd faranno proportionali , lefomme Euel. 1 $. 
e ' famini dconfeguenti,ouero agl’antecedenti fa- dei j. 
tn io aneor' e(feproportionali ,e proportionaliJ 4« 
l »no dgli antecedenti le differente de' termini, 

Epertl contrario . 

* AB a BC,come DE ad EF.Dico che le fom- 
® c dc* termini alie confeguena lon propor* 


a Dalle 
prop.^.e 6 
di quefio- 

b prep .i i 
di que fle 


cprep. t. 
di quefio. 

dpr»p, 6. 

di quefio. 


e prop. t i 
At quefio. 
f pyop- 9' 
» quefio. 
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zionali,ciodcome ACaCB , cosifta DFadFl 
Se quefio non £ ver6, aura ACa^Bmaggiore. 
minor proporzione, chc DF ad F£. £fia priu 
la proporzione maggiore. Adunque a quaJcl 
quantita minore di AC , quale pongafi effer G< 
aura alia CB lafteffa proporzione, che DFa 
F£,e b compareodo lc diffcrenze a i termini coi 
feguenti,cio&GBa BC ftara come D£ad£Fim 
la A B e maggiore dei la GB (imper6che ACci 
maggiore di GC , efitoglie communementel 
BC); adunque c la AB alia BC aura m3ggioi 
proporzionedella GB allamedefima BC. M 
eraGBaBC,Come D£ad£F, d pero AB a B 
aura maggior proporzione, che DE adfFjilcb 



D 

.rs 

fi - 

. 

— 


D 


V 

c_ i 


fefalfo, effendofi fuppoftala AB alia BC , c<* 
la D£ alia £F.Non aura adunque la AC aH a | 
maggiore proporzione,che la DF alia F£-S'®' 
mente fi moftrera,che la AC alia C B non ha • 
nor proporzione, che la DF alia F£. P cr e . 
qualcofa AC aCBftaricomeDFadF£»£ c 
po /interucnendo BG a CA > ftar^ come £5 

ivi 
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>;adunque e vera la prima parte , e la fua con¬ 
fit-». 

Nd (econdoluogodico,che le forame decer¬ 
ni agli antecedenti Tono proporzionali, cioi 
'ad AB, (tara comcDFa DE. Perche per 
jpotefi AB a BC,ftacome DE ad EF;adunqufc gbrop'. g. 
nuercendo CB a BA > ftacome FE ad E B,cb <u quefio. 
'luparandolefommede^erminiai conleguen- h Per la 
ftaralaCA alia AB, comelaFDalJa DE: «j l.partc.s 
11 i inuertendo AB aJIa C A,fta come ED a DF, di i ue fi a 



^ ^ ni proporzionali 

F AB a JBG, come 

- -'E DEadEF. Dico 


cbe le antecede* 
J !ledifferenze de’terraini faranno proporzio- 
^icio^ AB ad AC ftara corae DE a DF,& per 
Utrario C A ad AB, ftara come FD a DE.Per- 
lt ABa BC, ftacome DE ad EF jaduaque^co- k prop. 13 
'^ndo ledifferenze dedermim a icoleguenti, di queflo. 
^ACaCB, corae DF adFE , &/inuertendo 1 prop. 9. 
"* a GA,come EFadFD» e m comparando le di qucfto. 
^oae dc‘terniini ai confeguenti, fari BA ai ® Part.i 
_;‘ConieEDaDF ; e finaimentera inuertendo “* V tte ft a 
' a d AB,fari come DF adFE; le quali cofefl aprtp. 9 


)n «uanq dimoftrare. 


n prop. 9. 
di quefto. 






co. 
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COROLLARIO. 


Cauafi dalla prima parte di quefta propofizio 
Dtl Ca « ze f c h c f c i a prima a lla lecondaaura maggifl 
j 4 /*f Z ^’ proporzione,chelaterza alia quarta* ladiffc 
1 **• renzade’tcrminiprimo,efccondo al fiecowto 
aura maggior proporzione * che la diffcrenzi 
de’ termini terzo, e quarto a quarto tenni " 1 
Poiche dall’ eflerfi polia la proporzione di AC 
CB maggiore che la proporzione di DF ad FE > 1 
dimoltrdchela AB alla BC hauea maggior pr° 
porzionc, che la DE alia EF. 

PROPOSIZIONE XV. 


TEOREMA XV. 


Euel. 19 . Se quattro quantiti dei medefimo genere farannoff 
& i i.dcl por%ionali t lc fomme,6le differende degli Qmoloii 
Rb. ji termini Jaranno nella fieffa proportione i 

e per il contrario . 


S Ian prima quattro termini proporzional» A 
a CD.comcBEaDF. Dico che le fo®»* 
degli Omologhi nella prima figura, e le dift*£ 
Bt nella feconda, cioi la A E alla CF aucri l a . 
faproporzione,che h41a AB alla CD. P c y 
la AB alla GD, (la come la BE alla DF. 
dHueffa que 4 permutando la AB alla BE, Hara co® c . 

iffS GDaUa DF,e b comitando 

di (iwfljpi 




11 s R.0 1 Ii: 


ii nel pri- 
cafo,c c le 
crcnzc nd 
>ndo alit* 
:gucatifa- 


A B T* R. cpnp.ii 

^-2-i? -.7 di queflo. 

C D T H 

i ■■■■■> ; — 


AEallaE _ . 

:omclaCF alia FD, c d permutando di nuouo . P r, P‘‘ l 
1E alia GF, aura la fteffa proporzione, che la at W" 
alia DF, 6 pure che la AB alia C D Sicno in 
re EG ad FH, come BE a DF, d pure comc 
>aCD. Dicoparimentc che le Comme» 6 le 
erenzedituttighOmologhi annola mcdcfi- 


propor- 
, '>e, cioi A- 
'»a GH 



-B 


; r comc* r* F H .■*» 

UCDj Ci -*- - - D 

rchefudi* 

>ftrata la AE alia GF effer come EB ad FD» 

'4 EG ad FH> come BE a DF. e Adunque AE e pyop'. jl 
Pjfti come EGad FH: laondefper la prima dt.quejlo: 
rte di quefta propofizione ) la AG alia GH fa* 
c ome EG ad FH» 6 pure comc AE a G F,o ve¬ 
gente come ABaGD. Le quali cofefidouc* 
no dimoftrare. 



L i 


PRO- 
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PROPOSIZIONE XVI. 

TEOREMA XVI. 

Se quattro quantitd dei mede fimo genere faranno pf 
Eucl. i (i portionali , la maffima , e la minima faranno 
■k* f* maggiori delle duo rimanenti. 


1 

I 


S Ieno lcquattro quantita dei m 

delimo genere proporzionali 

r 

C J 


•D 


ITT 

-nj 


alia B nella medelima prop° 
zione, chc la C alia D, c fia !* 
maffima di tuite, e laDminima- 
co la A, e la D inlieme prefe « n 
maggiori della B, & C infieme > 
ponga la F egualeaU’auanzo<l ( | 
maffima A fopralaC , eia H ” 1 
egualeallVcceflodella B, foprah 
minima D. E^uanifefto.chelaC 
la F inlieme fono eguali alia A,cche laD> 
H inlieme fono eguali alia B. Epcrcheconjc 
A a B, oucro comc il tutto FG lia al tutto ■ 
iprcp.i^ cosilUC a D. Adunque a le differenze M 

di quifL. Omologhifaranno proporzionali,cioel’aua nZ 

F all'auanzo H Hara come FC ad HD,cio£ co® 
A a B.Ma perche A»come maffima, i magg l0f 
di B, ancora F lara maggiore di H (perche 1« n ° 
6 jijf. 6. folle maggiore, A a E b aucrebbe magg'° r ,P r ', 
diqnefto. porzione, che F ad H,ilche e falfo, attefo cn e 
BiF|.H forono dioaoftrate proporzionaliX c 3 
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ille difcguali F.,&H fi aggiugnerJ eommu- 

icnte Ia iomma dtlle C, & D, ia (omna delle 

ntita F, C, & D c fara maggiore della forama c jiff. 4. 

equantitaH,D,eC:maF,C,eDfonoegua- dei «» 

I A, e D( eflcndofi FC raoftrata eguale ad A» 
commune) e per ia medefima ragione H,D» 
fono egualia B,eC. AdunquclamaflimaA 
eme con ia minima D » fon maggiori ,chc la 
:C infieme prefe. II che bifognaua &c. 

COROLLARIO. 

Di qui fi raccoglie,che fcquattro quantita fon ^ ct ‘ T <* 
oporzionali faranno direuamente , c vicen- * 
uolmente infieme maggiori , 6 infieme eguali, 
nfieme minori. 

Impercioche A a B fu dimoftrata come Fa H« 
ii prou6, che quando d A e maggiore di B, non ^ , )y0 ^, 6 
1H eguale, 6 minore di H: e per ii contrario. quefte, 
dunque 1 * antecedenti A, &F faranco infieme 
3 Sgiori,o infieme eguali, 6 infieme minori del- 
'onfegucnti B,& H.Di pib,e perche inuerten- e 
*Aad F, ili come B ad H. Adunque A ,eB fo-^ qnt(h, 
0 ‘nfieme maggiori, 6 infieme eguali, 6 infieme 
“»oridiF,&H. 



h * 


PRO- 


l$6 EVCLtDE HjNNorjiTO 

PROPOSIZIONE XVII. 

TEOREMA XVII. 


Se d due fimili proportioni commenfurabili fi conti 
nueranno due altre fimili proportioni comtnenjn 
rabili»iprimi termini a gl’ vltimi auranno 

defima commenfurabile proportione, 1 


a Afi. 
di quejlo. 


A Bbia A a B la medeGma commenfurabile 
proporzione > che ba C a D, c B ad E ft* 
nella medefima comenfurabile proporzione.cw 
ha D ad F.Dico che A ad E hi la medefima com 
mcnfurabile proporzione,chch4CadF. SiaJ 
mifura commune delle due quantiti A» e B»& 1 
» fiacom® ul1 

— ^ ’ i—o—I rTA.1 mifura del‘ 

1 —^—* dueB.E:' 

C.-« sintcnda J* 

tl quantita^ 

—--' CH=L EH «Hi* 


H 


bmp.io 
di qtitflo. 


c A[f. i. 
dt qtttfio. 
d Aff. i. 

di queffo. 


tatevoJt 6 
quate H 

E . furaJaB*J 

*- LZJ dunque^ 

mutando K.mifurera tante volte H, quante v < 
teGmifuralaBi&roifurandoHleB» &E' . 
cora Ja c K mifura le ftcffe B,&E< Dipib 
KmifuraG,e,Gmifura leA,B. Adunque " 1 
n^cdcflina K mifura non folamcntc E»ra a * a 
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A,eB. Dipois'intenda laO ,e che tante vol-e 4Jf- j, 
mfuri D» quante volte K raifura B , fit M ftia & 

0, corae A a K, e parimente N ftu ad O, co- 

■ EaK.. E percbe A,& M fono equimoltipli- 
MleR ,&0, & fonocziandioE,&N equi-, 
aitiplici delle medefime K» & O. Adunque/A f Dif, 6. 
f medefime parti di E» che la M deil’altra N»e "* 

&0 B ,e Dcquraooltiplici delle medefime 
Adunqueg A ,& M fono le medefime parti g Dif. 6. 
Ue B, e D. Ma C a D ftaua come A a B. Adun- dt quefa. 
thC, & M fono le medefime parti dclla me- b frop.ji 
fi<oa D i e i pcrci6 C 6 eguale ad M. Nella me* d» 
fima guifa fi diraoftrera F eguale ad N. Laon- fi' 

^.Cad F, Hara come M ad N. E diraoftroffi 7* U 
i£ lEeflcr corae MadN. Adunque / A ad E 
lr » come C ad F»il chc bifognaua prouare. \ ^ ^ 

COROLLARIO. * 

Sicauadalladimoflrazione diquefta propofi- **• 
° n e>che duc quantit* , lc quali fono commcn- ,0> 
[abiii ad vna tcrza, fono ancora commentura; 

^4 loro. 

imperoche A > & E fi pofcrocommenfurabili 
- 1 medefima Bj perche G era raifura commune 

■ k duc A, e B,e fimilmenteH era raifura coro. 

# ®e delle due B, & E i c m dimofiroffi che la K m jw.r'. 
'^rauaambcduc Jc cftreme A, & £. di quflio. 


L 4 PRO- 


r 
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PROPOSIZIONE XVIII. 
TE OREM A XVIII. 

Se quattro quantitd far anno proportionali > le antui 
denti far anno e^iandio proportionali A due quanti 
tdfChe abbiano alie medefme conjeguenti la M 
proportione cominen/urabile, 

Bbia A aBl 
lucdefi® 1 
proporzionc > ^ 
CaD,&abbia£ 
Blamedefima p rt 
porsionecoron 1 ' 1 

jfurabilcjchehan 

D. Dico.cheA 3 

Efticome Gaa* 

Poichc, fecid n 0 


W 


r\ 

\j 


H 


D 


e vero, aucra A ad E maggiore, 6 minor pr°P° 
zione, che C ad H .* e fia prima la proporz 101 
ryr maggiore, feepoffibile. Adunquea la pr°P° 

,, '?*■?' zione di A ad E fari maggiore, mala proporz* 

d ‘ «*• BCdiG adHnonfarlmaggiotcdclIamcW»' 
proporzionc ccHuracnfurabilc (la quale abD J 
no N ad E» & O ad H ) e percio A far4 noagg 10 ^ 
diN,maC non far a maggiore di O.Epe rC,|e j, 
ad E hala ftella proporzione commenfur 2 1 
che O ad H, c parimente £ a B, & H a D ha^ 
la medelima proporzionc commcnfurab 1 

Adui»' 
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dunquc b N a B ha la naedcfima proporzionc JWJJ 
immcnfurabilc cbe ha O a D; & i A maggiore c * ' 
N.cCnon maggiore di O . Adunquec AaB rf - 
ira maggior proporzionc di C a D, ii chc £ irn» 
3fiibilc,paiche A,B,C, D furono foppoftc pro 
orzionali. Non aucraadunquc A ad £ propor- 
ione maggiore di G ad H. Si dimoftrcra fimil* 
lente,chc ncanchc A ad £ ha minor propor- 
ioucdiGadH. Laondcd AadEftacomcC ad d Dtf.ix 
Uichc auca a prouarfi &c. ** 

PROPOSITIONE XIX* 

TEOREMA XIX. 

, . _ . „ E«cK jtft 

^ i [itnili proportioni con ordinata fericjt tt^iugnc m ^ ^ 
mnopari moltitudini di proportioni fitnili! 
mini primi dgl'vltimi hausranno la tnedefitnapro • 
formione. Si chiami cotal forma di argomentarc -> 
Compofi^ione ordinata dt proportioni* 


Clalaproporzio^ 
j nc di A alia B 
Gmile, oucro la mc* 
defima di qudlaJ 
dcUaquantitaG al- 
^p»eaqucftcs’ag- 
K^gano altrc pro- q 
P orzioni fimilicon 
Ordine tale, chc la 
■* a Gftia comeD 



ad 
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3 !■ Si dee dinnoftrarc > che ia proporzione < 

A a G 6 ia medefima ,chc gueila di C ad H. Foi 
che, fe Ci6 non 6 vero, A a G auera rnaggiorCii 
minor proporzionc di queJia , che ha G ad H : J 
fe i poffibilc fia ia proporzione magg;ore.Aduo 
a Dif.io* que ia proporzione 4 AaG fara maggiore,el< 
di que jio» proporzione diCad H non Tari tnaggiore deili 
meddlma proporzionc coininenfurabilefiaqua 
le abbiano K, a G,& N a H^e pcrcid A iara nwg 
giorediK,eC non fara maggioredi N. Percti 
JB a G fta comc D ad H, c K a G ha la mede/im* 


bpw iS P r0 P° rz,0flc comenfurabue,ch iNJ adH.Adun: 
di ajejio. 9 UC b comc B 3 * cosi fta D ad N, & e muerten; 
c prop. <f. 3 B ftara come Na D, & i A maggioredi 

di anefto. K., c C non maggiore di N. Adunqued AaBha 
d prop. 8. maggior proporzionc di C a D; il che nonpw 
di qntjio. effere. Auuenga che A a B fb fuppofta comc Ca 
D. Non ha adunque A a G maggior proporz'0* 
ncdiCaoH. Dimoftrerafsi firoilmente, che A a 

Gneanchc ha minor proporzionc diC adH- £ 
e Dif.n. pcrcioeAaGftaracomcCadH. £fedinuouo 
dt queflo. aJtre proporzioni fimih G ad S, & H ad R B 3 6' 



gi ugner a n no fuccefsiu*' 
mente, cofi derando u > 31 
fempre nci mcde/ioio 
nodo Je quantita A A”' 
ci‘aJtrctrcC,H,R,lc c0 : 
pofte proporzioni A 3 
S,eC adR.fi dimoli''- 
rannojcomcfopra, d e ' 
re medcfin.c, comc £ B a ‘ 


io 
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propofto. Si chiam 1 cotal forma di argoracn* 
Compofizione ordinata delle proportioni. 

E fe per auuentura iecomponenti proporzio*] 
continuate A a B,B a G, e G ad S, farano fimi* 
oraedcfimetraloro. Sichiami la proporzio- 
delia A alia G dupplicata della proporzione 
Ha A alia B, ouero della B alia G, c la proper¬ 
ae della A alia S, fichiami triplicata d*vnaj 
lleproporzioni di A alia B»e fcfquialtera dcl* 
proporzione della A alia G, e cosl fuccefsiua^ 
ente. Ma fc le proporzioni continuate della A 
la B, e della B alia G, e della G alia S no faran-] 

)lc medefime tra loro, fi chiameri affolutarac- 
la proporzione della A alia S compofta dallo 
a <aezzc proporzioni della A alia B, della B al^ 

'G»c della G alia S. 

corollario t: 

$e quattro quantita faranno proportionali, £ a( m. 
Cunque cquanoltiplici delle anteccdetiiaqua* 

J cquc cquimoltiplici delle confegucnti faranno 
T °por 2 ionali. 

Impcr6chc fc B a G fti come D ad H,& a que- 
‘ 5 1* a ggiungano altre proporzioni con metodo 
j r <linato, facendo chc A fia cosi moltiplicc di B, 

•Jine C di D, e G fia la roedclima parte di S, fic 

“di R.Parimcnte/A ad S ftari come C ad R. f prof ip. 


if» EVCL1LZ ZJmtOrjlTQ 

COROLLARIO II. 

Daqueftadimoftrazione ficaua. chc fe fidi 
fporranno con ordine continuato pari moltuu 
dini di proporzioni, quelJa che i comporta daJI 
maggiori, fara raaggiore di qucJla che e compo 
<la dalle minori. 

g prtP ' Ip Auuengacheg la proporzionc di A a B viea 
copofta dalle proporzioni di A a G, e di G a Bj 
ia proporzionc diC a Dficopofe dclle propor 
zionidiC ad H ,edi Ha D j e la proporzi° n 
di A a G fii concefla maggiore della proporZ' 0 
h prop, *>. nediC adHjfc&inuertcndoG aBihcornei 
di queflo.Ei c dimoftrofsi la proporzioae diAaB® a 8 
giorc di quella, che ha C a D. 

PROPOSIZIONE XX. 

TEOREMA XX. 

Fuci, i }. Sc Aprcponfioni fintili W /e ne aggiugneranno alttt' 
dei 5. fimili proportioni con fine non ordinata i 1 terw* 

fupremi agi'infimiJaranno etiandiopropor%H> ui ‘ 
h. E fi chtami quefta forte di argomentare Centri' 
tione perturbata di proportioni, 

S Tia Iaquantit£ A alia Bcomela Calla 
querte proporzioni fimili, x 1 le ne aggi° fl S J 
no ancora due altrc ira Joro fimili * ma con 
ordine perturbato a in manicra,cheBzd£ ,l!! 

COl® e 



III 



DO 


X I S HO 
otue F a C. Dico 
he Ja proporzione 
i A ad E, comporta 
ille proporziom 
lAaB.ediHadfi, 
la medefima dt 
«Ha diFa Dj la_» 
wle4 comporta deJleftefie proporzioni diGa 
«cdiFa G. Epcrchequal proporzione ha B 
11 fc» tale i auri a qualche altra quannti ad A, 
Cnchc elJa non fia nota , tuttauolta perche* 
"ro, che elJa fi troua in natura , fupponghia. 
'oche fia G, ouero fi chiami G. E percho 
y A ftS come B ad E,ma F a C ft* come Ja tnc- 
"noa B alia mcdcfima E. Adunque b G ad A 
^comeFaC,& A a Bfticome CaD, e pero 
p f c 1’ordinata compofizionc G a B ftara come 
J U. Dipoi perche come G ad A, cos} 6 Bad 
|»*<fonqired permutando comeGa B , cosirti 
^ > ma come G a B cosi dimoftrofsi F a D; 
Un 9 ue come e A ad E, cosi ftara F a D. Se di 
6 °uoalrre proporzioni fimili E 
ad F, coo Ja medefima 
( ' lc non ordinata fi aggiugne- 
r nn ° > confidcrando mai fcm- 
' c nella medefima maniera tre 
>t.A,E,&H,e tre aJtrc 
’^ e D, Jecoraporte propor- 
j? 1 ^ A ad H, e di K a D fi dimortreranno,co- 
^ra.cflcccfimili traloro. IJchc bifogna- 

co; 


«V 4 | ?. 

di qticfto* 


b prop.' 7. 
di que flo, 
c prop . \ <j 
di queflo. 

d prop.11 
di quefio* 
cprop. 7 * 
dt qxefto. 


A 6 

e 4 

H a 


K 24 
F12 
C 16 
D 8 
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COROLLARIO. 

Similmetela proporzione comporta di m 3 ! 
(Corti.t. gioriproporziom con ordine perturbato, fer 
itclla pr. jujggiorc diquclJa , che d’altre , etancc mmoi 
19.1 VqHt p r oporziom 6 comporta. Impercioche icP rC 
porzionicompofte,dordinatameDce, 6 P crt ,°j 
batanoentcfonolernedcfiine traloro: c pero' 
/proporzione ordinata fe fara maggiore di qu* 1 
che altra, ancora la perturbata fara maggiore" 
quella fteffa proporzione. 

PROPOSIZ.IONE xxi. 

TEOREMA XXI. 

Se da proportioni ftmili ft fottrranno , b ordinatam & 
te t opertu) batamente proportioni ftmtlr, tepf^ 
tjoni rimanenti far anno ancora ftmili. 

h _ £ Ia la proporzio^ 

. A . 1 C 1 *3 di qualfiuoglfe Qy. 
E ’ r^r-i titaAaB.coraeCa^ 

U_1 c da quefle propor*® 

i-2—, r d 1 nifimili,oucronje dc 

1 - 1 me, fi leuiflo viaa ,tr 

medefime proporzioni ordinatamente nel P‘ 
rooluogo,di modochc A ftiaadE,comeCa d |. 
Dico lc rima nenti proporzioni di E a Bj& ° 2 1 
*prep.'p. effer ic medefime. Pcrcheainuertendo c0® 

d quefto. 3 ° 












AS 

E 4 

B6 


C 4 
F 6 
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Ai cosi fta F a C, e come A a B,cosi eraCaD. 
unque b componendo ordinataracntc corae 
>6,cosi(la<araO. 

Sileuinovia perturbatamfte, 

Uecondo Juogo» ic tnedefirae, 
oodo che ftia A ad E, come F 
)• Dico le rimanenti propor» 

•nidiEaB > ediCad Feflere 
nedefime. Perche c inuerten- 
c onae B ad A, cosi SaDaC »e corae A ad Ei 
•iftaFaD; adunqued per ia corapolizione^ 
'turbata come B ad £, cosi lia E a C» & inucr* 
'JoecomeEaBjCosiftaCadP. II chebifo¬ 
ra dimoftrarc. 

COROLLARIO. 

Salle triprecedenti propofizionificaua ,che 
*^una proporzione {ara comporta di altre^ 
jPorzioni,ella eziandio e comporta delle me- 
proporzioni difpofte in qualfiuogha-» 
une. 


b pTipt 15 
di K 


cprop. 9. 
di que fio» 

Q pYtfi.tO 

di qtitflo 
e prfp. <f. 
di quej.o. 


Qlc hefela propor- 
1115 di A a B frappo» 
‘fcnniuiC ,D,&E 

1 Sporta deile pro» 
B,>,A, Ja_. 
«fima fari compo» 
e lleraedefimcpro. 
^oni, ma con ordi« 
turbato B, *, a* y 


A 


Ci 


ec 

•dP 






-G 

H 

B 


cc 

JZ_ 


frap* 
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frappofti altri termini F>G>&H. Anuengaci 
fprep.io. /- come fti a a L> cosi fta A a G: e di nuouogcj 
cprop zo me ID D a B, cosi(h G a B. Adunquefc AaBl 
liquefio, come A a B diqucU’altro ordioe. 
hpW.19 

eUqutfia . proposizione XXII. 


TEOREM A XXII. 

1 

Eucl. 24. Se due quantitd aueranno la mede fima proporV^' 1 
dfl J. due confeguenti, & alie fleffe due aitriantece 

fian proportionali: le fomme de gl’antecedenti 5 
Omologbi alie medeftme confegnenti , auerannt> i 
cor ’ ejfe la medeftma proportione. 


a prop. 9 * 
di quefio. 


B prop. 19 
di qutfic. 
C prop, 14 
di que fio. 


d irop. 19 

rf! CHitc» 


S Tia A a B come C a D , & F alia medefif 1 
ftia come H alia medefiraaD. Dicoch f 
duc antecedenti A, &Finfieme anno a B 
de fima proporzione ,che ledneC ,&H in "' 
aD.Perchc come fta F a B, cosi fta H a DA^ 

J que a inuert" 

r-^ -i- (C) (B' si fta D *• 

B -- MaAaBft' 

*- - ID meCaD,eP c 

b ordinata^ 

componendo come fta A ad F,cosi ftara C a 
c c comparando le fomme dc’termini a> c °f 
guenti A,&FadFftaranno comcC,&# a 
Ma F a B ftaua comc H a D. Adynque di n u °, 

dperla ordinata compofizionc AF infie^ 

* tW 
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anno a B,come HCinfiemeprcfea D. 11 che bi 3 
>gnaua&c. 

PROPOSIZIONE XXIII. 

TEOREMA XXIII. 

tfmnno quattro quantitadi tal condicione, cfutj 
prefe quili ft voghano altreproportionali commen- 
lurabtlmcnte alie conjeguenti fiano infieme mag- 
gm t oinfiemeegualt,duifiemcminori delle ante - 
denti ordinatamente ; quelle quattro quantitdf *• 
ranno proportionali. 


A 


£leno quattro quan- 
j tita, la prima A, 

Jfeconda B > Ja tcrza 

'jelaquarta D, edi *“. * | 

^ Ia quinta G a B ab- L. X 

111 ia noedefima pro- B 
’° r 2ione conamcnfu- ’ ' 

a b'lc, che ha ia fefta H alia D , e fieno le dette 
lto porziom cotnmenfurabili qualunque fi vo- 
feno dclie infinite ,che fi poflono afiegnare ; e 
atii volta che la G t eguale alia prima A , pari¬ 
ante lia la H eguale alia tcrza C, c ogni volta 

fe ia Gd minore di A.fiaanchelaH mino'edi 
■•togni voltachelaGdmaggiorediA.fi ritro- 
1 ^ojpre la H maggiorc di G , e ci6 rnai fem pre 
v trificbi in tutte le infinite proporzionaliti 
°®naenfurabili. Dico che la prima A alia fe- 

M con- 
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conda B ha Ia medefima proporzione.che Ia te 
za Calla quarta D. Sequcftoifalfo Ja A alia 
aueri maggiore, 6 minor proporzionc, chc no 
hala Calla D. Efianel primo luogo Japropoi 
a ] Dif.io. zionc maggiore fe £ poflibiic. Adunguc a la prt 
di fHtjlo. porzione dclla A alia Bfara maggiore, eia pro 
porzione della C alia D non fara maggiore dei 
ja medefima proporzionc commensurabile (1 
quale 8’mtenda, che abbia la G alia B, & la Ha! 
la D ) & la A fara maggiore di G, e C non far 
maggiore diH. Laonde due quantitiG.&H 
che anno la mede lima proporzionc commeo 
furabile alie due confeguenti B, e D, non.lar^ 
noinfieroe minori delle antecedenti.il che^ 011 
tra il fuppofto. Non ha adunque la A alia B 
gior proporzionedi C a D. Coi raedefimo^ 1 
ifcorfo fi dimoftrera la A alia B non auermi no1 
bDif.n. proporzione di Ca D. Adunque b le qi>a ttr< 
di qutjlo. quamiti A,B. C,Dfonopr6porzionali» h 
bjfognaua dimoftrare. 



PRO 
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PROPOSIZIONE xxiv; 

TEOREMA XXIV. 


tyranno quattro quantitd di tal con dtrione,cbe pre- 
fe due altreproportionali alie conjeguentifiano in¬ 
fime maggiori, b mfieme minori delle antecedenti, 
in manieta, cbe iecceffo, b il diffetto della prima fi* 
minore di qualfiuoglia dato’, far anno dette quantiti 
proportionali. 


? Itnoquattoquantita AB,G,D, F tali, che 
' prefene due altre H,& O proporziooali alie 
Weguenti C, & F fieno infieme maggiort,6 in- 
' t[ ne minori delle antecedenti A B, e D» di mo¬ 
eche recceffo,oueroildifettodi Hdalla pri* 
^ AB da minore di qualunque affegnabile quS- 
delle infinite, che proporre fi poffooo. Dico 
AB a C hi 


1 niedefima_» 
,r °porziont. , 
«ha D adF. 
tr cbc qualfi- 
°g!ia quantiti 
D: iorc di AB, 
Ne 4 laGB.fc 



lO 


l?Ce flario, che 

°*nchi da quella di qualche difetto, qnale e AG; 
fi •'uppongonocosi la H minoredella AB , co* 
q 5 laO minore dcllaD, dimodo che il difetto 
M 2, dei- 
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dcllaHdalla prima AB fia minore di qualungu' 
afiegnabile quantita, adunque il difecto di H da 
la prima AB potri ctfcr minore di AG j e percii 
GB fari minore diH, mencre D fi (uppone mag 


*d!wc(fo. 6 Iorc dl 0;Ma la H alia C fta come 6 ad P.aadu 

* ‘ ' quelaGB (cioiqualfiuoglia quantita minored 


AB )auera minor proporzione aJlaG » chenoi 
ha ia D alia F. Si chenefiuna quantita minor 
di AB auera a G lamedefima proporzione jdi 1 
hiDadF. Nel fecondo luogo perche quaJfiuo 

glia maggior^ 


G 

t- 


A 


H 


O 

11—n—i 


AB, quale i & 
auanza quella 11 
qualche ecceflo^ 
A , EcleH>& 6 

fuppongono in» 
me maggiorid {1 * 
antecedenti cod 


Icgge.chePecceffodella Hdalla prima AB» 
minore diqualfiuoglia dato G A» percibGB 

maggiorcdella H, mentre D 6 minore dell 3 0 
bprop. S. EtlaHalJaC fta corae D ad F , b adunque 6 ' 
dt ^«^«.(cioiqualunqucroaggiore dellaAB) aura® 3 ? 
gior proporzione alia C , che non l’ha la 
F: Perilche nctfuna quantita maggiorcdella A 
fi come di fopra niuna minore auera lame^* 
c 4U- i- ma proporzione alia C,che ha la D ad F, & f 
<*» troua pure natura q Ue ]j a q uan tita, che fla 
feconda C, come la terza D alia quarta F. A Jul1 
que la medefima AB alia C auera la medefi o^ 
proporzione,chc hi laD ad F. Ilche fi era ?J T - 
pofto&c. sCH0*j 







l / 5 ko m: 

S C H 0 L J 0. 


Qltrc i qucfli vi e vn*altro modo da conofcer lepro • 
portali molto vjato da Euclide > & .Archimede, ei 
ijuejlo. Sed’ vna quantiti, cbe auanzi laprima di 
rfecceffo minore di qualunque afjegnabile la propor- 
[ione, ch’ella ha allafeconda fta maggiore di vna datu 
'toporqionc, e panmente d’vna quantiti chemanchi 
filia prima di vn defetto minore di qualunque ajje - 
piabile la proportione, cWella hi alia feconda,fia mi* 
wre della(leffa data proportione, laprima allajecon* 
hauri la propor(ion data. Terche fi fuppone 1 ’eccef- 
ko'l defetto dalla prima poter effer minor di qualun* 
Waffegnabile quantili, e qualftuoglia quantiti mag* 
Vare della prima fauan^a di qualche ecctjfo, il quale 
hri minore di qualche altra quantiti.^idunquc quali 
btogliaquantiti, ciodtuttele miggiori della prima 
tu eranno maggior proportione allafcconda, che non i 
hproportjon data i e pero niuna quantiti maggiore 
hila prima, aueri alia fecondala ftejjaproportione 
hta.Similmente niuna quantiti minor della prima* 
dialia jeconda lajleffa proportione data. Adunqut 

toceflariamente la (leffaprima auri alia jeconda l*-» 
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PROPOSIZIONE XXV. 

TEOREMA XXV. 

Euclidi. Delie cquimultiplici di due antecedenti, e di ducccnji 
dei f* gutaci , Je la multiplice della prima eccederal*- 
m uletplice dellajeconda, e la multiplice della toti 
non etceaerd la multiplice della quarta ; allorn l 
prima alia jeconda auerd maggior proportione^ 
la ter^a alia quarta» 

S Icno quatrn 

. __ qtatitaAj® 

A _ 

.B >—* 

Q L ~ J prefe eziandio; 

| Hj I | G,& P 1 equiDiuI’ 

tiplici delle con 

/eguenti B,eD»c(ia E multiplice. della pri® 1 - 
maggiorc di G multiplice della feconda, 
multiplice della terza, non /ia maggiorc di i 
m ultiplice della quarta. Dico A a B auer 
■;*• gior proporzione,che non ha C a D. Pcrche E - 
b iri * DQiggiored. G, & F non maggiorc di H. 

1 • *? uc * E a G ha maggior proporzione , che noli 

c cVoli Fad H ‘ M * b A ad E fti come C ad F.efscndoi^ 
della p>. delima parte di loro. AdunqueeA aG 
iv.diqua g»or proporzione, chc non ha C ad H. E dip" 

flo. G a B 


mU 

13 


C ,t D» e preleJi 

E, & F eqoimol 
liplici deJJe ani 4 
ctdtnliAjeCi' 
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Ga B fti come H a D, cisendo J' antecedenti d *• 
mtnuitiplici delic confegucnti ;e perci6 A a 5 difuejh» 
imaggiorproporzione^ cbc non ha C a D. II® 

hhkVHHAQ, 

PROPOSIZIONE XXVI. 

TEOREMA XXV7. 

■Iiprima quantitialiafeconda anerimaggiorpro- Eud.laZ 
formione, cbe la ter\aalla quarta, vi Jaranno tali conuerfa 
( fmmultiplici deir antecedenti , & tali equimolti • dcilaDif. 
pbci delle confeguenti»delle quali la multiplice dei - * ^tl ^ 
h prima ecccdala multiplice della feconda, mala ^ 
Multiplice della ter^a non ecceda la multiplice 4tl* 
la quarta. 


K 


F 


«B 


RY 


1 N _J 

£S3 
EI 


A Bbia AB a 
■vCmaggior »— 

^porziono , 

«DadE.Di- ' 

0 c fscr poflibi- 
C| 6 che vien 
[°pofto. Per- 
* AB a C hi 
,J 8gior proporzione,cheDad E. AdunqueJ 
,lc una quantita minore dejla prima AB auera *frop. j. 
^fdefima proporzione alia feconda C,che h4 H i»tpo. 
‘^rzaDalla quarta E; ella fichiami AF ,efi 
t? ndano delle quantita AF, AB, e Dle equitnui- 
Mi* MK, & N, con tal patto,chc K.I loro 
M 4 dif- 


(XI 


3 
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ditierenza Ha maggiore di C. Di poi fi prcrtdi 
nole equimultipnci RSdiC ,&Xdcll 'altra E 
con qucfta legge per6,chc RS fi a egualc, 6 fiala 
minima di tuttc quelle, chc eccedonoMl, di ico 
do, che 1 'cccefso fia no inore di vna fua parte RV 
oucroa C, e percio 1 ’ecccfso Ji RS lopra Mi fari 
minore di 1K, la quaic t fiata fatta maggiore <i 
C. Ondc MK far a maggiore di RS,& MI noo fi 
ra maggiore dcJJa medefima RS. Dee adefsoir 
quclic equimultiplici dimofirarfi, che mentrej 
MK £ maggiore delJa RS, la N , 6 e eguale > o 
minore di X. Perche comefta AF aC, cosilfi 
D ad &: e ie due MI, & x\ fi fon prefe cquittuM’ 
plici delle antecedenti A P,eD > e fimiiment^l' 
due RS,&Xequimultipiici delle confeguentiC 
bCorol.i &E. Adunque b come MIadRS, cosifl£N J< 
p rop. 19. X. Per la qualcofa,fi come c MI non e uoagg 10 
di quefio. redi RS, cosi ancora N /ara eguale, 6 minori 
c Corel. X.Ma MK fi & dimofirata maggiore di RS.Aifi 11 
de lia pr. q ue quando la MK e maggiore di RS, la N A 01 
16.dt que £ minore ji X. II chc Ii cra propofto. 



PRO: 


I 
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PROPOSIZIONE XXVII. 

TEOREMA XXVII. 

kltranno quattro quantitd di tal condicione, che le Euclidi 
etjHimulupltci delle antecedentidalle equim ultipli - D<ffin. dl 
ci delle confegttentt ,fta qualunque multiplicatione dei 5* 
ft vuole , Cvna daU'aUra,6 infieme mancano,ofono 
infteme egnalt, 6 infieme eccedono, fefi prenderant 
noquelle, che fi corrifpondono ; le dette quattra 
quantitdjaranno proportionali. 


S Ieno le quattro j ^ 

quantita A,B>C, “ * i i * ’ r* “* 
t D, e fiano E, & E A*-* 
ijualunquc equioiulti» 

Phci delle anteceden- E,-r % _<D 

^AjcC delle mfini-^ ' j . r —1 

tc equinoultiplici >che 
ifsegnarc fi pofsonoje . 

forio panmente G > & H qualunque equimulti- 
plici,cioi vagliono per le altre infinite equutiul- 
tiplicidelleconfeguentiB»e D;&ogniqualun- 
volta,che E 6 maggiorcdiG ,fia fempre F 
^aggiorediH i &ogm volta, che E t eguale a 
G, fia parimente F eguale ad H i &' in qualunque 
^tiltiplicazione E e minore di G, fia femprer 
Minore diH. Dico la A alia B aucrela mcdeli- 
®a proporzione che ha la G alia D. Po* 4 c * . 
ci6 qon £ vc ro> U A alia B aucra, 6 «aggiorc, 6 

— mi* 
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di auefto m !- n0 f P ro POrzionedi C a D; & in a qualunque 
q ejr0u «fo, rcJa molt/plicc E ccccdera G, quaJchcVof 
taFnoneccedcraH:ouerofclaF ccccde JaH 
in quaJchc rauJtiplicazione, E noeccedera JaG; 
Jt quaJi tote fon falfc,c contra ii fuppofto. Adun 
queJa AaJJaBnon pu6auere maggiorc, 6 mi" 
norproporziooc di queJia, chc ha JaCailaD. 
b Dpi * Per Ja quaJcofa le b A,B,C,e D faranno propor* 
dt tuefto. zionaii, ii che bifognaua dunoftrare fite. 


Fine dei Libro tcrzo. 



ii* 
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Degi i fpazi propotzionali. 

DIFFINIZIONI. 

I. 


^1 chiaroano triangoli, ouero parallelograra^ 
J mi Reciproci , quando due lati intorno a vn' 
'cgolo d’vna figura faranno due cfterni termini, 
^iduc lati intornoa vn’angolodeU’a]tra figura 
J ranno due tnezzi di quattro proportionali. 
Efetnpi gratia i due 
Angeli >ABC, DEF, 

&f io i due paralie * 
fmmi BG>EN fa- 
ito reciproci je jlB 
«tDfiardcome FE 
1 Cfl i attefocbe in* 

Ma muniera l'an. 



ttoBdella figura *ABC fard contenuto dalla prima* 
,4B » e dalla quarta CB ; e 1’angolo E della figura DEF 
contenuto dalla [econda DE, e dalla terta LF deU 
“ Quattro proportionali. 




De 
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I I. 


De i parallelogrammi applicati fopra qua 
cheretta linea, queilo fi dcc mancante, il qual 
non occupa tutta la linea: c queilo fi dice ecci 
dente, il quale occupa vna linea retta maggw 
diquelJa fopra ia quale ^applicato: E recceil 
oueroij diffctto fi dice la parte,6 pure Joslung' 
mento dei mcdefimo parallelograramo appl |CJ 
CO, il quale A ftatodefcritto fopra )1 diffettOjOUi 
ro eccello dcJJa linea data. 



Efempi gratia ilf* 
rallelogramo f 
plicato jopra la 
fi dice mctw^ 1 
quando il Juo lato ^ 
non occupa tutta It' 
neajlB ; e fi dice ec« 
dente quando 
maggme di jlB- 7 
dice diffetto nel P r:!! 
cafo y ouero eccefj 0 
fecondo il paralie^ 
moCH * 


I I I. 

Se dal medcfimo punto dei diametro d’vn P' 1 
ralielogrammofarannotiratc dlie retteparajj £ 
lc a lati dello liefloparallelograramo, i p 3r3 ‘‘ c 

lograin* 











11 b ko ir. 

ogrammi, che dal diametro ion tagliati.fi chia» 
mnocoftituituntorno aldiametro, equeidue* 
oraJlelograrami, che non ion tagliaci dal dia- 
octro, fichiamino parallclogrananai dei com- 
«mento. 

Se per ejfempionel 
trdlelogrammo BD 
wotirateper ilpunto 
'pte/o nel Juodiame • 

'o AC due rette HO 
'Vtrallelaal latoDC, 
madv4B»&FOE 
'^dlela al lato CB, 

«•ero DA, i parallelo- 

BD, HF ,& EG fi chiamino eoflituiti intorno 
'i diametro, e i due parallelogrammi DO,e BO i quali 
hl diametro no fon tagliati,fien detti parallelogratn- 
dei Compimento• 

PROPOSIZIONE I. 

TEOREMA E 

Ibiangoli, & iparallelogrammi egualmente alti an- ^ 
n °trd loro la medeftma proportione, che le bafr, ^ 

Ejeftaranno trd loro come le baft , atteran ; 

nolcaltett ee Z ua ^‘ 

Icnoprimamenteiduetriangoli ABC ,DEF 
e gualmente alti>cio£ le perpendicolari AR» 

CiJi - tirate lopraicbafedclle fommica A . c D 

fieno 
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/icnotra loroeguali. Dico il iriangolo ABC 
triangolo DEF auerc Ja medcfima proporzio 
a prtp.iS. ne,cbe labafe BG alia bafe EF, fi afcgbiEFi 
dei i. quanta fi vogha moltitudme di parti eguali,fva 
dcllc quali fia EI, & in CB fi prenda la SC ,la qi 


b Dif. 

dei $. 
c CoYol 
della pr % 
$i.del Um 
bro i. 


Ic fia qualunque moltiplice della fteffa EI,fa 
i -b laSC qualunque parti della EF: e fi congiw 
gano SAjID. Percite quante volte la baferH 

mifura la baf< 


d LUfeffa. 



SER 


EF, tante voli 
il triagolo Eli 
mifura il tria'* 
golo egual® ff 
te alto DEF: 
quante volte E 
d mifura CS > ta 


te volte il triangolo DEI mifura l’egualnn enI 
e Dif. c. alto triangolo ASC. Adunquc e il triangolo A SI 
" 3t *ancoreglipartimedefimedei triangoloI- Lr 
ii come SE e parti dcll’ altra EF. Sono adunq ul 
quattrograndezze, la prima la retta BC, l_ a ^ 
conda la retta EF, la terza il triangolo ABC» 
quarta il triangolo DEF, c due altre, cioi la ^ 
fe SE, & il triangolo ASE fono qualunque P 2 * 1 
( n . f , tnedefime dcllc confequenti, cio£ della retta En 
i, 7 f v e ^ tr, angolo DEF.ciofc/a quellc annoqual uD 
que proporzione medefima commeofurabile’ 1 ' 
gpwp.32 < 3 uantc vo ^ lc SC£ cgualealla prima BG, n ece “ J ’ 
dei u namenteg il triangolo ASC fari cgualealla t: \ 
h Della 2a,cio^ allangolo ABC f e quante volte laS c " 
pro*, ii. maggiore della BG, tante volte/; ASC t 

dei . I - a\or 
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| ore di ABC, e quando SC 4 minore di BC,fem- 
>re mai ASC fara minore di ABC, Adunque i la 
lafeBC , primo termine alfecondoEF, ha la_» 
tedefimaproporzionc, che il triangolo ABC 
trzo termine,al triangolo DEF quarto termi- 
it* 11 che bifognaua dimoftrare» 

Sieno fecondariamente 1 paraJlelogrami BH. 
iKdella raedefima altezza. Dico che Tono pro- 
'orzionaii alie bafe. Tirati i diametri AC,DF,i 
nangoli ABC, DEF faranno egualraente alti,e 
trci6 ^llaranno tra loro corae lc bafe BC , EF: 

fi come il triangolo l ABC al triagolo DEF, 
°sifla il doppio al doppio ,cio4 il parallclogra- 
io«»BH al parallelogrammo EK. Adunque il 
^allelogrammo w BH al parallelogrammo 
•Mara corae la bafe BC alia bafeEF, come* 
[!°gnaua prouare. 

Ttt 2 o flta il trian- ** .. 

ABC altrian- . / \ 

^°DEF>6 purcil Ak~X 
' ,r 5llelogramo A 
3 paralklogri- / 

'^Kjcorne la ba. / 

i^alla bafe EF. 4- 

i|c ° 1’altezze de* * 
llD goli,ouerode* 

,rj llelogramrai effere eguali. Secio non £ ve- 
'dfeghi il triangolo ,6 parallelogrammo MB 
^ggiore.6 minore di ABC,cheabbia 1 altcz- 
'Soale a quella di DEF. Adunque 0 lofpazio 
alio fpazio della raedefima fpezie DEF, 

fiara 



; E F 


i profi.Zf. 
dei}. 


k DalU 
i-partc^ 
di quefto* 
I 11. 
*dei j* 
m pro 1(3 
dei i, 
n prop» 7. 
dei}. 


o per /<»r. 

c X. part. 
dt q nejla 
frop» 
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ftara come labafcBG alia bafc EF: macoroe 
BC ad EF^cosi ftaua ABC a DEF. Adunque itri 
P pr*}' 7. aogoli,p oucro i paralklogrammi MBC,& AB 
dei}. annolamede/imaproporzonealio fteffotrin 
q prof). 4 . golo,6 paraJklogramrooDEF:e percid q MBC 
r7f ' ?• & ABCfonoeguali laparte,c’]tutto,che4 m 

poffibile.Adunque no altra altezza di qucJlade 
loipazio ABC eeguale ali» altezzadellofpazi 
DEF» Oiidc & roanifcfto ci6 che fi propofe» 


S C H 0 L I 0. 


Da quefla proportione facilmcnte fi cauano Uf 
tre propofawm , che nel[ccondo libro troppopw 
mente dimojlro Eucl ide. 



Sia primam^ 



bafe dei quale i BC, e l*altex^a intortio alfiangolo' 
toi^t effere evuale i i rcttanqoh taralldoetaDi^ 



b Cerol. fi cbe i rettangoli b fatu dalla BD inJl ,e dalla &■ 
de U pr. vi infiemeprefi > Jono eguali al rettangolo fatto ** 


xfi.de l j. 




LIBRO III. 1 93 

a/e BC nelValtezza A. Il che bijognaua &c.Sifap- 2 - 

onga nel fecondo luogo la non fegata A eguale d tuita ^ ^ ‘ j 
* 'C, per la medeftm* ragtone il parallelogr amitto 
itto dalCaltegga A mBCt ouero dallaBC m CB, ctoi j < 

I quadrato di BC fard eguale ddue rettangoli dell’a.1- 
fgga A, ouero BC inBD,e di BC in CD tnfieme preft. , 

'ti\o fi jupponga U non fegata A eguale alia porlio- 
l tDC,Jard dtnuouoilparallelogramtno di A » ouero 
X in BC eguale d duc rettangoli di A, ouero di CD ia 

,D > e di DC in DC, cioe dei c quadrato della ftejja DC, c prop. 

dei 1« 

PROPOSIZIONE II. 

TEOREMA II. 

ir ttta Unea parallela alia bafe dcl trtangolo fegna £ ue m^ 
ptopor^ionalmente idt lui lati. E la retta jegar.te ^ ^ 
P f opor^ionalmente i lati dei trtangolo, i parallela 
alia bafe di quello» 


aprop.it 

dilu 



\ k >1 triangolo ABG, c la_» 
if etta P*rtllcla alia ba- 
J?9 ^ e ghi i di lui lati in D, & 
,L, ‘ c o BD a DA auer la me- 

-*® a proporzione, chela_» 

C a lla EA. Si congmngano 
, rttte DGjEB. Percheidue 
' in goli DBE, ECD annola 
I^Gmabafe DB.eDE.BC 
0 Parallele tra loro. Adun- 
* fono tali triangoli tra lo- 

N 


ro 









'm 
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boritn i. rof § ua li :e P e i’cid£al mede limo triagoloAD 

, *. * 4nnn 1 1 m m*\ t±iZ m* ^ !_ & m * i _ . 


dcli. anno Ja tncdefima proporzione . Ma ii f tria 
ep rop. i. B ol ° BED'al triangulo DEA ha ia mcdefin 
dt quejia. proporz]one,che la bafe BD alia bafe DA(aui 

gachc la perpendicolarr 


tiratadal punto Efopra 
recta AB, £ ali’ alcezzaci 
mune de’triangoli DEB, 
DEA). Adunquediltria 
golo DCE al triangolo 
AE IU come BD a DA • 
e dando di piii il triango 
'D£ al triangolo 
come la bafe C£allaba 
EA, perchc fono deJla nx 
, delima altezza. Adunqu 

tprop. 7/ Conle BD a DA, cosi fta CE ad £A. Ilche 
dtl}. prtmo iu °g° ouognaua dimodrare. 

Scia fecondariamen t£ 


BDa DA,comeG£ad^ 
Dico D£ efler paralie^ 3 
la bafe BG, fc ci6 non £ 
ro, fiag£H parallelaal 
bafeBC. Adunque co® c 
CE ad EA , cosi dara b* 
ad HA: ma come C£ a 
EAy cosi daua BD a 
per quedo come i BH a 
HA ,cosi da BDa DA 
comparando ncl prim° C J 
10 le fomme» ouero Jc ^ 


rcfl; 
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inzc de’terroim a 1 conlegucnti,ncl fecondo , e 
:rzo cafo, ftar4 BA ad AD , come B A ad AH. 
.aondeitAD,& AH (aranno eguali, la parte & kprtp,£ 
tutto,chedfalfo. Nonadunquela £H» mtL»del j.j 
:nsi la eD e parallela alia bale BC. ll chc bi* 
ogoaua prouare. 


PROPOSIZIONE III. 

TEOREMA III. 


r^retta linea fegante in parti eguali Vangolo alia ci. _ 
rotd’vntrtangolo ifegardlabafcnetlamedefimtLi . ^J 
proportione de'lati, di modo, cbegl’Omologbi fteno ** * 
c °nfmanti. E fc la baje jardfegata nella mede fima 
proportione de ’ lati, fard 1'angolo alia cima 
fegato per wesfto • 



Vf EI triangolo 
‘N ABCfaccia la 
"ia AD gli angoli 
DAC eguali 
^toro. DicoBDa 

'f- efler come BA R t* g 

Producafila zprop.j, 

A »nnche diuenga a E A eguale a B A*e fi con- ,, 

|IUn ga EB. Perche b gli angoli E, & ABE op- b pr 0 p. 6. 
' D fti a lati eguali EA t BA , fono tr4 loro eguali. dei 1 . 
‘Cunque c 1’angolo cfteriorc CAB £ doppio dell’ 
n Rolo ABE: ma 1’angoloCAB e doppio aneor e F°P' lS 
° 1 dell' angolo DAB. Adunqucidue angoli ae 


N z 


DAB, 






d prop. 1 6 
dei i. 
e prop. 2. 
di que flo, 
iprop. 3. 
det f. 

g Ver la 
i.partes 
di qnc(la 
prop. 
h prop. 7, 
dei 3. 
iprofr 14. 
dei 3. 
k prop. 4. 
dei 3. 
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DAi», & EBA alterni (ono eguali,c pcrciiWi 
AD i parallela alia EB >bafe dei triagoloCEl 
i^aondee BD a DC, IHcoine EA, ouero/com 
la lua eguale B A ad AC. Come bilognaua 
Stia nelfccondoluogo BD a DC, come l 
ad AC. Dico chc la retta DA lega 1’angolo BAI 
in parti eguali; !e ci6 non £ vero , vn’altra rett 
HA /eghi in parti eguali 1’angolo BAC;il perci 
come (HgBA ad AC.cosi ftara BH ad HC:« 
corne BA ad AC.cosi ftaoa BD a DC. Adunqu 
b come BH ad HC, cosi fta BD a DC. E cofl 
parando le fonome alie confequenti, BC tto 1 a 
HC, come BC aCD,epercid kCH ,e CDfo» 1 
eguah la parte, c*i tutto.il chcefalfo. Adun 
que non altra retta linea, fuor che la DA, f< 
in parti eguali 1'angolo CAB. Il chebifognM 
dimoftrarc &c. 


PROPOSIZIONE IV. 

TEOREMA IV. 

Eucl 4. De triangoli trd loro equiangolt, i lati chefono inter» 
1 * a »goli eguali fonoproportionali, de ’ quali? 

Omologhi fottendonogli angolt egualt . Cotd I orlt 
de triangoli fi thiamino ftmili trdloro. 

VT E triangoli ABC, DEF fieno i dueang o1 
I ’ A, e D eguali tra loro jeparimenteid^ 
a M-angoliB,& E eguali: Si cheaiterzi angol* ^ 
prop . 18. &Ffarannoeguali,cAcndoicompimcnt 1 3“^ 

dd i . retti 




t 1 B HO ir. 191 

etti nell* vno, e 1’alcro tnangoJo. Dico effere* 
iBaBC come DE ad EF»c BC aCA come EF 
FD, eCAad AB come FD a DE ( attcfoche 
i quefta guifa i lati O- 
“oioghi, ciod gJi ante* 

'dtti della proporzio* 

4 l'ta fottedono gli an* 
olicguah) fi leghino b 
'Begualea DE ,&NC 
guaic a DFj c cfi tirino 
parallela alia AC, 
to NK. parallela alia 
Perchc ali’angolo 

^delimo A& cgualc 1'argoloD per il fuppoflo, 

! 'BGH,in virtu dcllc parallele GH ; AC i egua- 
jalmedcfimo angolo A. Adunque gliangoli df ‘ * 

A dl.&Dfono eguali, & erano eguali gli an* 

B, & £> c i lati agtaceti BG, DE erano egua* c prop.is 
‘•PercioeBH ieguale ad EF. Con vn fimile ^ e / j. 
I^orfofimoftraraneltriangolo NKC, effere (^ rt n, ^ 
^egualeadEF. Di poi percbeGHd paralie- q Ue fi 0m 
AC . Adunque/ABa BG ftaracome CB a gprop.u 
E permutando AB g a BG ftaracomeGBa dei $. 
c BG, e BH fono eguali a DE» & EF. Si che b prop j» 
: °toe ABfca BC,cosi fla DE ad EF In oltre a ca- * 7 M i- 
'> : °ne dcllc parallele AB, NK, i ftara BC a CK, '*”*•*• 
0t ®c AC a CN, e permutando tBC a CA, flari ** 

:°®e K.C a CN, oucro / come EF a FD ( per efi J? * 
Cr queflc eguali a quelle). Ed effendo AB a BC, \ * J. e 
, 0[1 ieDEad EF, e flando BC aCA,comeEFad 
1 «Adunque (per la m compofizionc ordinata) m/>r. ip. 

£4 3 AB dei 3. 
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AB ad AC flara come DE a DF. Ii che bifogoi 
ua dimoflrarc &c. 


PROPOSIZIONE V. 

TEOREMA V. 

Eutltd. j. S< <iue triangoli aueramo i latiproportionali, JarM 

tra loro equiangoli. 

N E triangoli ABC 
_ DEFftiaABa B( 

A ccmeDEad EF, eBC; 
C AfliacomcEFadFD 
CE F c CA ad ABfliacotnt 
FDaDE.Dcochcitn 
angoJi fono cquiangoj* 
Si faccia 1’angoiodHBC 

eguaJe aU’angoloEi 



• prep.z 4 
dei i. 


/H 


b Balla 
prop. iS. 
dei i. 

C prop. 4. 
dt que flo. 
dprop. y, 
dei j. 
c prop. 4. 
dei 

f prop. 7. 
det r. 


PangoloHCB fi faccia egualc all , angoloF.i>af‘ 
adunque b J’angoio terzo H cguale alJ'angoJj 
D. Laonde ne’triangoli equiangoli BCHjEF^ 


d£ 


cftaraHBa BC» come DE ad EF jina come 
’ ad EF, cosi ftaua AB a BC. Adunque dh B > 6 
, AB alia medefima BC, anno Ia medefima pf° 
porzionc, e percio e HB , & AB fonoeguali 
loro. Perla medefima ragione HCfaraegu3‘' 
ad AC, & e BC bafecommune. Adunque /^ 1 
angoli A,&H farannoeguali tra loro: ma 1 
l’angolo D egualc alFangoloH: per queftoi 0“ 
angoli A, cD fonoeguali tra loro. Perla mec" 

fima 
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ima ragione gli angoli ABC , & E faranno tra 
oro cguali. Laondc i triangoli ABC, DEB fooo 
quiangolo. ll chc bifognaua &c. 

PROPOSIZIONE vi. 

TEOREMA VI. 

hdue triangoli aueranno vri angolo eguale ad vn’ <Wb 
goto, & tntorno i gli angoli eguali faranno i lati 
proportionali; i triangoli faranno finali, 

E’triangoli ABC, D£F fie- 
no gli angoli A,c Dcgua* 
u >«comcftaBAad AC cosiftia 
a DF. Dico i triangoli effere 
“Ni.Si feghi a AG eguale a DE, 
fifaccia eguale iDF,efi 
cotigi un g a GH,, & eflendo gli 
Jn goli a , e D eguali i due trian- 
gol. b AGH, D£F faranno equiangoli,& equila- 
,tfi tra loro. Ma BA ad AC,ftacome EDaDF, 
° Uf ro come c GA ad AH (in virtii delFeguahti)» 
^unquc d permutando BA ad AG, ftara come 
^Aad AH ;e perci6eGH fari parallela a BC. 
Ondc/pangoioB fari egualealFangolo AGHj 
tDa almede(imo angolo AGH era eguale l’an- 
&°loE. Adunque gli angoli B,& E faranno egua- 
'tra loro: ma erano prima eguali gli angoli A,e 
perciog i triangoli ABC, DEF lono tri dilo- 
r ° Ci ]uiangoli,elimili. IIchcbifognaua&c. 

N 4 PRO- 




Eucl t, 
dei 6 , 


a prop'. £ 
dtl x. 


b prop. jl, 
dei 1 . 

C prop. 3,' 
det ?. 
d prop. ix 
dei 3. 
e prop. x» 
di qncfto. 
f prop. ij 
dei t, 
g Delia 
prop. 4. di 
queflo- 



10O trcuvt BJUVOVulTO 
PROPOSIZIONE VII, 


JZhcL )!• 
dei 6. 


a Datin 

frop. 19; 

dei 1 . 


TEOREMA VII. 


Se in due triangoli due l at i far anno proportionali d (/#< 
lati, di modo chegli Omologhifieno paralleli trdlf 
ro, e i due primi fien volti verfo le medefime patiit 
doue foti volti i due fecondi, ouero verfo le parti op 
pofie: i triangoli far annoftmili, ele bafe paralldti 
ouero pofie in diritto, E/e i tre lati far anno p*W 
leli d tre lati ad vno ad vno, i triangoli 
faranno ftmili. 


WT E due triangoli ABC ,D£F flia ncl prirco 


JV 




^ luogo B A ad ACj come EDa DF, c BA» C 

DE fieno equidiftanti,co me anchc AC, e DF 
i due lati AB, AC dal punto A fien diltcfi ver»o 
le medefime parti, alie quali dal punto D rig» ar 
dano le DE, DF ,6 pure verfo le parti opp°£ 
Dico i triangoli AB^> 

DeF effere fimili, e 1 « 

fe BC,& EF effer parall £ ; 
le, ouero poftc indiritt° ; 
percheledue recte BAi c 
BC fegano vnadellep 3 ' 

rallclcAQ.fegaranoa^ 

cora a 1 'altra DF l a |C ’ 
ghino allungata » te 1 
. njeftieri,ne*puntiG,&‘ 1 ' 

H Parimentc CB> cheteS 
AB 


>cx 


it~q 
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iB, fcghi ancora Ia D£ parallela a quella nel 
unco O. E perche ia retta GH £ parallela alia 
afe ACdcltriagolo ABC. Aduque b il triangolo 
GH6 equiangoloal triangolo BAC. E perci6 
orne fla BA ad AC, eos» ltara BG a GH. Di piu 
Krchc DO t parallela alia GB , bafe dcltrian- 
|oloHGB,ftara parimenteOD aDH,come> 
IGaGH; e percibcODa DH»ftaracome BA 
i AC: raa fi fupponeua, che £D a DF ftefle co¬ 
ne B A ad AC. AdunqucdODa DH ftara come 
iDa DF,egli angoliODH,& £DF fono egua- 
‘eallacima, oucro l*vno,& il mcdefimo(effen- 
lochc D£, OD fono in diritto, c cosi DF,H D.e 
{ rettcD£, e DF rifguardano alie medefime-» 
•arti,alie quali fono indirizzate Ic duc rette AB, 
&AC, ouero DO ,c DH, opure tcndonoallo 
IJ rti oppofte per 1 * ippotcfi). Adunquc i due/" 
fiangoliODH ,£DF fono traloro equiangoli, 

^ anno i lati proporzionali: e percib glabafc 
4 parallela ad OH,ouero a BC j bh faranno 
’°fle io diritto, fc elleno fi toccano: ma il trian- 
d°loABC era equiangolo al triangolo DOH. 
Adunquc i triangoli ABC , c D£F fono tra loro 
{( ) u iangoli, e percio i fimili. 

Sieno nel fecondo luogo AB>D£ cquidiftanti, 
parimenteAC, DF fieno parallele, comean- 
c ie BC, EF fieno parallele. Di nuouo dico, che i 
•fiangoli ABC, D£F fono finoili. Impercioche 
ktta la medefima coftruzzione fi dimoftrera,co- 
fopra, effere il triangolo ODH fimilealtri* 
4n gulo BAC, &'t tirata la£F parallela ad OH, 

bafe 


b Dallt 
prop. 6 . di 
i uijio* 


Cprop . 7. 
det 5 » 
d prop . 7. 
dei 

e Corol . 
prop* j* 
dd U 


f prop. 6 . 
di 

g P ro P- 

dt queflo* 

h Dalt* 
17 - 


p™p • 
dei 1. 


i prop. 4. 
dt qucjte. 
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i< Ddla b 4<e d c J triangolo DOH. Adunque^jltriatlgo 
(•rop.6. di lo DEF 6 'quiangulo al triangolo DOH, ouero 
qm/lt. al triangolo ABC. 11 che bilognaua &c. 


PROPOSIZIONE VIII. 

TEOREMA VIII. 

Eucl. 7. Se indue triangoli faranno due lati proportionali i 
dei 6, due lati ,& i due angoli oppofli d lati omologlu I 1 ' 

ranno eguatitrdloro,e i due angoli oppofli dgliottio' 
logbi nmanenti faranno della mtdtfima /petit,i 
triangoli faranno ftmih trdloro. 

N E triangoli ABC ,e DEF abbia AB a i AC 
la mcdcfima proporzione, chc hl ED* 
DF, c gli angoli B , & E fieno eguali, chc io D ° 
oppofti a gli angoli omologhi AC, e DF. ei<to* 
angoli C, & Foppolh a gli omologhi rimanco 11 

iieno dellv 
mcdflin 13 
cic,cio£ fi cn ° 
accedue acu* 

ti,cucroanit* 

dueottuli<Pf' 

co,chcitf‘* 

angoli ABC. 
c D£F lofio 




Pcrchcic cgua' 
li 





5 * 
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ifBA,&HAannoaJlamedcfima AClaitoede- c PJQ? 

proporzione,& £D a DF > fla come BA ad a , e 5 
AC. Adunque d AH ad AC > fla cotnc £Da DF, 

'!gli angoh CAH , c D fono eguali. Adunqut e i c ^ ro '^ 6w 
nangoli ACH, & EDF fono equiangoii, c per- J a uc[te, 
: iogliangoli AHC.& £ fonoeguali, e parimen- 
■cgliangoli ACH , &. F fonotra loro eguali: ed 
crar.ogliangoli ACB , &Fdclla medcfima fpc- 
c *c* Aaonque quando ) 'angolo ACB 6 acuto, 

Glandio 1’angolo ACH lara acuto, e quando 
^dlofaraottufo, quefto ancora fara otiufo: c 

E «rci6idue ACB» & ACH infiemeprefi, laran- 

maggioci,o minori di duc retti »■ c pcrci6/ic f Balla-* 
duc rette BC, e CH non laranno poflc in diritio, prop. i j. 
CVf rra a formarfi il triangolo ECH. £d cfiendo dei u 
‘duc angoh ABC, AHC 


? prop. d, 

dei i» 


ira loro, per effere^ 

'guali al medefirao ango- 
°£> eparimente g i aut» 

J n §oli ABH, &AHB ef- 
{ fido eguali ( per efierfii 
atl AB,& AH fatti eguali) 

Cunque gli aagoli com» 

I?® 1 1 ouero difterenziali 
C i c BHG farannoo 
Sualitra loro; eperci 61 ej» 

*" e Ue /, BC, & HC far anno eguali; ma i lati AB’ hpyop.io 

■ AH fi fecero eguali» & AC 6commune* AoU‘ dei i. 

I 05 1 ’angolo i BACcegualeall’angolcHAC.Ma 'prep. 7. 

i*®cdefimo angolo HAC era eguale 1 ’angoJo del u 

■ I^aondcgliangoliBAG » c Dfuno tra loro 



egua* 



204 zrcLiDE j^/NNor^ro 
|. _ eguali: egliangoli ABC ,6iE fi pofero eguali. 
i r Zl at Cunque k. 1 triangoli ABC, c DfFfonofirajJi.D 
r qut ji 0 ’ ‘ chcbifognauaptouare. 


PROPOSIZIONE IX. 


TEOREMA JX. 


Fuci. 8. 
dtl 6 . 


Laperpendicolaretlrata dall'angolo rettodel tri» 
golo rettangolo Jopra la bafe, lo dmde m due ir>t* 
goh /hmili al tutto , e tradi loro, & e media pro- 
portionale tra le portioni delta baje , e fd l’vM> { 
i'auraparte terga proportionale di tutta la baje,t 
dei lato confinante alia detta portione. 


N E1 triangoJo ABC 
fi a 1’ angolo BA^ 
reno ,edal piinio A 
la perperdicolare AD* 0 ' 
pra la balc,fcgandola 
puntoD.Dicoche itr |3D ’ 

goliBAD,ACD,cBCA 

fono fimili trk loro;& AD t media proporzion 3 ’ 
le tra leporzioniBD.e DC.e chcCBaZJA fi aC - 
ree AB a 2?D,echc parimete le tre f>C»GA,c^ 
fono proporzionali. Pcrche ne’ triangoli AAy 
BDA 1'angolo £ecommune> egli angoli r cttl 
a Dalla^ £AC,/?DA fono eguali. Adonquea il terzo 3 " 
1 ’ goloC Aeguale all’angolo£AD ,epercioA| trl ’ 
b;?-op. a. an g°fi ^ACjiJDA fono fimili ,e intornoall 30 

di alelto. golo commune illato Cfia EA auera la 
1 J nia 







c Dalla 

prop. 4. dt 
$ue{lo. 


d DalU 

M*- 


EucL 11. 

15 . dei 6 . 


2 prop. 1 1. 
dei 2. 
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bprop.ii jj a | puntoDcadaAJaperpedicolareDEjfegM 1 
do la AB nej punto E. Dico B E effere la terzti 
porzionale riccrcata . Congiunta la retta AD 
c prop‘ 10 nelc fcmicerch oTangolo AD B fara retto,e dai" 
ttel i. i’angoJo rettofi tiralaperpendicoiare DEall' 
dprop. ?• bafe deltriangolorettangolo AD5. Adunque* 
dl WP 0 ' comefta AfiaCDjCosiftaDB, oueroCafiE;< 
percio la BE d la terza proporzionale cercata. 

Decfinel fecondoluogotra laAB,c la C ri' 
trouarela media proporzionale . Daldiaroc trC 
c prop. 5 . ABeljfeghiBEegaaleaC,c/fielcuilaperpcn' 
f c ** dicolareBD,cficompifcagiltriangolo ret^n' 
f 1 ' g'JloADB ) comefopra,feletreAB > BDjeBE> 
iilrop.io weroCfarannc continue proporzionali.La° n ’ 
u:i z. c la media riccrcata j comc era bifog c0 

h prov. j)< ^ f&TG» 
di qtiefto. 

PROPOSIZIONE XI. 


PROBLEMA II. 


F.nr.l 12 . Late trerette Imee ritrouare la quarta propor^io»^' 



D Ate le tre rette I** 
neeAB>BC.&^ 
D , dec ritrouarfi ^ 
quarta, alia quale 1*A 
D abbia la medefini^ 
proporzionc, chehaH 
Ba BC. Si diftendofl» 
sn dirittola AB, eJaBG, claDA laccia c° nl 

CA 
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'A qualliuoglia angolo ,e fi congiunga la r tta 
ID, c fi tiri a la CE parallela a BD, che fcghi la a Corai. 
ctta AD diftela alie parti di Din E.Dicola DE p r0> . ic. 
ffercla riccrcata. Pcrcfac nel triangoloCAEc dt qwQo'. 
'rata la BD parallela alia bafe C E. Adunque b b 2 . 
°me AB 4 BC, cosi IU AD a DE. II chc douca ^ 
irli. 

P ROPOSIZ ION E m 


Eucl. 10. 
dei 6, 


PROBLEMA III. 

Scgare vna data re tta linea Jccondo le date 
proportioni. 

p\Eue fegarfi la dataretta . 

lmcaGEjf-coJolepro' - 
^zionidiABaBC.ediBGa 
'D.Si diftcodono in diritto le 
ttte linee AB, BC, CD: c <« fi 
l0n ga AD parallela allaret- 
e ficongiunghinodai 
)Ur,tl A»D,ai terminiG ,& E 
trt ftelinee AG, e DE. Le- 
l u *li fieno primamente paral- Q 
clc tralor 0 , efidificndanole bCorol. 

'«teiBF.CH parallele ad HG, ouero 4 DE. l5 , 
^fcghino laGEne puntiF, & H • Sara chuifo 

° c fpa2io AEneiparallelogrami AF.BH»CE, c prop .16 

‘ c * ( l»ali leretteGF, PH»HE fono eguali agli Ub.u 
p P°fti lati AB,BC,CD,e perdquelle parimen- 
'peranno Ia medefima proporzioQCjChe anno 

c 4 B,BC,CD. ' ■ Con- 



a Corol. 
prop. 16 , 
dd I. 
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Concorrono nel tecondo Juogo lc AG , eD 
in K., e fi tirmo da’ punti B , C a K le rettc line 
BA., CJG chclcghinolaGEin F,&H. Epercb 
d Gh c parallela alia balc AB. Adunque di trian 
pro9 6. di g 0 j, AJK.B,eGK.F lonofimili jc percio come il 
ad FlGcosilia ABaGF. Per la medefima ragi< 
ne, come lia la medefima BK alia medefima Wi 
cosj Ha la BC ad FH: c cosi ancora dimoflrera 
fi laCO ad H£. Laondee permutando cois 
e JZ p,lU AB a BC, cosi liari GF ad FH.c come BC a CE 
cosi liara FH ad H£, per laqual cofa fi £ fi** 1 
quclchcficcrcaua, 

PROPOSIZIONE Xllt 


TEOREMA X. 


Se duc triangoli, onero duc parallclogrammi auerM 
Fuci, i j, no vnungolo egualc ad vn’ angolo ; baueranno l«- 
uti 6, proportione comptjfla delle proportioni de iUti> 

quali comprendono gli angoli eguali. 



K 


S leno iduetri 
angoli,ouef c 
i parallelogra® 

s m ABC, DE? 

, gl*angolide’qs J 
]i£,& £fienof 
guali tra loro; 


Dico la figura ABC alia figura D£F(compa ra ‘ 
domai/empre quelle clae Eoaa della «icdefi® 1 

¥' 
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fpccic, c>oi i triangoli tra di loro , e i parallelo- 
rammi tra di loro ) auerc Ja proporzione com- 
>ofta della proporzione dei lato BC ad EF , 
proporzione dei lato A Ballato DE* Si 
icciadEFaK, come AB a DE > e nel lato ele¬ 
vato DE,£ fi feghi EH eguale al lato eleuato AB 
<feU’altra figura» e fi compifca il triangolo»oue- 
roil parallelogra no HEF Perche fe intendere- 
■no da i termini A,H cadere linee rette perpen- 
dicolari fopra le bafi BC,& EF, formaranno due 
triangoli rcttangoli, ne'quali 1’angoln B eegua- 
leall*angolo E, egli eguali lati AB, HE,fotten- 
donogli angoli retti. Adunquec gli altri lati, 
tioe le perptdicolari tirate da A, H fopra le bafi 
' ; -»&EFfarannoeguali fraloro,e perddla fi* 
2 u ra ABC alia figura della medefima fpecieHE 
m e della ftefia altezza ,auera la medefima pro¬ 
porzione , che la bafe BC alia bafe EF * Ede la 
^ora FHE alia figura della medefima fpccic F 
^■-»comcHBA DE (per effere laperpendico- 
j*re tirata da F fopra HE,comune altezzadelle 
"gure) & HE, ouero eTeguale a lei AB a DE, fla 
Co ®e EF a K- 
Adunque/")a fi- 
| Ur a HEF alia 
“gura DEF, fti 
c .°®c EF a K. 

Jjonde g per 3 c £ 

' 0r dmata co- ^ 

P°fizione,quel- 

3 Proporzione, che hila prima figura ABC al 

O la 



iprop.ir. 
di qutflo. 
b prop. t. 
dei l. 


c prop.if 
dei i. 

dprip. I. 
di quefla. 


Cprop. j. 
dei 3. 

fprop. 7. 
tiel 3, 


gorop.19 
dei 3. 
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ia terza della medefima fpecic DEF,auer£ and 
ra la prima retta BC alia terza K Ma BC a 
lia la proporzione comporta della proporzioi 
di BG ad EF> edella proporzione della ftefia E 
nprtp.i S ± Kj&c EFa K.,come AB a DE . Adunque fcl 
proportione della figura AB^ alia figura dcll 
medefima fpecic DEF , vien comporta delle m( 
defimeproporziont de* lati BC ad EF, e di AB 
DE: il che bifognaua &c. 


PROPOSIZIONE XIV. 

TEOREMA XI. 

Se due triangoli ,ouero due fa.rnlldogrs.mmi auertM 
EucL 14, yn* angolo eguale ad 
* J* dtl 6 . no gl’angolt egualii 

nali : [arar.no eguali 
aueranno i lati circa git angoli eguali reciproci* 
te proportionali. 


vn'angolo , & aueranno i» ! 
lati reciprocamente proport 1 * 
trJ loro. E fe (aranno egt^ 


S Ieno nel primo luogo due triangoli, oucrc 
due parallelogrami ABC, eDEF,gliang° 
de*quali B, fli E /ieno eguali tra di loro, e coffl £ ' 

latoAB,aDE,c<>» 



flia FEaCB ;(>J 
percioched cosi w 
figure ABC,e DE 
fono reciproch £ » c 

fendo ABC conte 1 
nuta dalla pri ffllJ 

ab» 
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IB, e dalla quarta CB, c DBF» eflendo eontenu- 
>dalla feconda DE,c Jalla terza EF dclle quat¬ 
io proporzionali ). Dicochei tnangoli ABC, 

D&F, ouero i parallelogramrai fonoeguaiitra 
loro. Sifaccia^ EE a G, come AB a DE. Per- 
ia EF alia BC , fia come AB a DE, e como V 4 *^ 0 ? 
IBaDE.cosilla EFaG. Adunquec EF alie duc 4$°*' 7 * 
eG ha Ja raedefima proporzione * e percid j*JL A 
h BC, c la G fono eguali.Mi ia BC a G, e ha U dei $T* 
'oporzionc compofia della proporzione di BC e prop.19 
4 EF, c della proporzione della Bella EF a G, dei 3 . 
°cdellatoAB al lato DE. Adunquele duo 
foporziom de’lati, i quali c mtengouo glian- 
3 *'B, & E, compongenola/proporzionedi {p r «p. r 9 
halita, che ha Ja BC a G. Ala g la proporzio- dei 
{ deJJa figura ABC alia figura della medefima gprop.ij 
>CC| c DeF, e comporta delle midefime propor- d» quefl». 
‘onideMan BC ad EF,&di ABa DE. Adunque 
figura ABC alia figura della raedefima Ipe- h 
' e ^£F, ha Ja medeflma proporzione di cgua« ^tl /' ' 
llJ nza,che hala BCallaG corae ficercaua. 

S^no nel 2. 


°?o 1 triango- 

A BC, e DeF, 

• >Ur * i paralle- 
trS di 
r ° c guali,egli 
'^>li B.& Efic* 
° c guali. Dico 



* a AB a Ds , fta reciprocamente come EF a 
Scci 6 none vero, corae AB a DE, cojifi 
O z fac* 
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faccia £F alia BH maggiore > 6 minore di BC 
ficompifcail triangolo,ou*ro il parallelograi 
moABH. Epercheledue figurc ABH ,c Di 
della medefima fpecic hanno i lati reciproc 
nente proporzionali mtorno a gli angoli B,& 
I DalU ■ eguali. Adunque/ia figura ABH 4 egualeal 
j .parti di figura D£F ; raa per 1 ’ippotefi ia figura ABCei 
queflaprt egualealla D£F. Adunquele figure ABH» 
W» ABC lono eguali tri loro, la parte, e il tutto» 
che 4 iropoflibile. AdunquelaEF alia magg" 
re,6 minore della BC, non puo auere Ja medd 
ma proporzione, che ha ia AB a D£, e perci 
la BF alia (lefia BC, Ili reciprocamente coffl^ 
AB alia DE . Il che bifognaua dimofirare. 

COROLLARIO I. 

Eu$l i <s. Q uind » ^» c ^ c fc quattro rette linee farann 
* proporzionali, il parallclogrammo rettang 0 ' 
J contenuto dali* ellreme, k eguale a quellojC^ 
vien contenuto dalle medie. Efe due parali^ 1 
grammi rettangoli faranno eguali, /ara rv° 
contenuto dalle ellreme, e 1’altro dallc medie' 
4. rette proporzionali . Impercioche due p« r2 
lelogrammi rettangoli,Jl'vno de’quali econ [l 
nutodalla prima,e quarta, 1’altrodalla fecoo? 
ctcrza di quattro rette proporzionali , anno 1 ’ 
torno agh angoli retti eguali i lati rccipr° c ' 
Vpm. 14 ®enteproporzionali. Adunque/tlbnoegual |t( 
di qnedo , diloro j e /e faranno eguali, auerannot l atl 
1 Dalla' torno l a gli angoli recti reciprocamente Pf' 
" P of ‘ 
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orzionali, c pcrcid vno nc fara contenuto dal- 
i prima, c quarta, c 1’altro dalla (cconda • c ter* 
adellc quatcro rettc proporzionali. 

COROLLA RIO II. 

£ fe tre rette linee faranno proporzionali, il Euet. 17,, 
tttangolo contenuto dalJc cftrcmc fara cguale 
il quadrato dcfcritto dalla media. Efc il quadra- 
io lara eguale al rcttangolo , il lato dei qua- 
drato (ara medio proporzionalc tri i duc lati» 
che contcngono il rcttangolo. Poiche le tre-. 
rette proporzionali diucrranno quatiro propor- 
z-onali, polia due volte la media proporzionale 
(e percio, come detto nel precedente Corol¬ 
lario) il rcttangolo contenuto dalle cftremc fa- 
ra eguale a quello,che i contenuto da due medie, 
chefianotra loroeguali,cio 4 al m quadrato dei* ttifr. 34. 
la media proporzionale. Mcdcfimamcntccnen. dtl 1. 

«Io il quadrato eguale al rettangolo, ii quadrato 

lara contenuto da due medie tra lorocgualt.cioe 
da vna media di tri proporzioaali. 





O 3 ’ 


PRO- 
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PROPOSIZIONE XV. 

teorema XIII. 

Euel.it). 1 tr Mngollfimilianno dupplicata proporzione di nml 
* il & h de i lau Qtnologbi. 



• prop. 1 1 . 
di qnsfto. 
b prep. 4. 
di. queflo , 
C prop. 7. 
dei i. 
d prou.19 
dei i. 


p™/>- n 

di quefto 

f prop. 7. 
dei 3. 


S Ieno i duetriango 
ABC, c DEFfitn i 
tra di Joro, gi ’ang^ : 
, dequali B, & E ficno 
L_ cguali, e i iaci onaoio* 
ghi AB, e DE.oucrO 
, . BC , & £F. Dico ii W 

angolo ABCal triangoloDEF anere duplicati 
proporziotie di queJla Ji quaJfiuoglia lato BC al 
fuo omologo £F. Si faccia- EF a G , corae, 

, ^ Crc ^ e P e fla fimilitudinc dc’triafl' 

goli ABC, c DEF flj 4 AB a DE , come BC 
2 d Er, ma come AB a DE cosi e ftata fatta Ef a 
Adunquc-f coflielJG ad EF, cosi fta Et' a G* 
PerJochedlaBC aG ha duplicata proporzio flfi 
ci queiia, che ha Ja BCaJJa EF,6 pure Ja AB a» 
DE. Ma 6ia proportionedcJ triaogoJo ABC^I 
D£F cquiangoJoa queJJo, come Ja BC alia <5 
(auueoga che e e compofta dclle proporztoi)i^ e 
lati JbC ad £F , & dj £F a G, oucro di AB a DE-) 
Adunque/il rriangolo ABC ai rriangolo D£E fr 
nuic a queiio ha dupplicata proporzione di qud - 
ia di qualfiuoglia lato BCal/omologo £F. Jl ch c 
biioguaua dimoflrarc. fRO- 
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PROPOSIZIONE XVL 

PROBLEMA IV. 

fra vna data retta linea defcriuere V» poligono £ ug j ^ 
etjuiangolodvn dato poligono, e cbe intornod gli ^ci £, 
atigolt tguali abbiai lati proportionali d i lati di 
<{uello,di modo cbe Ia data retta linea fia omologa 
*l dato lato dei poligono. Si cbiatrtino fomiglianti 
fgure moltilatcre ftmili tradi loro, e fimilmente 
dejcritte jopra le date rette Imee omologhe . 

Madata qualfiuoglia figura moltilatera CDG: 

' fi hada defcriuere fopra la data retta AB vna 
i;ura, ciafchuno angolo della quale fia eguale a 
ufeheduno angolo della figura data, & chc in- 
^rnoagli angolieguali fiano i lati proporzio* 

»l‘,di modo chc la AB fia omologa ai dato lato 
C, Dali'angoloC fitirinoa ciafchcduno an- 
°lo oppofto della figura lc rette linee G £ ,c CF, 
^diutdano la figura ne‘triangoliCD£,C£F,e 
fG, Di poi facciafi a 1’angolo BAHegualca aprop.i^ 
'C e, & HAR fi faceta eguale allangojo £CF,c dei i. 
' in golo RAM facciafi eguale ali’angolo FCG, 
c °si di mano in mano, fe piu ve ne faranno,on« 

'tutto 1'angoloBAM fara eguale alfangolo 
'EG.Di piucome&fH laDGaC£» cosi facciafi bprsp. n 
4 Ba alia AH,e come la £Calia CF,cosi facciafi di quejlt. 
5 AH alia RA,ecome la FG allaCG ,cosi fac« 
l4 *Ha RA alia AM >e cosi fegmtandofinche vc 
O 4 n’6 
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n’& di bifogno.E' manif fto c per 1’ordinata con 
« fnp> '9 p 0 fi 2 i onCj c jj C ba ad AM, lia come DC a CG 

J * ficongiunganofinaJmetclcrcitcBH,HK,KM 

Dicochc la. 



figura ABM 
quclla , cIk® 
cercaua. Fer 
che mtornoi 
gli angoli e 
guali DC£i' 
J3AH, i iaiiE 

CaC£, cBi! 

ad AH anm 
]a raedelim 
piopor2ion c 

d oro». 6. Adunquedi triangoli DCE, e BAH fono finniW 
dt queffo. parimente i triangoli £CF,&HAK faranno 
roili, fi come faranno fimili cziandio i triango' 
eprop. 4*FCG,KAM. Laonde gli e angoli CeD> Aj ] 
di quofio. f ono cguali.e come fla De ad £C,cosi fla BH* 
H A, e Cono parimente eguali gli angoli B, c 
come CD a DE „ cosi fla AB a BH - Inolirci^ 
virtudcllafiimlitudinede'triangoliECI >& l , 
K> gli angoli C£F. AHK fono eguali,e conie 
f ad EP, cosi fla AH ad HK; ma era prima co 

Jeil DE ad EC, cosi BH ad H A . Adunque per rf* 

compofizione ordinata, come D£ad£F 
flari BHadHK»eCono gli angoli DEC> 
eguali, e parimente gli angoli, CEF, AHK" , 
no moflrati eguali. Pero 1’angolo tutto D* 
eguale all’angolo tutto BHjK.. fcrla medeii» • 
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fagionc? Tangolo G faraeguale airangoIoM, SPW* A* 
iPG, (Ura a CiC come KMad MA, cfar.ftn- * ««#•• 
■oloAKM egualeall'angoloCFG, & A/C a K\t, 
lara come CF ad FG. Ma b per la fimiluudinc hprop. 4 .'. 
it’ttiangoli intornoagli angolieguali £FC ,e <n qtitfi* 
HKA, i lati £F ad FC, & HK a K A fono propor¬ 
tionali. Adunquei pcrFordinatacompofizioac . 
HKaKM,ltaracorac£FadFG,efono cattigli J ( i 

ingoli HKM,& EFG eguali tra loro (cflendo eo- 
polii di eguali ) e cosi de gli altri»lc piu ve ne fa- 
rinno.Laonde tutti gli angoli della figura ABM 
fono eguali a tutti gli angoli della figura CDG, 
idvnoad vno, &intorno a gli angoli eguali fo« 
no i lati proportionali, gli omologhi de quali fo* 

»oledate rette linee AB, e CD . Si chc fi 4 fatto 
cioche fiera propoflodi fare . Si chiamino ora 
fomiglianti poligoni ABM,e CDG fimili tra lo« 
to,t fimilmentc deferitti fopra gli omologhi AB» 

«CD. 

COROLLARIO. 


Di qui facilmente fi caua, che quei fpazi rettu Eucl xlt 
Unci, chc fono fimili al incdefimo rettilineo, fo* 
toanche fimili tra loro. . . c 

Imper6che (e al medefimo rettilineo CDEF prop.16 
Maecia no,ouero fi fuppongano efler fimilu duc di q,W°\ 
Migoni ABM,& R ,cio4 chefiano equiangoli 
s l«ncdefimo CDG, & abbiano la mcdcfima_# 
proportione i loro lati,faranno ancora i due rct- 
hlinei ABM, & R cqmangoli tra loro, & < auc * 1 prtp- 7 * 

ran- dd $. 
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ranno inturno a giiangoli eguah i Jatipropoi 
zionaJijc percio tra diiuro faranno fimili. 

PROPOSIZIONE XVII. 

teorema xiii. 

1 poligoniftmili anno duplicata proportione diautlU 
dei loro lati omologbi. 

C leno, Poligoni fimili R, & S, i lati omologbi 
U de cjuaJi fieno AB, FG , 6 pure BC , GH. E 
a prop.,6 Ptrehe cornea Ma ABa BC, cosi fla FG a GH. 
f* < l ue l‘°' » permutando, come AB ad FG.cosi 

i UaBCaGH. Pe r Ja mede/ima ragioneCDai 

i. iuooinoJogoHX, ftan come BC a GH, ccosi 
gu altri iati oinologi iaranno proportionali» 

Ondec Je lorodo' 
plicate proporzio* 
m Iaranno Je rae* 
defime . Dico ora 
che Ja figura R ai* 
ia figura ii ha pro* 
portione duplica- 
,• . _ ta dd Jato AB al 

fuoomologoFG. Sicongiungono dagliangoli 
eguaii BAE,e GFM a gli angoli eguaJi oppofliJc 
rectelinee AC, AD, FH,FK diurdenci Je figure 
JG<5c S m pari molcitudmi di triangoJi,fcndocJic 
dprop .16 c d figure finuli annoeguaj molcicudine de'Jafi> 
d ' qucflo. c per che iritomo a gliangolieguali B, e G, hia¬ 
te 


c DalU 
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ABaBC,&FGaGH anno la mede lima pro* 
irzione. Adunqucei triangoli ABC , &FGH 
nofimilq e percibgliangoii BCA ,GHF lono 
iuali,fi£ ACaCB,ltacomc FH ad HG. Final- 
tnte/il cnangolo ABC altriangoloa fcfimi- 
FGH hi duplicata proporaione diquclla,che 
‘illato ABal fuoomologo FG. Per la medefi- 
3 tagione lendo intorno a gli angoli E, M, i la» 
proporzionali, fara il triangolo AED al limi» 
FiVlKin duplicata proporzionc di quella dei 
‘o Djs al fuo omologo kM j 6 pure duplicata di 
‘dia dei lato AB ad FG. Dopoi perche gli an- 
3 li£CD,GHK fonoeguah, eitolti via £CA>e 
^Ffilonomollratieguali. Adunque gliango- 
f| raanenti ACD j&FHKfono eguali , eftaua 
CaQ?, come FHad HG,&£i>CaCD ,come 
HadH/^per la liunlitudine de’poligom. Adu- 
le Sperla compofizione ordinata Itara AC a 
^«tomcFHad H/C, econtengono gli angoli 
> u ali ACD, & £Flit ; Adunque b il triangolo 
■D ifimilc al triangolo F JriK , &/a lui ha du* 
lc 3ta proporz one di quella ,che ha illatoCD 
llJ ooinologo iift, oueroduplicata dei lato Ali 
fG- Perla medtfima ragionc gli aitri trian- 
0,1 (fc piii ve ne laranno )aueranno rra di loro 
“Plicata proporzionc dei lato AB ad FG,e per- 
tuttj £ 1 trungoli antect.lenti lnliemeprefia 
'1‘itriangoli conleguehtiiii(kme 3 ciodia tigu* 
‘^adSauera la medelima proporz^one , che 
' l v d triangolo ABC ad vn FGH ,6 pure auera 
^defuna duplicata proporzione diqualli vo. 

giia 




e prop. E, 
Al anello. 

fprop.il. 
Ut qutjto, 


g P™P >9 
dely 
h prop. 6 , 
at que(lu 
1 prop. 1r 
Ui quejto' 


k prop .15 
dei ?. 



no zrcLiDE wNNorjro 
glia lato BC al luo omologo GH; ii chc bifogna* 
uadimoftrare. 


Er.cl. Z2. 
cici 6 . 


a prop. 17 
di, 3^0. 


b proptip 

ct ct 3* 


PROPOSIZIONH XVIII. 


TEOREMA XIV. 


Se i lati omcloghi di quattro figure fimili Jarannopt* 
portionali , gli ftejfi rettilmei faranno ancora pt 0 
portionali tra loro. E fe 1 rettilinei fimili faranM 
proportionali, iloro lati omologbi/ar anno aneor • 

proportionali. 



'x C leno Ic duc figure R 
1 C>^ O & S fimili tra di 1° 

\0/ ro ,e par:roenteled ut “ 
C D figure X, Y fienofi® 1 
tra di loro: c habbia p f 

,_ roamente ABlatodeU 

I Y I figura Ral luo omolog 

<? H lato CD dclla figu fa 

la roedefitua propor 2 

^ . * _ 


rejehe h£ £Flatodella figura X al fuoomo-og 
lato GH della figura Y. Dicoche la | 

Shala tredefiroa propor 2 ione, chc haXa<> a . 
gura Y. Perchcdla figura Ralla S aleij 11 ^ 
h&f^roporzionc duplicata di quclla > chc ha 1 
toABal fuoomologoCD; Ed eparim entc 
proporzionc dclla figura Xalla Y alci fi® |,f 
duplicata di quclla chc ha il lato EF all'0® 0 r 
GH. Efono£ Jeproporzioniduplicatc dei 

m» 1 ’ 
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nili, 6 pure dclle medefirae proporzioni AB a 
CD,& £F aGH. le medcfime ancora, oucro fi* 
nili. Adunque c la proporzione delia figura R c prop. 7, 
•Ita S £ la medcfitaa, che quclla dclla figura X ad dd 3 . 

*• Uche fi douea nei primo luogo prouare. 

Sia fecondariaraente la figura R aila S a lei fi* 
nile, comc la X alia figura Y a ici fi no ile j e fieno 
AB,CD, EF ,GH latiornologhi. Dico che AB 
*CDfiacorae EF aGH* Pcrchc le proporzio- 
nidcllc figureRalla figura fimileS, & X alia fi* 
nileY fono medclime, e diono duplicate delle d prev.17 
proporzioni dc’lati omologhi. Adunque e le lo- di q^elto. 
toiuduplicate , ciodlc proporzioni de*lati AB a eDaila 
CO,&£F aGH, fono ancora iemedeiinae.il che proo.uj e 
hfognauadirooltrarc. a1.dc/3. 

PROPOSIZIONE XIX. 

TEOREMA XV. 

ty&dlelogrammi pofli intortio ad angoli eguali , & Eucl. 24 . 
mtorno al comme diametro , che habbtanoi lati e 16 dei 
diritto jaranno ftmilt tra di loro. E /e (aranno fi < 5 .c 34.dc/ 
nuli tradi lore , & abbiano i latiornologhi pofli in I . 
diruto, Jaranno fttuati intortio al comme diam e - 
tr o. Et 1 duc parallelograrnmi dei compmento Ja * 
ranno eguali tra loro» 

| E*ue parallelograrnmi AC, & EF fieno coi* 

• l°caci mtorno ai comune diametro DBG, 

‘Motito a gh angoli eguali ABC, & EBF, & ab* 

biano 
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b'ano i lati ofnoJoghi AB > BE pofii m diritto 
pofti parimente m dirmoi lati CB ,e BF. JDict 
ncj primo Juogoi parallelogrammi AC , &£i 
cder fimili.Perche ia retta EG parallela alia DA 
bafe de J tnangoJo DBA lega i duc fuoi JatijActo 
a Dalla A H triangolo ABD e fim Ic ai triangolo EI 
\>roy. 6 . dtiGic percio i lati otuologhi A B a BE, & DAa< 
quffto. EG, e mcdcfiuieroentc DB a BG , aueranno ia. 

medefima proporzio 
ne. §imi]mente,per 
" cheFG £ parallela al 
Ja DC balc dei trian 
golo C.DB ,faranno 
triangoli CDB,Ghf 
liiiiil; tra di Joro,eco 
. , me fopra i lati oinolo' 

ghi C B a BF, e DC a GF aueranno la medelim* 
proporzione, che ha ia niedefiipa BDallame 
b prof. 7. delima BG. E pero £ AB a B£, AD ad EG.DC 
ad a G£, & CB a BF aueranno Ja medefiroa pro* 
c prodii polione. Laonde^pcrmutando AB a BC>ft*' 
, J ”“? Fln, 0r ‘ , ° a Sii•o*ol.«*».!■ W 

d et j G» EBF,e parimente intorno gli angoli eguali d 
alterni, ouero all’efte r iorc, & interiore DAB* C 
G £B, ilara B A ad A D, come B£ ad EG, e cosl 
C P"P-** tutu gJialtn lati oppofti. Laondee 1 parallelo* 
U ' V ,C P° gramrai AC, &£F faranno fimili tradi loro. 

Sicno ncl feeondo luogo i paralleiogram®* 
AC, EFfiti)ih,& abbiaqoi lati omologlii AB» fl 
B£ pofti in diritto, e eosi pofti in diritto i lati CB* 
e BF j e fi tirino i diametri DB, c BG.pico D*G 

ellere 











F; fprop 16. 
: dei i. 


'L i b no ir. 

Here vna fola retta linea.Per_ 
he nc'duc triangoli DCB, BE ,N 
'»i lati DC,e B E fon paralie- 
idlendo la AB , e Ja BE pofte I— 
idiritro,e/ia AB parallelo 
ll’oppoflo lato DC nelpa 
ille logrammo GA j e perla 
icdcfinoa ragione fono paral¬ 
ii i lati CB,&£G, c gli angolig DCB,e SEG fo- 
^cguali per la fimilitudinedelle figure:Aduque 2 
lebafe Db.bG fono parallele tra loro,e fi /toc- , 

inonelpuntoB. Perlochc fon pofte in diritto. x, q Ztfl 
Terzodico ,chei parallelogrammi dei cotn-i prop.iy. 
DentoNB.efiOfono eguali tra loro. Perch e dei i. 
«tornoagli angoli eguali alia cima EBC,& 
i lati fon reciprocamente propozionali r 
|‘ c he come ABa BE,fiecosi dimoftrata CB a delU°r 
'• Adunque i parallelogrammi/NB »e BOfo -* P '’ 

Ie guali. Le quali cofe doueanfi dimoftrarc. 1 prop. 14. 

dt quefto. 

PROPOS1ZIONE XX. 


problema V. 

*na retta linea data in tnangolo dato applica• 
rt *n parellelogrammo egmle dvnrettihneo Far/. 14. 

dato. e 

I• 

h la figura rettilinea RS, e qualfiuoglia retta 
^ata AB,cl’ingolodatoC. Deueapplicarfi 
ra la retta ABilparallelogramtno egualcal 










«4 EPCLIDE JllNNOyjlTO 
rettilineo R$ nelFangolo G. Si fpartifca ilrt 
aprep.j}. tilinco ne’triangoli R, &S ,cfifacc a a ii para 
de/ i. lelogramrno DEF eguale al triangoio R nr 
angolo E cguale a C: c parimente fi faccia ilp 
rallclogranomo GL cguale al triangoio S 
cui angolo H fia cguale almedcfimo angolof 


b prep. 24 
dei 1. 
c prop. 11. 
di quefto. 



Dopoi faccia fi b 1’angi 
lo 25 Aif eguale alfangj 
lo C, ccomecMal 
cos i fi faccia FE ad $ 
e fi compifca il patfl 
logranamo AN F* cc:3 
naedefimarocnie co® 
NMaGH ,cosi IH 
M2£1 e fi compifcail P 


3 prep.14 
di q»e[fo. 


r — : —; ivixv j c u r 

k :V 0; rallclogramoMO-^ 

chcdi duc paralkl°S ( 
n)iAN,eDFintorn< 

gli angoli eguali A , & E , anno i lati recipi 
mente proporzionali, adunquefono tradi i 01 
eguali, ed il triangoio R fi£fatto eguale alp 
rallclogrammo DF. Si che il parallclogran’ 11 
epr9f ' lS AN 6 cguale al tria ngoloR. Di poiperche' 
dei i . AB, MN ion parallele , fara 1'angolo eften°i 
KMN cguale airangolo A interiore, & opp°' 
& ^ 1 ’angolo H cguale ali’angolo C» ouW° 
“ A,per6idueangoliH,e/CMN fono eguali' 
loro;cd intornoa qqefii angoli eguali foi> 01 
ti reciprocamentc proporzionali. Aduncp^ 
fprop. 14. parallclogrammo GI,, oueroil triangoio S* 
^ ue 0 cguale , fara eguale al parallclogrammo 


at 


1 
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frlochci duc parallelogrammi AN, & MO. 
ot il parallelogrammo RABO, fari eguale a 
«triangoliR ,& S, 6 pure a] rettilineodato. 
°e applicato fopra laretta AB nell’ang 0 loA 
guale a C. Adunquc fi e fatto il problema. 

PROPOSIZIONE xxr. 

PROBLEMA VI. 

Vidue poligoni , dcjciuerne vn tergo, il quale Cia fi. 
tnilc ait' vno, & eguale aWaltro de' dati. 



feno ledue date figu* 
rc rettiJineiR, & S, 

Ue defcriucrfi vna figu. 

,c he fia cguaJe alia fi* 

"^Sjcfinnile alia figu- 
» f opra qualfiuoglia 
i? AB della figura R, 

■ttecia il parallelo 
" m ®o AD eguale alio 

2| oR in qualfiuoglia angolo BAC, e prodot* 
ABinEfoprala BD neirangoloEBD ,il 
; c lara b eguale ali* interiore, & oppofto BA 
^cciafi ci] parallelogrammo BF eguale alio 
? S. Egli 6 certo, chc i parallogrammi AD, 
,* !- 10n otra lc raedefime parallele A E ,CF. Di 
[ 0 [ ra k <toe rette AB> c BE, fi faccia d la media 
HttYr 0 ^!* GH, fopra la quale fi e faccia la fi. 
A fimile ad R,di modo chc GHfia lato omo- 
B logo 




a prop.io 
di queflom 

bprop.if 
dei u 
c prop. io 
di qtte(le § 

d prop . 10 
di quefto, 
tprop-iG» 

di quefto. 
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logo ad AB. PcrcheR,&X fonfigure fimili;au 
irr#p.i7 adX proporzionc duplicata di qudla ,ch< 
cV«P 19 ^a ^ ^ at0 AB al fuo omologo GH. Ma g ABa B! 
2 ei^ 9 ha duplicata proporzionc di qudla, che ha Al 
b p r if, -j. alia media proporzionale GH. Adunque b com< 
dtl 3. AB a BE.cost (la la figura R alia figura X i ma ii 
i prop. 1. parallelogrammo AD al parallelogrammo BF 
di quejlo. Ha come la bafe AB alia bafe BE ( eflendo tral< 
. medelime parallele). Percid la ^figura R all< 

d/il ?'’ "* figura X,fla come il parallelogrammo ADaJ p* 
rallciogrammo BF; ma il parallelogrammo AD 
£ eguale alia figura R, & >1 parallelogrammo 61 
Iprep. 3.4 eguale alio fpazio S, Adunque l la figura R aha 
(• figura X,fta come la ftcfla figura R alia figuraSj 
eperci6 la figura «Xi eguale alio fpazioS,d 
dei z * Afattala figura Xfimile ad R, Il che era medie 
5 ' ridifarc. 

PROPOSIZIONE XXII. 

TEOREMA XVII. 

Se in vn cercbto faranno difteje due rette linee, che I 1 
Eucl. 3f. /egbmo, il parallelogrammo rettangolo contenut- 
36. e 3 y ‘, dulleporgiom dell‘vna ,Jari eguale al rettang 010 ' 
dtl 3. che vten contenuto dalleporgioni deWaltra . Ef e 

rettangoli contenutt dalle portioni di due rette,& 
ft Jeghinofaranno eguali; pajjaraper i ejuattro te r 
mini di quella la circonferenga di vn cercbio. 

N Elcerchio ABFJeducdiftefc rette lj ne ®' 
AEB,e DEC fi feghino ncl punto E>° 


1 u 
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bcdue fcghino la circonfe- 
rczadclccichio induepun- 
n» co«c nclJa prima»c nella 
fcconda figura , ouero vna 
reitaAEBla fcghi ne’due-» 

Punti A, e B, c i’ajtra DEC 
locchi la medefima circon* 
ferenza in vn punto addita* 

'o da i carat teri D , e C , co» 
irnella tcrza figura ,6 pureambeduetocchino 
^erchio, come nella quarta figura. Djco chc il 
P^allelograinino rettangoJu concenuto dallc 
P°rzioni AE, EB dejl’vna retta linea, £ eguale al 
rt «angolo contenutodaJle porzioni DE,& EC 
^11‘altra. Sicongiunghino lc 
rc «cAC,DB. Pcrcheidue 
,n goli EDB , & E AC fonoc- 
» U3 i'» effendo a nella medefi» 

113 Porzione dei cerchio CFB, 

: 0tt >c nella prima , e Icconda 
'Sura, b 6 i’angolo EDB k co- 
c nuto dalla tangente ED>e 
a Ha fc gante BD, e 1’altro ao* 

ErtC d pofto nella alter- 
i P°' zione BFC, come nella 
tf za figu ra , £ pure c amen- c j) a u a 

Uc gl' angoli contenuti dallc tangenti, e dalla * J4> 
^efima legante BC, fono eguali a quello, che j‘. 

farfi nell alterna porzione BFC,coipe nella . nx <^ 0 
^ a fta figura ;e fonod gli angoli AEC, e DEB ro ^ j e u a 
Suali alia cima,6 pure vn folo mcdcfitno.Adun* p ro p. f . 

F a- que dtl i. 



* prop. 14. 
dei 1. 


b prop .24 
dei i. 







e DalU 

froo. 4. di 

? ue(io. 
CoroUr . 

pr. 

14.it 


trcLiDE ^/NNor^ro 

que e i due triangoli AE( 
eDEB fonofinjili,cp 
come A E ad EG »cosi 
DE ad EB. Per Ja / qu 
cofa iJ paraJleJogramm 
rettangolo contenutodi 
la prima ( e quarta delit 
\ / proporzionaii ,ciocilrfl 

tangoJo AEB fara cgu< 
al rettangolo DEC,citf 
contenuto da Ha feconda,e terza. E fe Je porzio 
ni di qualfiuoglia di quelle ,come CE, & ED« 
rannocguali, allora il quadrato di CE fara eg ua 
leal rettangolo CE D,e percio il rcttagoloA £ 
fara egualc ai quadrato di C E. 

Nel fecondo luogo Ic du< 
rette AEB,eDEG, Icquali 
feghmo nel punto E, facciaw 
irettagoli AEB,e DECegu* 
li tra loro , e g fi tiri per i trl 
punti A,C,B lacirconferett 
za di vn cerchio. Dicoche^ 
la defla paflera per il puto P 
Perche,fc ci6 non £ vero, p a ‘ 
fi per il punto H di qua, outfj 
di ladai punto D. Adunq uC 
il rettangoioHEC faraeg u ' 
j. «««cileal rettangolo A EB; ma erail retragolo D £C 
quefta pr. eguale al medefimo rettangolo AEB. Per6 ir {l 
tagoli HEC, e DEC fono eguali tra loro, la P ar 
te, e il tutto, che e impoflib.le. La circonftf er)Zi 

dun: 


g Come'(t 
fece rttlU 
prop. 14. 
dei i. 


B Dalla 
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mque dei cerchio ACB non palla per il punio 
■ Si cbe pallari per i punti A,B,C,cD, come 
illato propofto. 

PROPOSIZIONE XXill. 

problema VIL 

tteduer ette linee, ntrouare vn punto in vna di loro % 
odentro,6fuori,chefacem dueportioni,trd le qua- 
bl’altra linea data /ia media proportionale : Ma 
ftdimcftieri,chela metddella retta linea , dentro 
'“quale deefi jegnareilpunto nonfta minore dell * 
ultra retta linea data. 

j leno le duc rette 
'jinee AB.eC, 

7 ntrouare ii pii. 

«entrola rectali* 

1 AB , come nel 
'Cocalo, 6fiiori 
e*in diruto,corne 
lecondo,di modo 
' tla retta linea C 
^edia proporzio- 
et ralefattepor 2 ioni; ma fi di meflieri nel 
^ocafojchela meta della AB non fia mino» . 
r ., Ua C. Sopra il diametro AB defcnuafi il a DaUK 
. !° AEB,H di cui centro G, e dal termine B 
«niaBDpcrpendicolarealla AB, e fifeghi 0 D ‘ a[Lt 
' ^cgualeallaC : di poi dal termine D (nel p fc p, ». 

P ? pri- det i. 
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primo caio) (inriJarctta linea DE parallcl 
alia AB ,la quale non cadera fuori dei ccrchioi 
per ctiere luppolla ia meta della AB, cio£ il rag 
gio, oucrolaltezzadcl ieraicerchio AEBcgui 
le, 6 maggiorc della C, d pure deiia pcrpcndico 
lare BDj epero laDE coccheri» 6 fegherl 
cerchionclpuntoE. Manci fecondo cafocon 
gmngafi larctta DG alcentrodcl ccrchio 
quale nelpuntoE fcghi la di lui circonfcrenzi 
c DmILu Sifcghicinoltrc BH egualcalla DE,c ficogw 11 
P ro P- )• gano le rette EH, DH. Pcrche nc’duc triango 
<i Dall<t-> ^ > BH D <i iono fatu i due lati BH,cDt 

prop. i c guali>cd 6 il lato H D comune,& eguali lonotf 
det |. lorogliangohcoraprefi EDH.c BHDfpef^ 
e Dalltt-i nel primo calo rffono alterni nelle parallele DE 
prop. 6 . eBA,enel^econdoefonoallabafedcltriaog^ , 
det i. ifcoicelc DGH>auuenga che a i raggi eguaJtDE 
f £k*^-'GEiiaggiungano leBH, ED cziandio egu 3 * 
prop. 4. ad un q ue yj a bafe gj-j £ C g ua ] c a u a UD,ouero 3 
/nln, la C j ed 6 pari mente 1’angolo DEH cguale 3 * 
prop. ,o. angolorcttoDBH.Sig che laHE t perpende 
dei 1 . lare alia DEj e percio nel primo cafofcla Eri^' 
t> prop. 1 j ga perpendicolarme.ite ancora il diametro d 1 
dei 1 . cqutdidantealla DEjma nel fecodo cafo» l ar * 
i DalLx-> tocchera il cerchionel punto E.Adunquc 11 1 * P' 
proo. 1 1 . rallelogrammo rettagolo AHB £ eguaie al ^ 

‘k nallA ^ ratodc ^ a rctca *i nea H£. Ondela/H£j° ucr . 
“ ^ laC a Ici eguaie,fara media proporzioDale^ 3 

quefto. porzioni AH, & HBj coinc era liato propo*' 0, 

1 CoroUi • 
cidU pr< 


14, di qu* 


PRO- 
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PROPOSIZIONH XXIV. 

PROBLEMA VIIL 

Advnadataretta linea applicare vn paralklogram* 
no eguale a vn dato fpa%io rettilineo, cbe fia man~ 
cante, 6 eccedente di vn parallelogrammo, il quale 
fiafmile dvn*altro dato. Ma quando il parallelo • 
grammo da applicarft dourd effer mane ante, e ne - 
cejfario, che il detto fpazio non fia maggiore dei pa¬ 
rallelogrammo jtmile al dato, defer itto 
jopralametd, 

Cia dato qualfiuoglia 
~ fpazio rettilineo 
M&ilparallelogram* 

010 D, claretta linea 
^ » e fopra la di lei 
D) cta EB fi facciaail 
Parallelogrammo £F 
Sica D. Deuead- 
J at tarfi allaretta AB 
parallelogrammo eguale alio fpazio C , 
Oncante (nel primo cafo) ma eccedente (nel 
_ ^on<lo) di vn parallelogrammo, che fia fimile 
U: ma bifogna nel primo cafo.che lo fpazio G 
C °J fia maggiore dei parallelogra mmo £F.Fac- 
t '* ' " *l parallelogrammo R fin>i|e ad £F, ed 
a **° fpazio C>& il fuo lato IS fia omologo 
*'E pcrchc nel primo cafo fi pone lo fpa< 

P 4 zio 



F.uch pr 9 
18. c t)* 
dii 6* 


a DmIU 
frop . 1 6. 
di qncfto 


b Dalld 
frop • %i. 
di qttcfl #• 










cprop. 17. 
di queflo. 
d prop*1 3 
di que fio. 

e Daila 

(lefla. 
i.DalCo . 
rol . 

pr.\6*ael 
itb. u 
^ DaIIa-j 
prop' 29. 
dei i. 
b Drf/ Co . 
yo/. della 
prop , 16. 
!• 

1. 

k D4//4 
pr^. 1- *!, 
que fio- 

X Ddlla^j 

prcp \\di 
queflo, 
m Dalla 
pr.j.dcl 3 
n £>4ii4 
pr-ydel 3 
o i)*//,* 

prflp- 19. 
dt quefio. 
p prop.18 
di quefio. 
q 4 alU pr. 
>9, dei 3. 


*$X ErCLIDB HINNQFJTO 
zio C, ouero lo a lui eguale parallclogrammo R 
non maggiore dei parallclogrammo EF. Adun 
que c il la to IS fara eguale , 6 minore dei lato a 
lui omologo EB,cio£ della meta di AB. Si che t 
retta AB d puoetfcrfegatainH, ficomcnelf* 
condo cafo e pu6 efler prodotia , accidchc il rei 
cangolo AHB diuenga eguale al quadratodell<' 
retta IS. Di poi dal punto H fi tiri / laHN p*' 
rallela alia BF, Ja quale g fara legata dalla GB 
diametro dei patallelogramrao nel punto Ni 1 
per il punto N fi tiri h la ON parallela alia AB 
etirandole / alere linee parallele, fi compila i 
parallelogrammo AN. E perchc il quadrato H 
HB al rettagolo BH A, fla come la BH alia HA 
(auendo comunc 1’altczza HB ) cd i il paralleli 
grammo l HO, al parallelogrammo AN, co(D { 
la bafe HB alia bafc HA. Adunque m ii parall e 
logrammo HOal parallelogrammo AN»fta C0 
me il quadrato di BH alrettangolo BHA, oue 
ro alio » eguale a lui quadrato della retta IS. 

G_ r il parallclogramo £F 3 

j\ r parallelogramoHOai" 

£•/ \/r firoile, ointornoa) co® 3 

! f\ lH ne diametro GBN>ft a£0 

L _ / • / mep il quadrato di 

S O N quadraro di iH. Ad ul1 

que q pCr Ia compofizions ordinata il parall® 
logrammo £F al parallclogrammo AN, fi a£ ^ 
me il quadrato £B al quadrato della retta 
Mar come il quadrato di EBal quadrato dei aj 

retta 16, cost fta il parallclogrammo £F al p ara ‘ 

Jclo; 
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ItlogrammoR, oucrorallo fpazioC, eguale a r dolUpr 
queflo. Adunqoc t il parallelogrammo £F ha la $ 1 ^ **• 

naedcfima proporzionc al parallelogramo AN,* j** 

& a loipazioC; c percio 1’applicato parallelo- \dalUpr 
gramroo«AN6 eguale allofpazio datoC; ex 
roancancl primocafo,eloprauanza nel fccon- u dolia* 
dodellafiguraHO,chc fcfimilealia £F»oucroal prop. V 
^to}- parallclogramo D. 11 che bifognaua fere, dei j. 

x d*tli t-> 

PROPOSIZIONE XXV. di 

PROBLEMA IX. 

Segare vna propofla retta linea terminata in due por • dtllo pr» 
%ioni,rvnadelle quali fta media proportionale tri ,g,^, 
tuttala linea, e trdl’altr a portione. Eia retta cosi Eacl. ii* 
fegatafi chiamidiuifa,fccondo l f eftrema ycmet^a* dei if 5 . 

proportione . dei 6 . 


F\ Eefi fegare la data retta A B.Come vien prol 
pofto.Si a produca la retta AB i n C, in mo¬ 
eche la fteffa AB diuenga media proporziona* 
! e tra tutta la prodotta AC, e’l fuo slungamento 
^Cje fi b fcghi la BD eguale alia BC; ftara la CA 
a ** 3 AB, comc la AB alia BC , ouero c alia DB 
'guale a lei, 

{ cooipa ran> a p. 

®°Iediffere- ---- * . . 

de ‘ter- w C 

^ini a 1 con¬ 
suenti, laCB,opureelalua eguale DB ,ftara 
a ( la BA 1 come la AD alia DB , c percio ia por- 
BD fari raedia proportionale rra tutca la 

linea 


a 

prop i*. 
di que flo. 

b drAlU 

py.$.dcl $ 
c dallrt-* 
pr.$Ml T 

d dalU 
pr t $.dfl *> 
e dalift-j 
pr.ydcl $ 






2.J4 ErCllDE 

Jinea AB,cJaJtrafuaporz.onc ADj ijchebi/b« 
gnaua fare. Ora Ja recta AB legata in queila ma« 
mera nel punto D, fichiami /partita, fccondoia 
nieza > oteiircroa proportione* 

PROPOSIZIONE XXVI. 

TE OREM A XVIII. 

Pappo pr- Se di duc rette linee fpartite nella mdefimt profor * 
dei 5 . yone, ve nejard vnafegata , fecondo 1’ejlrem , t 

me^a. proportione, (ard in cotal maniera fegatru 
aneor1'altra; e [e di due rette ciajcbeduna Jara jt- 
gatajecondo L eflrema, e meta proporrione, farait- 
no ambedue/partite nelie medefime proportioni* 

■p. QlaJaAB fparti» 

Ah- 4 —iB O in E, fccondo 1’«' 

ftrema,etnezapro* 

_ _ F D . porzione, Ja di cui 

C G * G ma gg ,or pr°P orZl0 ‘ 

ne fia A£,ccoroeja 
BAalla A£,cosilli a 
Ia DCaJIa C F. Dico chela C D in F t legaca/c* 
condol*cftrema,emeza proporzione. Pcrchc 
a dall/Lj laBAalla A£,fta come Ia DC alJa CF. Adufl; 
prao. 15 que a comparando Je differenzc de'termini 1 
? tl J , confeguenti,fara la BEalla E A.come Ia DF-all* 
d * l J* FC,&/>inuertendoflarala A£alla£B,coioe |a 
c ‘ ^ CF ai ia FD. £ pcrchc la A fparma in £ t 
condo 1’eOrcraa» c meta proportione, adufl^ 
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arA£alla£B,fUcomelaBAalla A E; tiiaco- c 
neJaBA alia A£,cosi ftauala DC alia CF;pc- ^ 
bdiz DCalia CF fta come la A£ alia £B, tdZtr 

:objc la A £ ad £B < cosi fu prouata la CF alla_» 7 , J 
D* AdunqucecomclaDCallaCFjCosi rtala e dalla~> 
-F alia FD > c percio la CD 6 fcgata in F, fccon- ptedeftma 
iol eftrema, e meza proporziooe< 

Nclfecondoluogo fieno legate ledue rette> 

*3>e CD, ambedue fecondo 1’cftrenna , e meza 
proporzione ne*punti E ,& F. Dico che elleno 
ono (cgatc proporzionalmcnte. Se quefto non b 
|cro fia la CG (maggiore* 6 minore di DC) alia 
^comelaBAalla AE. Adunquc come fi ddet- 
J°»/conformela ABin£, cosilaGCin F (ara 
kgata^econdolcftrema ,e mezaproporzione, ^ r ’ P jrf - 
jjpercibgil rcttangoloFGCfaricguale alqua-** 4 Me /t a 
“rato dclla media proporZionaleCFi ma per t r ^‘ r «/» 
'■Potefila CF era media proporzionale trilix ^ e // 4 
^‘ela.CDj^adunquefoilparallclogramraorct- 
‘ ao goloFDCdegualc al quadrato dclla mcdefi- h Del me 
? a CF. Laondci parallclogrammi rettangol idefimoCo 
FDC faranno eguali tradi loro, la par- rell. 

"•> c ’l tutto, il che b falfo. No d aduquc polfibile, 
vn'alrra GC maggiore, 6 minore dclla DG 
f D * a alia C Fla medefima proporzione,chc ha 
U H A alia A£je perci6 la ftclla DC alia CF, fia- 
? CQ| ®c la B A alia A£: e i le differenzc alie con- . 

Ruenti, ciod B£ alia £A,ftara come laDF alia 1 
• ) & ^inucrtcndo la A£alla £B ,ftara corae la ^ *„ „ 

rallaFD iperlaqual cola dmanifeflo quello deii' 
ftc «ccrcaua. 

CO- 



trcLtLZ 


Euclid.) 
dei 15. 


COROLLARIO. 

Da queftc duc propofizioni fi caua , che fe ad 
• vna rctta linea fpartita, fccondo 1’cltrema» e 
mcza proporzione fi aggiungnera vna rctta c* 
gualc al pezzo maggiorc: tutta la linea compo* 
ila vien fegata fccondo 1'eftrcma, c mcza pro* 
porzioncj della quale il pezzo raaggiore 6 la ret* 
ta linea polia dal principio. Impercidchc nclla 
propofizionc vinticinque f(i fegata la AB in Di 
iccodo l’cftrcnna,c rneza proporzione,&aggiu n * 
ta la BC eguale alia maggiore porzione BDilta' 
ua la BD» ouero la fua eguale CB alia BA, come 
la AD alia DB.Ondecosila ABinD, comela 
CAinB,fonofpartite conia proporzione 
delima; c perci6 come fi i dimoftrato in quelU 
venfecfima propofizione fari, la rettaCAle* 
gata in B, fccondo 1 ’ellrema, e mcza proporzi°* 
ne, fi corae la AB in D, fecondo la meza,& cftr e * 
raa proporzione cra (lata fpartita. 


Fine dei Libro quarco. 
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LIBRO CLVINTO 


Delia defcrizione, c proprieca di l,b - 4-* 
varie figurepianc, e loro deis. 
proporzioni. 

D I F F I N I Z I 0 N Ii 

I. * 

Na figura rcttilinca fi dice infcritta nel 
cerchio , quando turti i fuoi angoii rocca- 
0 scirconfcrcnzadclccrchio : e dicefi circon* 

' ri . tta a ^ cerchio , quando cutti i furi lati tocca* 

- Ja circonfcrenza di qudlo. 


I I. 

® P er *1 cotrario dicefi il cer- 
^‘nfcrittojn vna figura ret- 
' nca » quando la.fua circonfe 
2a tocca ructi i Iacidelfafi- 
‘ a »e dicefi il cerchio circon* 

„ ft '^ a ^ a figura rcttijinea_», 
n “ 0 ^ a circonfereza di qucl- 
°cca tutti gii angoh dclla figura. 






grcLiPE jyvvwjTQ 
A S S I O M A. 


.. Se da’ termini d’vna retia linea, chc futtendi 
rnede ^ afCO qu a Jcheccrchio , faranno lirate dqeal 
TvlarAiO- - rc rette l' nee » c ^ c concorrooo fuor dcl cerchio 
CyhnJro tuttefuor di etfofituate, 6 pure in fom*' 

" gliante roaniera fialirata vna linea curua; fe 
ranno le Jinee, che comprcndono mai feropr 1 
maggiori delta circonfercnza comprefa,e la re t' 
ta linea futtefa /ara minore ddla circonfercnzJi 
ddelja cprua r 


Itb. i. 



Ia circonferenza d’vn cetfbii 
*AEC fta/uftefa dallaretta J£\ 
e canto la curua jlBC , quanto‘i 
duc tangenti AD, CD concorrfi' 
ti m Q, cadano fuort dei cercbiO' 
S’ intendecol lume naturale, cbf 
la rettajlC i minore dellac P 
ua *AEC , o pure delta jlBC ,f (r 
effere la retta breuiffima di r» f ‘ 
te. E la oiEC e minore di ’ 


*s*-i~\* t ffffnvi i*» *• 

quefia i tninore fi *JDC , impcrdcbe meno $'allont* ni 
dalla dinttura lajlEC, che la^iBC j e quejla 
chele ulDt. 
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2 - 3 p 

PROPOSIZIONE I. 

PROBLEMA I. 

'tnpuntoprefoinvita data retia linea conflituire 
n an &°lo>ckcfta U quinta parte di quattro retti. 

? Opra la data rctta Jinca A 
\ B nel punto fuo B, deucfi 
C| criucrc vn’angolo, chc fia / 

1 quinta parte deJIa fomrna di 
wttro retti. Diuidafi la rctta \ 
a fecdJo la media, & eftre- \ 

,J Proporzione inC,la mag* 

'° r porzione della quale fia 
'~> e dal centro A,con ttntcr- 
i,1J AB ,defcriuafiilcerchioBD, nel quale fi 
fplichi la retta BD.cguale&alla maggior por- 
° nc AC. Dico che i’angoloABD e qucllo.che 
ce rcaua. Congiuntelerette AD, eCD. Pcr- 
J 'flctr6 recte linee BA AC.eCB (onpropor- 
^nali, & i la BD eguale alia AC, & ii raggio A 
ad A B. Adunque nc’triangoli ABD, 
intorno d a gli angoli eguali A DB, e B 
P°iti a i raggi eguali, la AB, 6 pure la AD alia 
P ’ * ta come la DB alia BC: per6 e 1’angolo 
u Bfara eguale all’angolo A i eia AC alia CE 
Co ®e la BA alia AC, 6 pure come ia AD alia 
i t>' Quoque/langolo ADB,6purel’egualea 
;j >laraiidoppio dclPangoloGDB, dpurtj 

dcll’ 


a prap.if 
dei 4. 


b prop. 1j. 
dei j. 


C prap.zf 
dei 4. 

d prop, 6. 
det 1. 

c proo. 6 . 
de! 4. 

fprop. ?. 
dei 4. 
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deIRangolo A. Laondediquclle partidelle quali 
1 ’angolo A ne £ vna, far£ 1 ’angolo B due parti, c 
ADBaltretante; perloche gliangoli 
s ADBinfierac preli (i quali g fono cguali a duc 
del ^ 1 rettl ) verrannoa deflerccguah acinqucangoli, 
ciafcuno de’qualid eguale ad A je percid 1'ango* 
lo A verra ad ellere la quinta parte di due angoli; 
retti. Ma qualproporzionedoppia ha l'angolo 
Bali’angoloA, la mcdcfima aura la fommadi 
quattro retti a quella di due retti j e permuttan- 
Ii prodit do b Tangolo B alia lomraa di quattro retti,flara 
dei j. corae 1 ’aogolo A alia foratna di due retti 3 ro au 
moftrd l*angolo A effer la quinta parte didut* 
i ZJ»C 8 retti» adunque i 1 ’angolo B lara la quinta partedi 
dei}. quattro angoli retti, came fu propofta. 

COROLLARIO. 

Emi pr. Vedefila manieradi dcfcriuere vntriangoj° 
10. dei 4. irofcele, nel quale ciafcuno de gli angoli lopra 1« 
bafe fia il doppio deinmanentc alia cima. 


1 



PRO- 




PROPOSIZION E II. 



PROBLEMA II. 

fyrot/are vn * angolo > cbe fia vna parte quindiccfi - 
ma di quattro retti. 

D Eucfi fare vn’ angolo» che 
fi a vna pa rte di qucllc dei. 
le quali la (omina di quattro 
reto ne contiene quindeci.Fac- 
ciafitf 1 ’angolo ABC doppto 
d’vno de’gli angoli dei trian¬ 
golo equilatero.Eperche come 
Due retti i quattro retti,cosi fta vn’angolo dei tri- 
Jn golo equilateroali’agolo ABC,per effer glan- 
tecedenti la meta de i con(equenti;permutaudo b 
Joitic due retti ad vn’angolodel triangolo equi- 
‘Jtero, cosi Hanno quattro retti aliangolo ABC.* 
vn’c angolo dcl triangoloequilatcro.6 la ter- 
* a parte di duc retti jadunque 1’angolo ABC fa- 
ra 3 nchela tcrza parte di quattro retti. Facciafi 
t 10 * 1 ’angolo CBD anch’egli la terza parte di 
^attro retti» 006 d eguale ali’angolo ABC. E 
jj^che e tutu gli angoii ABC, CBD, c DBA,chc 
annomtornoal puntoB fonoeguali a quattro 
c fono i due angoli ABC , e CBD due ter- 
Parti di quattro retti i Adunque ilrimanentc 
an golo ABD fari pariraente la terza parte di 
^attroretti. Sifaccianopoi/gli angoliABE, 

Q EBF, 


*prop.l 4 . 
dei i. 


b prop. i i 
dei). 

c Dalla 
pro<>. rS. 
dcl i. 

d pref. 14 
dcl i 

c DaIIa-* 
prop. 12. 
dcl i. 


iprop. i, 

di 
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EBF,FBG.GBH ,cialcunode’quali Ha la quini 
parte diquattro retti, verra adelicre ( corneto 
pra fi diffe) ilquinto angolo HBA eguale a glial 
tri,c lara Ja quinta parte di quattro retti. E.pe: 
che 1 ’angolo ABF eeguale ali’angolo ABG,ci 
fendociafcun di loro duc quinti di quattro retti 
cfonoidue angoli ABC , &ABD anchcegual 
tra loro; adunque gli angoli rimanenti CB 1 > 
DBG faranno eguali tra loro: Dopoi perche d. 
gli angoli eguali ABC, eCBDfi tolgono viag 
eguali angoli ABE , & FBG: adunque il 
nente angolo £BC lara eguale alie dueporzon 
rimanenti CBF,c GBD mfienae prefe ; rna li(o £ 
moftrati gli angoli CBFj c GBD eguali tra l° r3 ‘ 
Adunque 1’angolo EBC fara il doppio ddl’ ango 
Io CBF; e tutto 1’angolo EBF (ara il triplo dei* 
angolo CBF. Per la raedcfiina ragione tanto 
1 ’angolo ABE. quanto ABH» quanto HBG > 
quanto FBG fara eguale al triplo deJl’ango^ 
CBF. Per la qual coia tutti gli angoli FBE, 
ABH,HBG, GBF infieme preli ,contengon 0 
cinque volte la (oinma di tre angoli.ciafcuno - 
quali t eguale a CBF.ciofc quindcci volte conte 11 * 
gonoil mcdefimoangoioCBF. E pero i’ang°‘ 
CBF prefo quindeci volte, viene ad elicre eg ua ‘” 
a tutti gli angoli, chi fi polion fare intorno 
g Dalhu punio B ,g cio£ a quattro retti. Il che fi doue^ 
prop. iUf it c. 
dei l» 



PRO 
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PROPOSIZIONE III. 

PROBLEMA III. 


n qualfiuoglia cercbio infcriucre vn triangolo equum- D’Eucl.c 
goto ad vrialtrodato; & ipoligoniequilatert, & Uz 6 11. 
eqmangoh di tre, di quattro>di c in que, e di quindeci 15-1 6.del 
lati ; E qualfiuoglia altri,nc'quulifuccefjimmcnte 4. 

fi vadano radoppundo i lati. E cbiaminft cotali fi- 
gure regolari. 


a prop.16 
dei 2. 


VT Elccrchio BGDjilcui 
raggio AB, fi deono 
ofcnuerc le figurc impoftc:c 
Primail triangolo >che fii_» 

C( )uiangoloal dato triagolo 
UY. Taglifia lapo r 2 ions 
“^C dei cercbio capace di 
y^angolo egualc airangolo C 
1 > e tirifi larcttaBC, enella 
PJrte oppofia b taglifi la_» er 

P°f2ione BCD capace d'va'angolo eguale aIl*X, " c u ,u 
J congiunganole rctte BD, e CD. E' manife- 
( IQ >che 1’angolo D b eguale alia Y, e l’angolo G 
5t guale all*X, e perde il triangolo BCD inierit- c Dalla-j 
to «el detto ccrchio, Cara equiangolo al daio tr 1- P ro P - 1 s * 
f* n 8oJoZXY. dtLu 



Mcl fecondo luogo volendofi infcriuere nel 
Cer chio il triangolo equilatero, & equiangolo, fi 
QQlJ ranno dimdere { come fi fece nella preccden- 

Q 2 te 
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te propofizione ) tutti gli an 
5E goJi ai centro, ciod quattrc 



retti in tre angoJi BAC ,CA 
D, e DAB ,ciafcunode’qual 
fia cguaJe allaterza parte d 
quattro retti; ma voJcndofi 


d frop.io 
dtl i. 



c 


'jq infcriuere il quadrato, /ifac- 
Ciano quattro angoii d aJ cen' 
troBAC,CAD,DAE,&H 


tro retti, cio£fia vn retto: e voiendofi infcriuere 
iJ pentagono, faccianfi e cinqueangoli BAC,CA 
TZetb D> . DAE » EAF » & FAB,ciafcuno de’qual. fiaU 
3 ’ quinta parte di quattro retti. FinaJmentc per il 

fprop. i.quimidecagono, / faccianfi al centro quindici 
di qutjit. angoii BAC, C A D,DAE« 

® ^ &c. ciafcuno de’ quaJi 

f//\ .X. fia Ja quindicefima partedi 

\4. A. .•*" \i quattro retti. E # manifeft° 

7 --%in qualfiuoglia deile dette 

V\\ \ //j dimfioni, che tuttigl’ang a ' 

/'\i/ a l centro fono eguali tra 
loro» tirinfi ora in tutte i 
raggi A B, AC, AD, &c< ^ 
no alia circonferenza dei cerchio ne*punti B> C» 
D,&c. eficongiunganolerette BC, CD»DE> 
&c. finche reflin compite lefigurc . Dtuefi di* 
tnoflrarc tutti i predetti poiigoni eflere equiJ 3 ’ 
teri,&cquiangoli. Perche tutti gli angoii verti* 
caJ i al centro A , quali fono B AC ,CAD,& Ci11 
fonofatti tra di loro eguali, e tutti i raggi ^ oru 












parimente eguali. Adunquc 
tuttigli triangoli ifofccli B 
AC, CAD, DAE 8rc. To¬ 
no fimilmete eguali, d’egua- C 
lealtczza ,& «quiangoli rr; 
di loro, c le loro bafeBC, 

CD, DE &c. Tono aneor' ef- 
(eeguali. PerlaqualcoTala 
figura BCDEF&c. fari co- 
prefa da lati eguali: E perche tutti gli _„ 0 „. 
pra lc bafi degli ifofceli, quali Tono BCA, ACD, 
CDA, ADE &c.fifonodimoftrati eguali tri lo¬ 
to. Adunque duc di loro infieroe a duc altri infie- 
tnc prefi Tarano egua- 
ii» e perd 1'angolo BC 
Cfara eguale ali’an- ^ 

goloCDE: ecosituc- ^ 

11 gli altri. Laondtj 
quaifiuoglia delledet- v** 

* e figurc BCDE &c. 
infcritta nel cerchio, 
fari cquilatera, & e- 
Suiangola. 

Dopoinonhl dub* 
oio,chc fc in qualfiuo- 

gl>adellc dette figurc fi diuiderannoi tutti gli 
a ogoli al centro in parti eguali, e q oegli di nuo 
Uo fi diuidano in altre parti eguali,e cosi fucecm- 
namente, e nella circonferenza dei cerchio,fi ti- 
t'«olinee rette, cl^ fuitendano gii angoli r gua* 

1 a l centro, fin tanto,che le figurc rcitino covii- 

Q 3 P ite > 
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pite, faranno defcntte alere figure equilatere, & 
equiangole. £ co tal metodo dal triagolo equila* 
tero partendofi per mezzo i fuoi tr£ angoli al ce* 
troBAQCAD, DAB, neverra la figura e/ago¬ 
na, nel fecondoluogoil dodecagono, nelterzo 
la figura di 24. Jati,ecosidi mano in mano. Ma 
nel quadrato prima ne verra 1'ottangolo poiil 
fedecagono. .Nel pentagono nc vien prima il 
decagonopoiquel divinti lati &c. finalmente»» 
nel quintidccagono ne viene prima la figura di 
trenralati, poi quella difcflanta&c. Tutte lej 
quali nella medefima maniera di lopra fidimo* 
flraranno equilatere, & equiangole, conforme 
fiipropolto. Oracosl fatte figure equilatere 
equiangole chiaminfi regolari di nota deferiz* 
zione. 

PROPOS1ZIONE iv. 

PROBLEMA VI. 

Eucltd.j. yi vn dato cerchiocirconfcriucre vn triangolo ' 

12. dei 4. g 0 [ 0 ac i -prialtro dato, e qualftuogliapoltgono re- 

golare di nota defcrii^jonc. 

S ia dato il cerchio ABC , il cui centroi ' 
uefi ad efiocirconfcriuere vn triangolo, che 
fia equiagolo ad vn dato triangolo ZXY, e qual* 
fiuoglia altro poligono regolarc di nota dclcnZ’ 
a irtp. 3. zione. Sidefcriua nel dettocerchio ail triango- 
>i( quefio. io ABC cquiangolo al dato triangolo ZXY >° 

pure 






LIBKO V. >47 

pure vi s’infcriua vn pohgono, quale dee eucr 
quello» che fi ha da circonfcriuere, e dal centro 
Fcadano b le FO.FR, FS &c.perpendicolari lo* bfrdp.ii 
prailati AB.BG &c. le quali feghinolacircon-*• 
ferenza ne i punti O, R ,S&c. c per quefti punu 
fi tirino c le rctte linee HG,GK&c. che tcccht- c 
noil ccrchio, c diftendanfi fin a tanto,che fi fini* prop. 21. 
fca la figura circonfcritta: e poiche allc tnedefi* dcl i. 

®e tangenti d fono perpendicolari i mcdefim» aprwz} 

fJggi ,a i quali erano perpendicolari leapphca-«« *• 

nel cerchio. 

Adunque ele A 

e G H fono t> 

parallele tra di S^\-y >\\~ 

'Oro,e parimen ■ ■sr r 


parimen x 
^BC,HK,e 
■esih altrifara* 
n °cquidiflanti:e 
Pttfc/fb: 


'jwuiutuj 11 

)e r6/formeranno rangoloGHKegualeairan* ‘ DalU 
»°loABC, c firoilmente 1’angoloG ajoftrerafiif^P' 7» 
! g»ale alPangolo A, eTangolo Keguale all’an*«« 4* 
i ol ° C, c cosi tutti gli altri. Per la qualcofa il 
riangolo circonfcritto GHK fari equiangolo 
d «iato triangolo ZXY,e la figura circonfcritta 
J fiK.N fara equiangola ,eflendo tuttiifuoian* 
^egualia qocllidclla figura regolare inferit- 

lineeFG,& 


P 1 poi ne i poligeni tirate le rette li 
! Porchc ne*triangoliGOF ,& VGFdue 

_/i... i. 


3t ‘GO,eGV fonoegualif pereller latidegua li" r ^ i?> 
luadrari dt Ile tangenti^iratc dal picdcfnno ^ 

Q 4 


?gifejk 


to 
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to G) & i raggi FO, F V fono tra loro cguali, e< 
Vj prop. 7. lato W* e comunc.Adunquc h gli angoli OGF, 
dei i. & VGF fono tra loro eguali. Ma/la reitalinea 
i Dall/is FAdiuideparimcntcperii raezo 1 ’angoloBAE 
pr. 3. dt della figura infcritta ,e moftroifi 1 ’aogoloBAE 
queflo. eguale all’angoloHGN. Adunqueleloro meta, 
cio£gli angoli HG F, e BAFfaranno eguali, 
k Dalla la parallela alia BA;aduque ^.la GF fara pa- 
prop. 7. rallela alia AF,e concorrono nel pu nto F, adun¬ 
er/ 4. que / FAG £ vna fola linea retta , che dal centro 
I Dalla ~>pallapergiangoli dcil'vna>craltrafigura. 
prop. 17. 
dei 1. 



Ia medefiroa ragione farano linee rette leFBtf» 
FCK, FDM&c. le quali dal centro paliano p” 
gl’angoli dcli'vna,edciraltra figura.Poi P erC1 ?‘ 

la BA i parallela alia HG baledd tnang 0 - 

‘ r tfF 0, 








L I B KQ r. .. 

HFG , adunque m la ABallaGH, fta corae ™ 

BPaJla FH; per Ja ftefla ragioncla BC alia HK P r 4 
Hara corae la medefima BF alia ftella FHi c per* 
cio n corae la BAallaHG > cosiftari la BGalla n prop. 7* 
HK:e fono le antecedenti AB , c BCegualinel dei j. 
poligono regolare infcntto;adunquc 0 anche le o DalU 
conleguenti GH»& HK fono eguali ira di loro* 1 
Per la ItelTa ragionc 1 lac. KM, MN, NG faran- 1 - 
no eguali tra di loro, & a 1 precedcnti GHj NK* 

Per laqualcofala figura GHKN lara equilatc- 
ra ,e fi raoftro prima equiangola i adunque p la ppr*p. ?. 
figura circonfcritta GHM c regolare* quale fi ^ que/tv* 
nchiedcua. 

proposizione v. 


PROBLEMA V. 

^ qualfiuoglia triangolo,oa qualfiuogliapoligono TC' Eucl-sy- 
gelare circonfcmere vn cercbio. e ‘ 4 . 

C Ia qualfiuoglia triango. 

O lo, 6 poligono regola¬ 
re ABC . Deuefi ad etfo 
circoferiuere vn ccrchio. 

P‘rata ia retta AC nel po* 

1‘gono mtorno al mango- 
lo ABC defcriuafi il cer¬ 
cio , il cui centro fia O» 

Bella ftella manicra, che fi 
recc nella terza parte della propofizione quat* 

tor* 
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tordicefiroadcl libro fecondo. E poi nei poligO' 
no fi congiunga la rctta BD. E perche nc • due> 
rriangoli ABC,DCB, i duc lati AB, c DClono 
eguali, per cficr Jati di figura r egolarc, & il lato 
BC c comune,e gli angoli ABC, c DC B fono fra 
a prop. 4. loro eguali. Adunque a gli angoli B AC , c BDC 
dei i- lono eguali fra loro, ed infiftono fopra la mede- 

1,„ firaaretta BCcofiituitJ verfolc medefimeparti; 
dcl: ac * u p c l uc ^Ja circonfcreza dei cerchio, il cui cen* 

tro e O, t irata per i tr£ punti A,B,C,pallari an¬ 
cora per il quarto punto D. Per la tnedefima ra* 
gione ia circonfcrenza di tal cerchio, che palla 
c Diff. ' - 1 tr ^ P untJ B,C,D, pallari ancora per il pun- 

di q!le/h \ c cos l pergi» al?ri. Per laquMcofacil cer¬ 
chio deferitto dalraggioOA fara circon/critto 
Jamoaltriangolo ABQquatoal poligono ABE. 
Ilchcfidoueatare. 

PROPOSIZIONE VI. 

PROBLEMA VI. 

EuclU 4. Inyntriatigolo , & in quafiuoglia poligono rcgolarcj 
s - 1 3 • <tel injtmere vn cerchto. 

S ia qualfiuoglia triangolo,ouero poligono re* 
golare A BG. Deue infcriucrfi vn cerchio in 
2 prop. 8. S^ficfigure: e primamente nei triangolo a fe* 
dcl 1 . ghinfi gli angoli A, e B in parti eguali dalleiette 
A D, e BD, ie qua Ji concorreranno dentro il tri* 
' d l 11 an g°l°s corne in D> b dai quale concorfo cadano 
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pcrpendicolan DE,DF,e 
)G fopra i lati dei triangolo. 
erchene’triangoli DBF» c* 

>BE >idue angolim B fifono 
tci eguali ,& i dueangoli ad 
, &Flon retti,cioeancora 
?uali,& il lato DB e comune, 

:oppofti a gli angoli retti. A' 

inque c la DF e eguale alia-» cprop.t j 

>E. Per la roedefima ragione nc’triagoli DEA» u 
DG A, i lati DG, e D£ faranno eguali tra di lo^ 

). Perlocheletriperpendicolari DF,DE»e* 

(le quali fono le diftanze dei punto D da i la- 
dcltriangolo) faranno tra di loro eguali.Scco; 
ananaente al poligono 
•goiare li circonfcriua 
cetchio»d ildicuicen, 

'o 6 D:e perchc nel cer* 
bioABNleretteapplL 
«c AB, BC , GN &c. 

>no eguali tra di loro» 

'raono dunque egual- 
ttnte ediftanti dalcen- 
r ° D, e percio le perpe- 
'tolari tirate DG,DE,DF, &c. faranno tra di 
J to eguali,come erano eguali nel triaogolo.Ora 
centro D coi raggio DE deferitto ilcerchio 
Lf G,paflara neceflariamete per i puntiFG,&c. 
^occhera j latidclle figure ne’punti E,F,G»au- f* 3 
' Cn ga che i raggi DE, DF, DG,&c. fono perpe- * v 
lc °UriailatiAB,BC,&c. Laondcg iicsrchtog oif. i, 

EFG dt flxtjh- 
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EFG 4 infcritto alia figura ABC. 1] chc bifoena 
ua fare. 

PROPOSIZIONE VII. 

teorema i . 

Euclidi In Vn P enta & ono re S olare rctte linee futtendent 

dei i}. * & an & ol ldella figura fi fegbino Jcambieuolmentt 
jecondoleftrema, t e mc%a proportione', elenii 
gioii loro formioni Jaranno eguali al lato 
dei pentagono. 

S ia il pentagono rego 
lare ABD, e le dut 
rctte linee AC>BE fotteni 
dano gli angoli ABC,el 
EAE dcila figura, c fi fegh 1 

no nelpuntoH.Dicotan 
tolaCA, quanto laEBe' 
(er fegate nel punto H» ^ 
condo 1’cllrema, c mez J -|j 
proporzione, elelororoaggiori porzioniCB| 
e EH ellere eguali a qualfiuoglia latodcl penta 
aprop. f.gonoBA. Si circonfcriua ilcerchioa ABD 3 
di qutfto. pentagono. Perche b nel quadrilatero BEDCifl' 
b prop. tffcrittonclcerchio, idueangoli oppoftiCBM 
<idl ' D infieme preli fono eguali a due rettJ & 4 rl ’ 3n 1 

C J''audio £ ol ° c S uaJe alPangoloD nel pentag° n f ? 

rcgolare . Adunqueidue angoli EBC , c ■' 
r! pm.ic 'nfieme prefi fono eguali a due retei 3 c percio d < c 





l i b no r. i?; 

due rctte BE, e CD fono tri di loro parallele.Pcr 
laraedefima ragionc fono anchc parallele la_* 
CA,elaDE. Laondee CHED fara parallelo* e prop. 16 
grammo, nclqualei latioppofliCH, c DE fa- dd i. 
rannoeguali,ecosilaHE far* eguale alia CD, 
oucroaqualfiuogliaaltrolatoBA. In oltrepcr- 
che gli angoliBAC,& AEBinflflono fopra cir- 
conferenze eguali BC, & ABjaduque gli angoli/ (prep.17. 
BAG,&AEBfonoeguali,&dl'angolo ABEco- 1. 

mune. AdunquegitriangoliEBA, & ABH fo- 
nofimili, e pcrcidlaEB aliaBA ftara corae ia * 
AB alia BH; ma dimoflrodi la H E eguale alia * 4 ' 

BA. Adunguefc tuttalaBEallaHE, fla come h prop. 
l J HEallaHBje percid i ia BE d fegata nelpun* e 7. dei 3. 
•oHjlecondoreftrema^ meza proporzione.la 1 
dicui maggior porzionc HE d eguale alia BA ^ 4 - 
'uo dei pentagono. II medefimoconchiudcrafli 
^lafuttefaCA. Laondcdchiaro&c. 



PRO- 
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PROPOSIZIONE vw, 


TEOREM A II. 

Se delle figure rcgolari infcrittc ndmedefimo cercbi 
al lato deU’efagonofi agiugnerd, 6pure ft lasera vi 
la ”dl ^ ^ at0 ^ d eca Z ono i ne verrd vna retta linea feg 
*. ‘ ta, fecondo l'cjlrema,e me%a proportione»e lapv 

tionemaggioredellacompofla fard illato dclpcfi 
gono, e la maggiorporgionc della jcemata fard il It 
to dei decagono. 


TA 


EI cerchio ABC fi 


a prop, t, 

di quefto. 



NEl 

Ja rena Jinea AB h 
to dei decagono regolarc 
&aquefta fi aggiungaJi 
. rittamentelaBEd eguali 

-j-' 1 al lato dell’efagono rego 

lare infcritcibile nel ffl c ' 
defimo cerchio. Dico^ 
retta AE eflerfegata 
punto B j fecondo icfirc 


nia, e meza proporzione, la di cui maggior p° r 
zionefaraEB. Sitirinolerettedal centro DAi 
DBj e DE. Perche il lato dell’ efagono regolar 1 
. , . inferitto nel cerchio, k bafc dcl triangoloifofce 

proD ^ 9 ua ^ ^ ^ Cima ne ^ centro ^1 CCrchioj® 

di quefio. al centro lafefta parte di quatt^ 

c dallnl re tti, oucrola terza parte di due retti >qual(i lj0 ‘ 
prep. ib.filiacduquedegliangoli egual» aliabafcdidet 

ati i. 10 
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foifofccle, laralaterza parte diducretti; per io 
che cotai tnangolo ifofceie Tara equiangolo , c 
'°r Cio equtiatero. Siclie Jadi luibalc, oueroil 
iitodeircfagono/ara eguaie al raggio dei ccr- 
di.o, al quale s’infcriue 1’dagono , e per quelto 
dBElato.dellcfagonoinfcritto nel cerchioAB 
Clara eguaie al raggio dcl cerchio DB • E per» 
dierfiangolo alcentroADB .alqualce/uttcfa d 
h AB lato dei decagono regolarc cla dccima_* ¥ r, P- 3' 
P^rte diquattro retti, ouero la quinta parte di 
ducretcj,6citree angoli dei triangoio i/olceie* e propA$ 
ADB lonoegualiadue retti. Adunquequalfiuo* dtl i.’ 
Snaangolo DBA alia bafed eguaie a duc quinti 
''idue retti, e percio langolo DBA i doppiodel- 
■angolo A DB imarangolo/ABDellcnore nel 
diangoio DBE6 eguaie a i duc interiori, &op- ^ 1 ‘ 
MliangoliBDE,&E (iqu3lig/onocguali,ef- „ , 

'endoi luttendcntilati E B, BDcguali,cio£ raggi %/ , ' 

^ cerchio;. AdunqucBangoio ABD iildop- 
P^delPangolo E , conforme di fopra era il dop- 
I’ ; delBangoio b ADb ; e percio gli angoli E > e 
{ °A fono eguan cra di loro, & b 1’angolo A co* 

"‘une. Adunque b i due triangoii EDA ,e DBA h Dalla 
° no limili ,e percib la EA alia AD Ha come la prop- 4. 

A alia AB; & 6 ia EB eguaie ai raggio DA; 011- dcl 4. 
“'come piima ia AD,cosiadeffola EBfarame- 
!' a proporzionale fra la E A, e la B A; e per que* 

'°»JaEA fara fegata nel punto B, fecodo leftre- 1 
. a »c meza proporzione, la di cui maggior por- dcl 4. 
°acfara ia EBlato dcll’efagono,j c la minor 
^«loncfaralaBA lato dcl decagono dcllc re¬ 
go* 
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goJari infcrittc ncl mcdefimo ccrchio. 

Secondanamcntc dal Jato dcU’efagonoE, 
oucrodaJ raggio dei ccrchio, fi lcui via Jareti 
BHcgualcalla BA lato dei decagono inferii 
nel mcdefimo cerchio. Dicola E B elfcr fegatl 
nel puntoH, fccondorcftrema,c meza propor 
zionc, la di cui roaggior porzionc fara BH Jat 
dei decagono. Impercioche della EB maggioi 
porzione della EAfcgatafecondo 1’cflrcnoa, 
meza proporzione, fi leua via la bH egualcall 
, . ^ _ porzione minore BA. Adunque^.ancorala£l| 

ua dalla vien ^ c S ata fecondo 1’efirema , e meza propor* 
prop. i j. z\onc, la porzion maggiorc d clla quale far a BH* 
dcl 4. ' Hche bifognaua dimoltrare. 


PROPOSIZIONE IX. 

PROBLEMA VII. 


Di / 4 rchi 
mde pr-i 
det i b. i. 
d lia Sf. 
ra-,c Ci m 
l:ndro. 


tAjcriuere in vn dato cercbio duc figurc regolari fimik 
tra di loro ; di modo, cbe la differenda della circon 1 
jcritta , 6pure deliinjcritta dal cercbio fia minori 
di qualfiuogtia grandetga propofla • 


a prop. 4 
di quefle. 


b propll 
det 4. 


S ia il datoccrchio ABC, e qualfiuogliafuper 
ficie X di qualunque picc ohzza . Deuoot 
afcriuerfinelccrcbiolepropofb figure .SirfCir 
confcriua alcerchio ABC il quadrato EH> & a ' 
comatto A fi congiunga il ragg o DA: e q ua 
proporzione ha il quadrato, k che fia eguale aM 
fpazioX ,infieinc coi quadrato EH al quadrat 

EHi I 
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EH, cos) c fi faccia il quadrato dciraggio ADal c 
quadrato della retta linea DG j edal punto dG V™?’ **' 
fi tiri ia retta GN perpendicolare al diametro, * IO 
fhe feghi la circonferenza in N i c c fi feghi in-. 
parti cguali la circonferenza dei femicerchio e D^lla 
ACB, edipoiinaltrepartieguali,ecosife»nprc l9 . 
finoi tantocherarco/ - AF fia minore deH’AN: dei 2 
tg fi feghi Parco AOegualeall’AF,e fi congiun- f Dallx-> 
ga la retta FO,Ma quale fara fegata per raezo.e p™p- 27 . 
ptrpcndicolarmcntc dal raggio ADnel punto dei % \, 

K. E perche le 6 

'rirciicSA.F R A c »’°v. 

K, MG fono 
Pcrpendicolari 
»1 raggio DA,/ T 
faranno tra di 
loro parallele; 

■na il punto F 
c *de tra le e* 

Urente paral- L 
l'le AS. GN; 

J oucnga ch«L» 

1’arco NA 4 
®aggiorc dell’ 

,f coFA. Adii* 
lueil punto K 
Cj detrai punti 
A>eG;eperci6la retta DK fari maggiorc dei- 
5 DG;eficomela AF mifurala tneza circonfe- 
f enza AFB; ^cosi OF doppia di AF mifurera tut* ^ jrr 
14 la circonferenza dei ccrchio. St fpartifca ora . 

R tutta 



V 


X 
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tutta Ia circoferenza dcl cerchio ncllc parti CE 
FO,OP,PQ» &c. eguali fra di loro; c fi congiun 
1 Corel. p ano le i crte l' nce C F, FO, OP, PQ., &c. I e fi ti 
delU pr- rinolc tangenti SR,RT,TL,&c. parallele a 
i j. di <(«- quelle fino a che fi m compifcono le figurc rego 
m Dalla larifimilila circonfcrittaSRTV , elainfcritts- 
prop 4. di CFOPB. E manifefto,che illato R Sal fiioomo- 
qucflo , e j 0 g Q qf, ft a C ome il raggio DA al DK, e perole 
ihiht pr- gg Urc jjmili fopra i detti lati, fimilmente de/crit* 
io, dei 4, f arann0 proporzionali. Laonde 1 a figura-*, 
SRTV alia figura CFOPB, flar* come 11 quadra¬ 
ri prop. 1. to delJa DA al quadrato della DK: ma n il mede- 
dei 3. fimo quadrato della DA al quadrato della tnag- 
giorcDK,ha minor proporzione,chc al quadra¬ 
to della minore DG;ecomeil quadrato della D 
A al quadrato della DG, cosi flaua la soma dello 
fpazio X, e dcl quadrato EHal quadrato EH- 
. Sio che la figura SRTV alia figura CFOPB ha 
V'i ' minorproporzione, chelafomina dello fpaz 10 
n Corel X, e dei quadrato EH al quadrato EH:elapdit- 
'della pr. ferenza dclle figurc SRTV, e CFOB alia figura 
i^.del}. CFOB,ha minor proporzione,che non ha lofpa; 

zio X al q uadrato EH: ma ilmedefimofpaziol 
qprot>. i. q a j] a fjg Ura ioferitta CFOB , ha maggior pro 
ddi ' portione che al quadrato circonfcritto EH(« l ' 
fendoqueftomaggiore di quello). Adunquc- 1 
diftcreoza dclle figurc SRTV, e CFOB alia figu' 
ra CFOB, ha minor proporzione, che lo fpaz^ 
Xallamedcfuna figura inferitta CFOB ; e per* 
r J r , c V' ci6rladifferenza dclle figurc SRTV,e CFO 
f l J(j di fara minore dello fpazioX. Edelfcndor 
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chio ABC maggiorc dcila figura infcritta CFO B, 
e minore della figura circonfcritta SRTV , 1 ’cc- 
ceflo della figura circonfcritta foprail ccrchio, 
oucro il difctto dellc figura infcritta dal mcdcfi- 
inoccrchio, fara minore dcila diflferenzadella 
circonfcritta figura SRTV, c dcll’infcritta CF 
OB. Ma la d fterenza di quefte figurc aferitte fi 4 
dunoftrata minore della grandczza X. Adunque 
la difterenza della circonfcritta figura SRTV, 
oucro della infcritta CFOBdal medefimo cer* 
chio ABC e minore di qualunque gradczza pro* 
poftaX. 11 che douca farfi, 

PROPOSIZIONE X. 

TEOREMA III. 

Ipoligoni fmili > b circonfcritti, o pure inferittine i *■ 
cercbi, annoduplicatapropor^jone di quetla 
de »loro raggi. 

S leno idue poligoni fimili ABD,e FGK inferit- 
ti>opure circofcritti ne'cerchi,i cetri de’quali 
fienoR,& S.Dico che grinfcruti tra di loro.oue- 
ro i circonfcritti anno dupl cata proporzionc di 
quella de i raggi deVnedcfimi ccrchi. E priraie» 
ramente neghinlcntti fitirinolc rette AC ,HP 
fottendenti gli angoli eguali B. e G, e fi cogiun* 
gano i raggi RA, RB, e SF, & SG.Perche intor- 
no a gli angoli eguali B > e G > i lati AB a BC > & 
FG a GH fono proporzionali ( per cagione della 

R z fimi* 


1'LncL 
. dei 11. 




deli. 



e intorno a loro 
i lati joucrorag- 


centro R , & S 
fono doppi degli 
angoli alia cir- 
conferenza AC 
B,&FHGiadu* 
que gli angoli R» 
& S fono eguaJii 


gideicerchifono nella tnedefima proporzione 


cprop. 6 . d >cgualit 3 . Adunque ritriangoli ABR , &FGS 
dtl 4 . fono umilije percio rf come ia ABaJIaFG ,cosi 
d dall/u> fard ii raggio AR alloFS,e efarannoancora noe* 
prep. 4. defime le loro duplicate proporzioni . Ma il/ 
dei4. poligono ABD al poligono FGK, hk duplicata 
L™ 1 P ro P orz,oncdl q ueJJ a <M lato AB aiAioomolo- 
L/i 9 ' g0 FG * A<Junc l uc g ia Proporzione dei poligono 
fprop j- poligono FGK 6 duplicata dellapro* 

dei 4.’ ' ‘porzione dei raggio AR al raggio FS. 
g prop, 4. Secondariamente nelle figure circonfcrittc 
dtl ). da gli angoli eguali A, & F, e da gli eguali B, e G 
a i centri, ficongiungano ie rette AR, FS, BR, 
GS,&a i contattiN,O.X,Z, fi congiungonoi 
h 2 P^ ra SS ,Js,R ». OS * XR » zs * Perche h JedueBis),BX 
prop . 21 , fono eguali , effendo lati degli eguali quadrati 
dei 4, ocJlc tangenti, tirate dal medefimo punto, c idue 
raggi NR,XR fono ancora eguali,& RB cornu* 
i prop. 7 . nc * Adunque i ne due triaogoli BNR, eBXR.» 


dei 1 . 


due 
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due angoii jkBN ,& RBX lonocguali > c perci6 
fongoJo RBN iara ia nicta deU’angolo ABC.Pcr 
la mcdefima ragione 1’angolo RAN fata ia me«, 
tadeW’angolo BAE;c parimcnte neli'altra figu¬ 
ra 1’angoio SGO,iarala meta dell’angolo FGH 


dei poligono ; parimcnte 1 'angolo SFO farlltj» 
meta dell’angolo GFM. E perche i dueangoli 
RAN,& SFO fono eguali, effendo la met* de glikprop.i j 
angoJieguali BAE,&GFM;cidue iangolirct- 
tiadN»&Ofonoeguali: adunque/idue trian- Iprep. 4. 
goli ANR,& FOS fono fimili i e perci6 m la AN dei 4. 
alia FO,ftara comelaNRalla OS. Perla mede- mprop. 4. 
fino a ragione idue triangoli BNR, & GOS fa - et *■ 
ranno fimili, e per quefto» laBNalla GO,fara 

come la mcdefima N R alia mcdefima OS.Per la ^ ^ 
qual cofao le due linee AN ,& NBinfiemc alie O p ro p.if 
due FO,&OG,cioi illato AB al latoFG,ftara 
comeilraggioNR alraggio OS,elepJorodu- p Dal!^ 

plicate proporziontfarano ancora lemedefiroe. prop. 19. 

v v R ? La- Ad t- 






EucL 
del, 6 + 4 


a Dalla 
prco. ip 

dd 2 . 

b DalU 
prop. 1 7. 
dd 2. 
c dalLu* 
prop 9 16. 


ll CoYoh 
dalla pr„ 
ij.dd l. 
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Laonde, comc fopra, ilpoiigonoABDal poli* 
gono FGK,auer 4 duplicata proporzione di qud. 
Ia chc ha il raggio NRal raggio OS. II che con- 
ucniua dimoftrare. 

PROPOSIZIONE XI. 

teorema IV. 

In *pn mede fimo ccrcbio } o pure in cerchi egualiygli an* 

• goli al centro y onero alie circonferen^e,ei fettori 
anno la tnedefima propor ^ioncy che le circonfercn m 
alie quali mfiftono. 


I N vn medefimocerchio , 6 pure in cerchi 
eguali fieno primamencc i duc angoli al cen- 
tro ABC, & EBG infiflcnci allc circonfereuzc 
AC,& EG. Dico chc la rnedefima proporzio- 
ne ha 1 areo ACall areo EG1 che hi Pangolo A 
BCall angolo EBG. Si (eghi a larco EG in par - 
tieguaii, cdin parti eguah di nuouo>c cosi di tna- 
no in mano fi foddiuidanogliarchiintcrpofti,fi* 
no b che fi giunga alEarco EM, il quale fia mino¬ 
re diqualunqueareo, che fi polia aflegnare. E 
nellareoCA ficpiglilarco CSmoltiphce dello 
EN, di maniera > che il di lui ecceffo, ouero dif* 
fetto SA dalla AG fia eguaie,6 minore deJPEM; 
eperci6fara minore di qualunque grandezza-* 
data;e fi congiunghino 1 raggi BM, BS . Perchc 
quante d volte Parco EMmifura larco EG, tan- 
cvoltePangoloEBM mifura Tangolo EBG,c 

pari- 
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larimente quante volte 1’arco EMmifurarar- 
oCS, tante volte l'angolo EBM milura 1’ango- 
oSBC. Adunque e 1’arco SC lara Ic mcdefime c Difi 
arti deH’arco EG, fi come 1’angolo SBC £ parti dei j. 
dcll-angolo EBG.E perchc fe/l’arcoSC icgua- f Dall^ 
Ic alio AC, 1’angolo SBC b ncccflariametc cgua- PJ°P- ‘7* 
leall’angolo ABC ( &all'ora*mamfeftocid, << " 1 * 
chc fi propofe). Ma fc 


gl’arcoSC£maggio- D 


g Dalls 
(fej}a. 



rc deirAG , 1 ’angolo 
SBC infiftentc allaj 


maggiore circoferen- jZV 

Ja. Tari nFr^ffariampa / 


«a,Tara neceffariame- / 
te maggiore dell’an- ^ 
golo ABC; e fc 1 ’arco ^ 
$C fara minore dello 1 


AC , fari 1 ’angolo SB ..•• £ 

C minore delfangolo , Q 
ABC. Laondecifono 

ouattro grandezze: la prima b 1 ’arco AC, la fc* 
tonda 1 ’arco EG , la terza 1’angolo ABC , c la_* 

Quarta 1 ’angolo EBGje di piu duealtre grandez* 
2 c,cioe 1 ’arco SC, e 1 ’angolo SBC fono lc mede* 

•ime parti delle confegucnti ,cio£ a loro anno la 
medefiraa proporzione, e fono infieme maggio- 
ri >6 infieme minori delle antecedenti, di modo 
c he lo eccefio, oucro il diffetto della prima & rai- 
'torediqualunquc affegnabile quantlti. Adun- 
1 ’arco AC alfarcoEG ,fii come 1’angolo h 
ABC all’angolo EBG. Ilchefaceadi meftieri dely 
d! mofirare. 


R 4 







i prop. 13 
dei 2, 

k prop.11 
ael 3 . 


1 prop . 7. 
dW 5. 


m D/£ 
sW 3. 

n Dalla 

prOp. 17 . 

M C i 2 > 
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Secondariamcnte fieno alia circonferenzai 
duc angoli ADCjiEDG infificnt 1 alie circon* 
fcrcnzc AC» & EGdei medehrao, oucro dc’ccr* 
chicguah. Dico chc 1’angolo ADC ali* angolo 
EDO, 114 coraelarco AC ali*areoEG. Si fac-t 
cianogh angoli al centro ABC, & EBG. Pcrchc 
i 1 angolo ADC d la meta deJl’ angoloal centro 
ABCyC i angoJo EDG 6 la meta dell*angolo EB» 
G. Adunque come 1 ’angolo ABC ali 'angolo; 
EBG, cosi fta 1 ’angolo ADC ali’ angolo EDO; 
macome 1 ’angolo ABC all'angoloEBG ,cosi 
fla la circonferenza AC alia circonfcrcnza EG 
( per Ja prima parte di que fla propoflzione ) . A*j 
dunque i come 1 ’angolo ADC aJl'angolo EDG, 
ccsl fta la circonfcrcnza AC a lia circonfcrcnza 
EG.ll chc bilognaua prouare ocl lecondo luogo. 1 
Ncl terzo luogo nel raedeftrao, ouero ne’cer‘ 
chieguali. Dico chc >1 fetiore ABC al fettorey 
•EBG , ha ia medefima proporzionc, chc 1’arco 
AC, che 6 la bafc dei primo, alfarco EG, chc e 
Ja bafe dell’altrofettore. Fattala coftruzzione» 
come fopra, s’intcndono dcttcdc’fettori tuttt» 
qudlccofe,lequaJidettcfi lonodcgli aagolial 
centro. Per la qualcofa m il fettore SBCfarale 
roedefime parti dei fettore EBG, quali parti c 
1 angolo SBC dcllangolo EBG,6 pure quali pat' 
tidlarcoSC dell’areo EG. Dipibn l’arco SC 
deli arcoAC , c il fettore SBC dcl fettore AB Cj ’ 
faranno infieme maggiori, 6 pure infieme nnifl 0 ' 
ri.Laondc ci iono quattro grandczze,ciod l*arco 
AC, l’arco EG,il lettore ABC, & il fettore £BG> 

e due 
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t due a Itre, cio* Parco SC,& il fcttorc SBC fono 
it medcfime parti ddlc cofliegucnti,ciot deli ar* 
co EG, c dei fcttorc EBG, lc quali lono denomi¬ 
nate dal numero , chc ne viene per il continouo 
ipartimento delleconlequenti i &inficine eccc- 
dono,ouero infiemc mancano dalla priroa,edal- 
la terza, ciod dall’arco AC, c dal fcttorc ABC, c 
fecccllo della SC dalla prima AC,6 pure il d.ffet. 
to t minore di qualfiuoglia dato. Adunquc o 1 ar* 0 p rt *i^ 
co AC allarco EG , hala medefima proporzio- dtl , t 
ne ,che ii fcttorc ABC al fettorc EBG. Il eho 
doucafi vltimamcnte dimoftrarc. 

PROPOSIZIONE XII. 


TEOREMA V. 


Icercbitrd di loro anno duplicat a proportione di 
quel la de i loro raggu 


Di EucU 
la z. dtl 
iz. 


S leno due cerchiR,&S, i raggi loro AE» & 

EK. Dico cheil cerchioRai cerchioS,ha 
duplicata proporzionc di quella, cheha ilrag* 
gioAE al raggioFK, 6purcla medefima,chc 
ha il quadrato diAEal quadrato diFK.Smafcri- ^ ir0 p.o. 
nano ne! ccrch.o Rdue poligom regolanfimi. 

Ii ABCD, & MNOP, di modo chc lccccffo dcl- 
la figura MNOP circonfcritta fopra il ccr- 
chio ,& ilditfcttodella figura ABCD inferitta 
dalmedefimo cerchio R, fia minore diqualun- b Dalla 
que grandczza propofta. Si aferiuano b m oltrc pop» 4« di 

al qutjlo. 
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« s«/fc. k fmihtgm arconlcrinc MNOpfeQLVT 

Sc&MK&“ ‘ C am “' 6 «« 

fuadr°atodifK a E n0 C0 . me , lJ ^dratod, /Ia 
S to di FK ‘ E P c “hc «1 cerchio S * minore 



dcl poligonoTQV aloicirconfcritto. Adunque 
d prep, 2. ■« poJ gono MMO aJ ccrchio S , ha maggior 

df/j. proporzionc, che a 1 poJigono TQV: mailpoli- 

gono MNO aJ poJigono TQV, ha Ja roedc/ima 
e (j. P ro P°f2 ; onc,chc ha iJ quadrato di AE a j quadra. 

Ati}. to "iI a. AdunqueiJ poligono e MNO (cio£la 
quantita eccedentc iJ cerchio R d’vn’ ccceffomi¬ 
nore di qualunque dato) ha maggior proporzio* 

ne a] cerchio S, che il quadrato di EA non haal 
quadrato di FK. SimiJmentcperche jJ cerchio S 

e trag*' 
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raaggiore dcl poligono a lui infcritto FGH. 

Idunqueil poligono/ABC al ccrchio i» > ha tui* 2» 
or proporzione» che al poligono FGK: tna il dtl j. 
oligono ABC al poligono FGH» ha la medefi* 
ia proporzionc , che il quadrato di AE alqua- , 

Irato diFK. Adunquc il poligono infcritto g A*r 
iC (minore dcl ccrchio R d’vn diftetto minore 
iqualunque affegnato) ha mitior proporzone 
ilcerchioS,cheil quadrato di AEal quadrato 

liFKj eperci6 h ilcerchio R alceichio S,ftara " ,f ck f* 
ome il quadrato di AE al quadrato diFK. > cioi 
toera duplicata proporzionc dei raggio AE al ** - - 
taggio FK. 11 che bifognaua dimoftrare. 

PROPOSIZIONE XIII. 

TEOREMA VI. 

Hcercbiodegualealtriangolo y ladicui baje i eguale ® 
allacirconfcrenga , e l’altera al raggio dcllo ^a miinrx 

jicjfo cerchio. dclccrch. 

C Ia il cerchio X, il di Cui raggio XBi & il trian* 
u goloHKM,labafe dei quale KMfia eguale 
Winttera circonfcrenza ABD, e l’altezza,oue- 
r o la perpendicolarc HK fia eguale al raggio dcl 
Archio XB. Dico che i 1 cerchio £: eguale altri* 
an goloHKM. Si afenuanod al ccrchio X due* a prop. 9 - 
^oligoni regolati» c fimili tra loro EFG fuori > & di queji*. 
^BC dentro lo fteffo,di maniera che la loro dif- 
c «n«a dal ccrchio fia minore di quaiunque affe* 
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b prep 11 S Data S raad ^z». Di pol b cirata la XO pcrpcn- 
dtiu' «iicolarcdaJcentroallatodcllafigura infcritta, 
c pray. j, eficongiungano Jc rctteXF,XE , &XA,cfit 
atl i, iaccia KN cgualc aJ perimetro dei circonfcritco 
poligono EFG 1 , e KS egoaleal perimetro della 
£gura ABCD, & RK eguale alia perpendicola 
re XO,e fi congiungano le rctteHN,& RS.Per- 
d Dalla che d 11 poiigono regojare E FGI pu6 diuiderfi io 
prot>.$. 4i tanti tt tangoii ifofccii cguali tra di loro (i quali 
queflo. anno la cima ncl centro X , vno de’ quali 6 XFE, 
quanti fono i di lui lati> e fono i detti triangoli 
cguaimSte alti; pcrche le loro altczze fono i rag" 



e Dif. 
det 3. 


f. g 1 cguali airXL,oueroairHK.Adunque^ il pol*' 
gono EFG1 £ tanto moltiplice dei triangolo EX 
F, quanto il perimetro dei medelimo poligono * 
moltiplice d’vn lato EFj roa KN 4 eguale al per*' 
fprtp. j. rae tro EFGIdcldetto poligono . Adunque /co» 
dei 3. ’ mc KN ad EF.cosi fla ii poligono EFGI al trian- 
g prop, 1. goloEXF i m 3g il triangolo KHN al triango* 
dei 4. Io 
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oEl-X (auendo egualialtczze, ciodlc perpendi- 
ttlariXL, & Ha ) fta come Ja b a/e xiST alia bale 
'f; Si chch il poligono EFGI, & il triangolo h prop 7 
HM annoal triangolo EXF Ja proporzion^ dcl ‘ 
ncdelimajc percio i cglino fonoeguali tra di la» i pfop. 4. 
0. Di poi perchele rette k linceinflcffeIELca- del i- 
^nti fuori dcl cerchio, fono maggiori delfarco K 
l^L. Adunqueil perimetro della figura FGlfa»^* i' u $ 9 ' 
iraaggiorc di tutta Ja circonfsrcnza delcorn- 
'refo cerchioX: mafipofe AN eguale al peri¬ 
ero EFGI ,e AM eguaJe alia circonfercnzo 
tl cerchio X. Adunquc AN d maggiore di AM. 

Wa i triangoli HaN, & HAM fono egualmcntc 
! ltl{ pcrcibil triangolo/HAN fari maggiore- I Dallt~> 
] cltr»angoloHAM;ficomeil poligono EFGI 4 P r0 P- ja. 
“aggiore del cerchio X; diinoftreraffi fimiimen- del *• 

!t >l poligono ABCD eguale al triangolo RaS, 
tenga che Ia bafe m X 5 (i pone eguale al peri- m 
«etrodeldetto poligono,elcaltezze RA.XO det 4. 

“noancora eguali j&n il perimetrodel poligo- n A\]. di 
'n ABCD infcritto, ouero la AS eguale a lui, d 
“'nore della circonferenza del cerchio X, ouc- 
della KM eguale a lei, e 1 ‘aJtezza Ra .ouero 
? 4 minore delFaltczza Ha, ouero dcl raggio. 

- Adunqueil triangolo RASd minore del tri» 

No HA M, si comeil poligono ABCD 6 mi- 

' rc dcl cerchio X.Ora eflendo il poligono FEG 
ualc al triangolo HAN,& d triangolo HKN 
'Sgore del triangolo HAM. Adunquc la cir- 
11 critta figura FEG (ia quale d maggiore dcl 
rc hio X d'vn’ecccflo minore di qualuque da to ) 

eezian- 
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eziandio raaggioredel tmngolo HKM. Et cffc 
do fimiJincntela figura ABDeguaie al triang 
loRKS,&il triangolo RKS minore dei triang 
lo H&M. Adunquela infcriitafigura ABD ( 
quale e minore dei cerchioXd’vnd ffetto min 
re di qualuque dato)e irnnore eziandio dei tria 
o Scolio golo HKM; e per quefto o il cerchio X £ eguale 
delta 24, triangolo H£M. Il che bilognaua &c, 
dei 5. 

COROLLARIO. 

Quindi & > che il triangolo, la di cui bafe fia 
eguale al perimetro di qualfiuoglia figura rcg< 
lare* el’altezza fia eguale alie p',rpendicoJar< 
tirate dai cetro della figura al di lui la to; e egui 
lealiamedefima figuraregolare. Poiehe 
moftrato il triangolo KH.N ( che ha le detteo 
dizioni) eguale al poligono regolare EFGI. 

PROPOSIZIONE XIV. 

TEQREMA VII. 

Bt Pappi lecirconferen^e anno trddi loro lamedefimdprofO 
dtl ^tone, cbe i raggt de i mede fimi cerchi. 

S Ieno i cerchi R, & S, i raggi de' quali RA>5< 
Dico che il raggio R A al raggio SC, fla c<r 
me la circonferenza ABA alia circorferent* 
CDC. S’intendailtriangolo V, lacui bafeF^ 
fia eguale alia sircofcr enza ABA,e 1’altezza Ef 

egus- }\ 
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cguale al raggio RA. S’intenda fimilmentc il 
ttiangoJo X, la di cui bafc KM fi a cguale alia cir- 
confcrenzaCDC , c 1 'altezzaHK fia cguale al 
ra gg*oSC. E manifeftojtf chc il triangolo V 6 iprop.xt. 
cguale al ccrchio R, & il triangolo X £ cguale ai ii quello, 
ccrchio S je perci6£ il triangolo V al triangolo 
X, (tara come il cerchio R al ccrchio S. E pcrchc ’ T?' 5 ‘ 
il ccrchio c RaJcfrchioS ha duplicata propor- L r .Jl 
zionc diquclla, che ha ii raggio R A al raggio J / 
iC. Adunquerfiltriangolo ValtriangoloX ha dpL. 7. 

ouplicata proporzione diquclla, chc haRAad dei 3. 
jCjOueroe 

duplicata—* e prop. 3. 



'Ii qud:a_», f ■“ 
cbchaTal- / 
tczza E F \ j 
a U’ altczza \ j 
Hk (ellcn- xr- A 
do fatte c- l-^r— 

guali RA, - V 


dei 3. 


«cEFfridi — -—==»--«. 

Io ro,& SG» 

«K tra di loro ) cd efiendo /ia proporzione d?l {prot x c. 
'fangolo V al triangolo X comporta della pro dei 4 .J ' 
Porzione dei lato EF al lato HK*e della propor- 
**one della bale FGallabafc KM intorno a gli 
^gohrettiFjKeguali. Adunque g lapropor- 
fjoac della bafc FG alia bafc K:fi ,£ | a medefima 2 DalU 1 

lC nilpll'1 rJi ER 'l 11 3 W Jf - riHP*»*r* U * U d L» I* n 4 _ 



Adun- del '> 






i prop. 7. 
dtl 3. 
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Adunque» lacirconfcrenza AB A alia circonfe 
renza C DC, ha la medefima proporzione ,chi 
ilraggioRA alraggio SC; come douea duno 
ftrarfi. 


PROPOSIZIONH XV. 


TEOREMA VIIL 

Se leportioni di due cerchi contcrranno angoli eguali 
Di Pappo faranno proportionali d juqi cerchi , e trd dilon 
la 1}, dei aueranno proportione duplicata di que lia delle /ut- 
{• tefc, 6 pure di quella de ’ raggi , e le loro circonfe 

rengefaranno tra di loro come le futtefe, ouero co 
me raggi, Orale porgioni di taljorte fi cbiamiM 
fimili . 

S IenoIe due porzioni de’cerchi ABC,&FGHi 
ne’quali gli angoli B.cG fienocgualu Tir a ' 
ti i raggi EA, EC,OF,&OH. Dico chc lapor 
ZioncABC alcerchio ABCD ,fta comclapon 
zione FGH al cerchio FGHtf ; e le porzioni A 
BC, & FGH anno duplicata proporzione a' 
quella de’ raggi EA, & OF, ouero delle futtefe 
AC, & FH; ele eirconfcrenze ABC, FGH ft aD .” 
no corae AC ad FH. Pcrche gli angoli B, eGn 
a prop 13. p on g 0 no eguali 3 Adunque a i loro doppi al cen* 
f el 1 tro E,&O faranno eguali 3 e percio b i quatcro 
F P'®P b an g 0 ii ret ti a gli angoli eguali E , & O auerano 0 
V q’ la medefima proporzione j raa corae e i quattro 
v>op 1 1. teui alPangolo E,cosifta il ccrchio ABD a i‘ ct * 

di 'q iefto. torC 
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fore AECD;& ezianliocomciquattro rettial- 
angolo O» cosi fta il cerchio FGK al fettore FO 
HK. Alun ]ued corae il cerchio ABC al fettore d prep. j. 
A EC D ,cosi flarail cerchio FGH al fettore FO 
1K.. E permutando e'come il cerchio ABDal e c ro P- 1 ^ 
crebio FGK, cosi ftara il fettore AECDal fet- ^ 
oreFOHX: ma/anno icerchi tradi loropro- f 
•orzione duplicata de’ raggi EA ad OF. Adun- 
iueg i fettori aucranno Ia raedefima proporzio* g p r0 p. y\ 
nc duplicata dei raggio B A ad OF; efonobitri* det 

ogoli AEC ,&FOH 

B 


unili ( per effere ifo 
c eli,& hauere gli an- 
!°lialla cima E, &0 
Suali ) adunque i il 
riangolo EAC,al tri 
ingolo OFH ha du» 
Plicata propoiziontj 
que]la,chehaiirag. 


h pr«P. 4* 
det 4 -j 



l prop.lS, 
dei 4 . 


5'oEAal raggioOF, ouerola futtefa AC allaj , 
ni* , I T aondc ^- come ‘1 fettore EA DC al fettore k f ** 7 ' 
o£vc ,COSI i,a 11 trian g oI ° EACal triangolo }> 

' Sl c ^fJ a emanenteporzione ACD alia lpn;. 
? onc FKH, auera la raede/iraa proporzio* det 

‘cifettori.opure de’cerchi;epercio«« 1 'altra m Datla 
r zionc ABC alia porzioneFGHj auera ezia-^^ rf# 
ia raedefima proporzione dei cerchio ABD 
'licaH j i ° ” purc aucra Proporzione du* n pro p 

Einalmentc perehegli angoJiaicentri AEC, 

S FOH 


7 . 





e DalU 
prop. 1 1 . 
dt qutfl* 

P P ra P' i • 
dei f. 


q ^op. 7 
dtl}. 


tprop.n 
dei j. 


S prop* i j, 
dei j. 
t prop. 14 
di queflo. 

u pr op . 7 

j. 
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FOH fonocguali: aduoque 0 cucta la circonfe 
( renza dcl ccrchio ABC A alFarco ADC ,ftaco 
’ meiquattrorcttialFangolo AEG, oucropall 
angoloa JuicgualcFOH: e parimente tuttal< 
circonfercnza dd ccrchio FGHF ali’ areo FKf 
ha Ja medefima proporzionc, chc annoi quaterf 
• rettiall'angoloFOH: perJo chc <7 come lacir 
conferenza dei cerchio ABC A ali* areo ADC 
cosi ftara la circonferenza dei cerchio FGHi 
, areo FKH. E permutando r la circonferenz; 
dcl cerchio ABD alia circonferenza dei cerchit 
FGK.fta come 1’arco A DC all’arco FK.H;e per 
ciof larimanente circonferenza ABC alia ri 
manente FGH, ftara come tutta a tutta j ma tui 
ta t la circonfereza AflD a tutta la circonferen 
za FGK > fi* come ij raggio EA al raggio OF 
ouerocomela futtefa AC alia futtefa FK(auuen 
gachela AC alia FH era come la EA alia OF 
adunque «la circonferenza ABC alia circonfe 
reza FGH, fla come la /uttefa AC alia retta fut 
tcfa FH,6 pure come il raggio A E al raggio FO 
come fii propoflo. S chiaminoora leporzion 
ABC, & FGH contenenti gli angoli egualiii» 1 
Gftmili tradi loro. 



PRO* 
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PROPOSIZIONE XVI. 


TEQREMA IX* 

nqualfhtoglia triangolo, 1 ’angolo maggiorc al minore DiTolo- 
bd maggior proportione , cheil latooppoflo all' meo nell' 
angolo maggiorc , non bi al lato oppoflo Almag. 

ali * angolo minore. lib. i,{c.y. 


VT Eltriangolo ABG fiaBangolo C raaggio» 
* ’ j c»e 1 ’angolo A m:nore.Dico che 1 ’angolo 
Cha maggior proporzioneall’angolo A di quel- 
hiche ha il lato ABal lato BC. Intornoal trian- 
Xolo a defcriuaG il cerchio ABC, e fi feghi lMrco 
doue fi voglia nel punto E: e fi faccia b 1’arco 
BDegualca BE, e fi co* 
jiugano le rette linee* 

CE.BE.AD, BD.Eper- 
checi’arco ADB,alqua* 
infifte 1* angolo mag¬ 
ire C £ maggiorc dell* 

JrcoBECiegliarchiB 
^jeBEfono egualiia- ^ 

«tinque 1’arcorimancn^ 

’ AD fari raaggiore* 
rimanentearcoCE, 

c perci6d 1 ’angolo ABD fara raaggiore dell* an- 
ploCBE.Si facciaade(fo e 1’angolo ABO egua* 
* { al minore angolo EBC ;l’angolo duque ABD 
maggior e dell’angolo ABOjc percio la rct* 
Sa ta 



a prop. { 
di quefto 
b dallrt. 
p op. 1 6 
dei z. 
c dall;L. 
fiefld- 


d Balla 
prop. 17. 
dei 2. 
e prop. 24 
dei 1. 
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ta BO feghcra ia retia ADneJ punto O, poflo 
tra A ,e D; e per quefloii punto O Tara dentro Ja 
f Dafl/Cj porzionc dei cerchio ADB. D Jcriuali/per i 
prop i»6. tri purti A, 0 ,e BJa circoufcrenza JeJ cerchio 
dei i. AOB >elia cadera dentro Ja po. z one ADB. E 
g D*ll/u> perchene’triangoii AOB.c CEB giduc angoli 
*dtl l. 17 OAB, ECBfoi>oeguaJi ( mfiliendo neiic egual 
h Palla* clfCOr '^ rcnz BDjeBEJ jepa imenteiducan- 
prop. 1 z> goJiOBA, EBCfonoeguaJi ; adunqueb giialtn 
dei 1. angoli AOB, c CEB farannoeguali i epercibia 
i prop» 15. circonft-Tcnza 1 AOB ajlacirconfcrenza BEC, 
df queflo fari come Ja futteia ABaJa futtefa retta lmea-i 
k s 4 (fio BC jel’arcoEADBd maggiorc dcJl*arco AOB 
dt que/to. pellendo queflo contenuto da quelJo). Adunqut 
Iprop z. /^arcoADBharoaggior proporzionc aJ mede- 
dei j fimo areo BC, che Jarco AOB,w c percio J‘arC0 

mprop.6 ADB aJl’arcoBEC, auera aiaggior proporzio 1 
dei f. pe, che Ja retta Jinea AB aJJa retta BC.Et i 1’an* 
n prop. 11 golort BCA aJJ’angoJo BAC,come 1’arco ADB 
d* qneiio. a)J’areo BEC ,adunqueoJ’angoJo BCAa)J’an‘ 
o prop, 6. goloBAC, hatnaggior proporzione di queJlai: 
ael J * chcs*abbia Ja fotteia AB alia fotte/a retta lineat; 

£C. 11 che bifognaua dunoftrarc. 








11 BKO r. 177 

PROPOSIZIONE XVII. 

TEOREMA X. 

M due figure fimili regolari , o pure trd due eercbi , 6 
jectori fimili , i medio proportionale il triangolofia 
cm altera e eguale al raggio Aeli' vna , e la bafe i 
eguale al perimetro dell' altra, 

0 Ianoducqualunque figure regolari fimili tri 
0 di loro, oucro due fcttori fimili $ o due cerchi 
R,&$»i raggi de’qualifianoRB, & SEjcfiail 
triangolo reuangolo GHM, la di cui alcezza G 
H fia eguale al raggio SE d’vna dcllc figure S > c 
la bafc HM fia eguale a BAC perimetro dcli’ al¬ 
tra figura R. Dico il triango¬ 
lo GHM eller medio propof- 
aionole tri lc figure R, & S. 

Si <i faccia 1’aitrzza NHcgua» 
le al raggio RB, c la bafe HO 
c guale al perimetro EDF, e fi 
c ongiungano le rette NM»e 
Go i perche nellc fimili figu- - 
rc regolari,oucro ne’fettori ^ 
fimili, 6 pure ne'cerchi R»& 

S» come b il raggio RB al rag¬ 
gio SE , cosi fia il perimetro 
ABC al perimetro DEF, & h la NH egaalealla 
H.B, e la GH eguale alia SE , e la HM eguale al 
Perimetro ABC» frfimilmete HO eguale a DEF. 

S i Adun- 



» propk $. 
dti i. 


b prep. t4 
di j que(lo. 
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dei/. 3 ' AdunqucccotneNH 

ad HG, cosi fla MH 
d Dalla [ D \ ad HO; tsa come l'al* 

proo. 1. *V. q tezza NH a GH> 

V | / f j ) cosi fla il triangoio 

HHMal triangoio G 
HM (auendo Ja mc- 
dcfima bafc HM) o 
comela bafeMH alia 
bafe HO , oucro e co¬ 
me NH a GH, cosi 
(14 il triangoio GHM 
al triangoio GHO. Adunce il triangoio GH 
f dalla ®edio proporzionalc tt 4 duc triangoli NH 
i i>diqn. M»eGHOj naail/triangoio rcttangolo'HNM 
e eguale alia figura R, edendo cotcnutodalrag* 
gio> e dal perimetro della de*ta figura R, e pari* 
mente il triangoio GHO 6 egualc alia figura Sj 
fr adunquegeome la figura R al triangoio GHM» 
dei 3, 5 cosift 4 il triangoio GHM alia figura Sjc percio 

il triangoloGHMfc medio proporzionalc tr 4 1 « 
figoreR,&S> Il che bifognaua &c. 






PRO- 
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PROPOSIZIONE XVIir. 

TEOREMA XI. 


h'tmngoli rettaAgoli qualunque figura rettilinea, jy »£ wc /, 
mero circolare dejcritta jopra l' ipotenufa»6 lato ^ 4 t i 
{attendente, 1’angolo rettoi eguatcddue figtire fi- i,eU 31« 
nili dquella, e fimilmente de/critte {opra i lati dtl6. 
contenenti angolo re tto» 

S lailtriangolo A 
BC rcttangolo 
in A» e fopraitrfc 
fijoilati fi defcriua- 
notre qualunque fi. 
gureX, R,&Sfitni- 
litra di loro,efitnil- 
mente poftc, 6 fic- 
nofettori,6cerchi, 

6 falce, 6 quadrati, 

6 altrefigurc retti* 
iinee. Dee diinoflrarfila figura X defcritta fo- 
pra 1 ’ipotcnufa BG cllcreguale alie duefigure* 

S alorofimili, c fimilmente defcritte lopra 
* J atiBA,&AC. Dairangoloretto« A,fitirila *pnpM> 
P e rpendieolarc AD fopra Ja BC. E manifclio, ~ r * 
c hela 6CBallaBD ha duplicata proporzione 
dl quel]a,chehalaGBallaBAi c parimentela p rtf p. 

' r - alia C D ha duplicata proporzione di quella, ^ r / 
c tahalaIJC allaCA. £ perche lac X alia R c pro». 17 

S 4 (per dei 4. 
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(per ctferefigure finaili, cfimilmemc pofic) h; 
duplicata piopoizione di queila dei lato BCa 
d DhIU fuooroologo BA.Adunque d la X alia R , Ita co« 
propr ip. inelajCBaiia BD. Per ia medefima ragione la 
dei $• figura XaJia figura Saucrala medefima propor- 
e Dalla- zionejche laBCalla CD. Adunque la figurae 
prop. ii. Xalic dut figure R *&S auera la tnedefima pro’ 
a " *’ porzionc,chc laBC alie duc BD *cDC infiemc 
prcle; maJaBC e eguale ailedue BD, e DC< 
f Corol. Adunque /la figura X e eguale alie due figure B> 
P r> ^ ^ infietne prefe. II chc biiognaua &e. 

PROPOSIZIONE XIX. 

TEOREMA XII. 

Dii Euel* ^ Qu&dtato defer it to Jopra la fomma di due rette linet 
la 4. dcl ^ eguale alia f omma di duc quadrati di efje con dut 
z. parallelogrammi rettangoli contemti dallefiejjc 

rette linee, 

S Opra le rette AB>BC, c fopra la loro fomma 
AC fiano defcntti i quadrati R, S, & M. Di* 
coche ilquadrato M i eguale alia fotnma de) 
quadrati R ,&S, con due rettangoli contenuti 
daABinBC. Sopra la AC come diametro de- 
tpropi 10 rcnuafiilfemiderchioADC,C(tfieleuidalpd^ 
dtl 1. to Bla retta BD perpeudicolarcad AC ,chel°*i 
. contri la circonferenza in D, e fi congiungaad 

t) p™p*J 4 j e rette j inee AD jC DC, e b lopra leltclle fide' 
fcriuano 1 quadrati X,Z> &t Y< Perche nel triaiij 

gylo 
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goloADCrettangolocinD ( per «Hera ncl le- 
micerchio^ il dquadrato Mdefcritto foprala_» 
ipotenufa AC,£cgualea i duc quadrati X >&Y 
delcritci fopra ilat» AD,e DC. Ma ndtriango- 
lo ADB rettangolo ia 
B, c idue quadrati R ,c 
Z deicruti lopra i lati A 
B, e DB foco eguali al - ^ 

quadrato X deferitto f A,' 

fopra l*i potenuia AD>« 
panmentcccl triango* \\ -f) 

10 DBG rettangolo in 
B, /"idue quadrati S,e Z “— 
fono eguali al quadrato 

t; adunque i quattro 

quadrati R,S, & il Z duc volte prefo, foco egua» 

11 a i due quadrati X, & Y infieme prefi > & a qu«- 
ftiftcfsi quadratiX,& Y, prima cra egualc ii 
quadrato M, adunque il quadrato M lara egualc 
a quattro quadrati,cio& ad R,& S, & al doppio 
diZ. Poipercheneltriangolo ADC dalfango. 
toretto DcadclaDB perpendicolare aila AC, 
£fara la AB allaBD,comelaBD alia BC ;e pe* 
fo A il quadrato Z della media proporziocalc^ 
fiD,fara egualc al parallelogrammo rettangolo 
ABCcontenutodall*eflrerae. Per laqual cofa 
'1 quadrato M fara egualc alia fomma de i qua¬ 
drati R, & S, con il doppio dcl rettangolo ABC. 
«chc&c. 


c pnp.io 

dei 1 . 
d prof, 13 
di %uc(lo. 


cPer /V- 


{ L’i(lejj4 


g 9 - 
dei 4. 
h C orel. 
i. delt^j 
prop. 14- 
dtf 4. 
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PROPOSIZIONE XX. 

TEOREMA XIII. 

D ’ Eucl. M quadrato dcjcrittojopra alia differenda di due rctie 
l(t7.dtli. ltncc£egualca.lla differenda di due quadrati di 
effc da due rcttangoli contenuti dalle fleffe. 

C Ia larctta AB raaggiarc, c BC la minore, eia 
i 3 loro diffcrcnza AC, e fopra di ellc fianodc* 
fcritti i quadrati R, S, M. Dico chc il quadrato 
M defcritto fopra la differenza AC £ cgualcall' 
ccceflo di due quadrati R, & S deicritti su lc Rc!r 
fe rettelinee, fopra ildoppio ddrettangolo A 
BC contenuto dalie defle* 
D Sopra il diametro AB de* 

fcriuafi, come prima, il lc* 
a prop. i o /X JZ £\ micercbio A DB, e a fi deui 

^ l# Jfcff —~~ —_ la perpendicoiarc CD, e <> 

bpropn BD, 6cdcfcriuafifopraei-i 

de1 1 . fci quadrati X, Y, e Z.Pef' 

c D*lla ch°cil quadrato Rdellafomma dellc rette AC, 
prop. x,j. eCB d egualc allafomraa de’quadratiS,&^> 
m qutfto. con il doppio dcl quadrato Y. Adunqueaggu jn ' 
tocommunemente il quadratoS, farannoidus 
quadrati R, & S infieroe prefi eguali al quadrato 
Mal doppio dei quadrato S, con il doppio d“ 
d pfov.iS quadrato Y infieme prefo: marf nel triangol 0 
at que,ip. rettagoloBCD ildoppio dcl quadrato Zdefcn*! 

VJ 


I 
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lo fopra 1'ipotenufa, 6 egualc al doppio dei «ua- 
^rato S, coq 1 1 doppio dei quadrato Y: adunque i 
due quadrati R, e S infieme fonoeguali al qua- 

l r £? M \ c . ond °PP 10 quadrato Z ima e !*_, e Dall^ 

, , . e “cdia proporzionale fra le AB,c BC, e pe* t ro P- l0 * 
ro/ .1 quadrato Z della media proporzionale,fa - M 4- 
taegualeal rettangolo ABC contenuto dalPe {Coyel - li 
ftremc. Laonde i due quadrati R, & S fai aonofflfii 
tguaJi al quadrato M, con il doppio dei rettan- 4 *" w * 
golo ABC.Per Ja qual cofa il quadrato M dcfcrit- 
'ofopra la differenza AC, fara eguale ali* eccef- 
lode 'due quadrati R ,& S fopra il doppio dei 
'«tangolo ABC. Ii chc bifognaua dimollrarc. 

PROPOSIZIONE XXL 


teorema XIV. 


11 forato de/critto fopra lafomma di due rette linee 
c eguale al quadrato delU differenda di efje coyl$ 
quattro paralltlogrammi rettangoli conicnuti 
dallc medefime. 



C Ia di nuouo la retta 
~ ABo;aggiorc,eBC 
"'•nore, e a fatta laBD 
'fiuale alia minore BC» 
AC la Comma, & 
^ Ia differenza delle 
rette AB,BC: 
h fi deferiuano fopra 


*c 


Qpropl 
dei l. 


IWM' 

de i i. 
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iedctte rcttc hucciquadrati. R » 5 , & M fopra la 
fotnma, & N loprala differcnza . Dico cheil 
quadrato M fara cgualc al quadrato N lnfieme 
eoa quattro parallcjogranmjj rcttangoli ABC. 
Pcrche iJc quadrato M defcntto lojra lafomma 
1 x rucfll d» AB, c BC, t eguale a i quadrati R , & S , cou il 
ti proprio doppio dcl rcttangolo ABC, &d i duc quadrati 
di qutfit. R, & Sfono cguaJi al quadrato M della ditfercir 
za AD, lnficmcconducrettangoJi ABC.Adun- 
que il quadrato M fara cgualc al quadrato Isi, in 1 
fieroc con quattro rcttangoli A BC • il chc bilo; 
gnaua&c. 

PROPOSIZIONE XXII. 

TEOREMA XV. 

Di Eucl differenda di due quadrati i eguale al rcttangoli 
U <;• e la contenuto dalla[omnia, e daUa differenda 

6 .dei i’ dei loro lati» 

S Iano le rcttc AB,c la fua parte AC,lati dc*<to { 
quadrati R,&S ; c nella AB prodotta vcr»c 
a prep. j. A a facciafi la DA eguale ad AB, verra adcfl«£ 
aci i. JaCB differcnza dclle due AB, & AC, mala CE 
fara cgualc alia fomma di AB, & AC ( per cuc' 
AC coinune, & AD eguale alia AB) dicocb'* 
1 ’ecceiio dcl quadrato R fopra >1 quadratoS, W' 
cgualc alrcttangolo contenuto daDC in 9 , 
Coi centro A, e raggio AB,6 pure ADdcfcriu^' 

bprop . io illcmicerchio BEDi c bii cleuidaClarettaC 1 

net t. " P a ' 





x i b n o r, 


!>erpendicola- 
eal diametro 
Dg,cheinco- 
tii Ia cuconfc* 


» 8 ; 


recta AE,ec \ 
fopra le AE, e 
CEdefcriuan- 




Gi quadrati O» 

&M. Perchedncl triangolo AEG rettangolo dprep.iS 
inG, il quadrato O deferitto fopra J’ipotenufa di quefio. 
AE. e eguale a due quadrati S. & M dcfcricti fo¬ 
pra i lati AC, cCEiiitornoaIl’angolo retto;ma 
jeAB, & AEfonoeguali, perefier raggidell’ 
iftefso ccrchio i adunque e il quadrato R fara e Dal/a 
fguale al quadrato O, e per qu-rft > ii quadrato R prop. 17. 
^ra eguale a due quadratiS, &M; p:r lochela dei 4- 
diflferenza de’quadrati R.&S fara egualealqua* 

Grato M:cnzf perch: nel feraicerchio Ia C E per* ( 
pendicolare al diametro & mediaproporz.omte p r 0 p. zo. 
tole DC,eCBporzioni dei diametro ,g (arail dei i.ep. 
quadrato M deferitto fopra la media eguale al dei 4. 
ftttangolo DCB contenuto dalfeftreme. Per la S Corol, i 
^alcofa 1’ecccfso dej quadrato R fopra il qua-^'* P r - 
dtato S, fara eguale al rettangolo DCB. Uche 4. 
fidoucua &c. 




PRO- 
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PKOPOSIZIONE XXIII. 

TEOREMA XVI. 


D ’ Euel. Idellc figure circolari , b rettilinee fimili , efimilmente 
la 9. e 10. defcritteJopra due rette linee , e Jopra la fomma, e 

<dtl z. differenda loro; quella della fomma ,e quclla della 
differenda infremeprefe, fono eguali al doppio delle 
figure defmtte Jopra le (ieffe rette linee. 


C Opra Ierette linee difeguali AB,eBC, e fopra 
O la loro fomma AC, e foprala, loro differen 


za AD dano defcritte qualfiuoglia figure circ o' 
lari,6rettilinee fimili, c fimilmente pofte R,Sj 
M, & N. Dico le due figure M defcritta loprs 
Taggregato, & N fopra ladifferenza infiem^ 
prefe, cHer eguali al doppio delle due figure Ri 

&S. Pcrchc efsen^ 


* prep.i £ 
di quejlo. 


. 3 SL ., 


it 


doje figui e quadra 
„ ti,<*fara i 1 quadrat' 
diACegualcalqu* 

/ drato di AD, con- 
quattro rcttangoi 1 

ABG. Adunqucag 

giunto commun 

mente il quadrato di AD, faranno i quadrati*? 


•H'.‘ 

--- 


AC,e di AD infieme prcfi, eguali a due quadra^ 
b prop. 20 di AD.con quattro rettangoli ABC: ma b i q** a 
di quefa.dtz tidelle rette linee AB, e BG fono eguali a 
quadrato di AD, diffcrcnza couduc rettang 0 

ABC 
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ABC. Adunque duc quadrati di AB, con duc qua¬ 
drati di BC,faranno cguali a due quadrati di DA 
con quattrorcttangoli ABC i maagliftefsi iei 
fpa zi erano eguali i quadrati di AC > c di AD in- 
liane prcfi: adunque il quadrato di AC co il qua¬ 
drato di AD, fono cguali a duc quadrati di AB 
con duc quadrati diBC. Sendopoi Ic figure M, 

N, R, & S ccrchi, 6 qualunque altre figurc fimi- 
li>efim Imentcpoftefoprale ftefscrette lincta, 
perchc i c quadrati defcritti fopra ic ftefsc rcttc c DalU 
linee anno tra loro la ftefsa proporzione > chc le prop . 17. 
figure firoili M, N, R, & S, e fimilrn ente deferit- de' 4 e 1 z 
tc fopra Ic ftefsc : adunque d la proporzione di rf * quefio* 
egualiti, cheannoiquadratidi AC, cdiADin- d P r0 P-*-} 
fieme prcfi al doppio dei quadrato di AB, con il ^ 
doppiodclquadratoBC, laraedcfima propor¬ 
zione arannole figure M, N infiemealdoppio 
delle figure R,6tSinficmcprefe; e percid le fi¬ 
gurcM , & N faranno cguali al doppio della^, 
figura R, con ii doppio della figura S. Il che bi- 
‘°gnaua &c. 



PRO- 
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PROPOSITIONE XXIV. 
TEOREMA XVII. 


n , r J Sefopra tutta »e fopra Ic portioni di vna retta lintiu 
J "*f; (/,„,/<< jecondo la efirema, e mega proporyon e /<< 

,. 4 * r4 n W (j defcritte figure circolari, ouero rettilmeeji- 

militrddiloro, e fmilmente pofle leduc figure di 
tutta ,edella mittor portione inftcme fono triplex 
della figura defcritta dalla maggior portione, Ej' 
le due figure di tutta la linea, e de lia minor porgi» 
ne )aranno triple di quella , che vieti defcritta dM 
porlion maggiore j far a tutta la retta linea fegut' 
jecondo Pefirema, e me^a proportione. 


S ia la retta AB fegata fecondo 1'efirema, e* 
mesa proporzionc nd puto C, la di cui mafi' 
gior porzione AC ;c fiano defcritte fopra la AB 
AC,c CB trecircolari figure,6rettilineeR. Mj 
&Sfimili tradi loro, c firailmcotepofte. D>c ( » 
che la figura R di tutta inficme con la figura 

della minor porsione>fonotriple dellafigura* 
defcritta fopra.la porzion maggiore« rete n _ 
t tm i® ^ d e« e fi g ure faranno <l uadraci • l f q^aarati 
k! que fto. feritti fopra le difeguah AB,c far anno 

ji al quadrato della differenza AC,con ddopp 
, . dei rettangolo ABC , ma b 4 il quadrato e t* 

bCare/.i ac egualeal rettangolo ABC (per cfler q 
f ’jj r ' media proporzionale fra le AB,c BC ) ad ””!L 
* d l 4 ' quadrati di AB,c di BC inficme prefi, fono cf 
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al triplo dei quadrato AC. Ma c la proportione, 
che anno i quadrati tr* di lorojquclia ftcffa anno 
fimilmete qualunque 


A- 


C 

-*r 


"••IL-- 


y\ oy* 

V 


te 


Jltre figure R , S »& 

M fimilij e fimiimen- 
te defcritte fopra le 
mcdcfiinc rettilinee. 

Adunquele figure R, 
fcSfaranno eguali al 
triplo dclla figura M 
corae fu propoflo. 

Nel fecondoluogo fiano Ie figure! R,& S fopra 
tuita la AB,e fopra la minor fua porzione CB in- 
fieme prefc eguali al triplo dclla figura M limile, 
ciimilmente pofta fopra laraaggior porzione^ 
AC. Dico larctta AB effer fegita inCfecondo 
lj meza, & eftrema proporzione.Perchc effendo 
tali figure quadrati, d il quadrato di AB , conii 
Quadrato di BC inficrae prcfi, fono eguali al qua¬ 
drato dclla differcnza AC, con il doppio dei r er- 
tangolo ABC : ma erano i quadrati di AB, edi 
HC.nlicme preli eguali al triplo dei quadrato di 
AC. Adunqucil triplo dei quadrato di ACfara 
e gualead vn quadrato di AC, con due rcttango- 
ii ABC: e tolto comunemente il quadrato di AC, 
faranno i due quadrati di AC eguali a due rcttan- 
Soli ABC; e per6 vn fol quadrato di AC fara 
e gualead vnrettangolo ABC.e Per la qual cofa 
i e tr£ rette lineeBA» AC ,eCBfaranno propor- 
*ionali.Eperche/(endolc figure R,$,&M qua¬ 
eque fimili, e limilmente po ftc, anno fra di lo* 

T ro 


c T)aIU 
prop. 17,' 
dei 4. cr 
11. dt que 
fio. 


d prop. i® 
di qticfio. 


c Corel. 
1. dellu-t 
prop. 14. 
dei 4. 

( Dallcs 
prop. 17. 
dei4 e ix 
di qHtfty. 
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rolafteffa proporzionc, che i quadrati defcritti 
fopra le fteffe linee. Adunque le fteffe rette linee 
AB, AC,eCBfaranno proporzionali, c percio 
la retta linea AB fari fcgata in C, fecondo la_» 
cflreraa, e meza proporzionc. 11 che &c. 

PROPOSIZIONH XXV. 

TEOREMA XVIIi: 

Se fopra l’aggregato di tutta, e Aelia minor portione, e 
Di Euel f°P ra ma ZZ m portione di vna retta linea ditfife 

la 6 dei fecondo la me^a, & eflrema proportione vi far an- 

' no defer itte figu re eirco lari, 6 rettilinee fimili , ej 

pmilmente pofle; la figura deferitta fopra 1 ’aggre’ 
gatofard qutntupla di quella , che fopra la maggior 
ponpone e deferitta. E fe la figura deferitta fulfag’ 
gregato di tutta , e della portione minore fard quin’ 
tupla di quella, che e deferitta dalla portione tnag’ 
gitre tfara diuifa tutta la retta linea fecondo l<u 
me%a, & eflrema proportione. 

% 

S ia Ia retta linea AB fegata fecondo l'eftremai 
e meza proporzione in C, la di cui minor 
porzioneCB, eprodottala BD eguale alia mi' 
nor porzione CB fopra la AD aggregato delle 
due AB, e BC, e fopra la loro differenza, cio& fo* 
pra la maggior AC liano fatte qualunque figurc 
circolari,6 rettilinee R,&M fimili tradi loro, c 
firoilmentepofte. Dico la figura R effer quintu* 
apfop.14, pia della figura M.« Defcriuafi fopra tutta la-* 
de/ 4. AB» 
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AB, e/oprala BD, chi&egualealla Tua minor 
porzioncBGdue figure X,e Z fmrli alie figure 
R, & M, e fimilmsntc poflc.E perche AB ad AC 

fta come AC a GB, £ adunque alie due figure X,c b P r0 P -*4 
Z i eguale il triplo della figura Mj e perd al dop- “* ‘l ut P°' 
piodellefigure X,cZ faranno eguali fei figure 

M, Mac la figura R della/omina* c ia M della c prop.i^ 

di qttefto. 


- 3 -#.3o> 


xM:’ 


* 




differenza infieme prefe. fono eguali al doppio 
delle figure X, c Z: adunque le figure R, & M to¬ 
no eguali a fei figure Mi e perolafola figura R 
/ara quintupla della figura M. Ilche &c. 

Nclfecondoluogofialafigura R quintupla-j 
della figura M (rimanendo tutte lr. alere cofe co- 
nie nel primo calo )• Dico chela AB/ara fega- 
tain G lecondo la meza, & eftrema proporzio- 
ne. Pcrche la R £ quintupla della M: adunque le 
R>& Minfieme prefe faranno eguali a fei figure 
totmadallefteffe figure R.&M infiemeprefe dprop-ii 
deferitte fopra la fomma , e la differenza delle di quejio. 
due AB, e BG fono eguali il doppio della figura 
x > Con il doppio della figura Z. Adunque il dop- 
P‘o delle figure X,e Z /ara eguale a fci figure M je 

T z le 








f 



■ 
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lc figureX , e Z inferne foranno eguali al triplo 
i prdp. 14 figura M. Laondee la recta AB in C fara 
di queUo. fecondola tneza , & cftreraa proporzio* 
ne. Ilche&c. 

PROPOSIZIONE XXVI. 

TEOREMA XIX. 

Di !ueh Se f°P ra l' a Z& fe ?> at0 della minore, edella meti delli 
la }. det tnaggiore*efopra la meta della maggiore dellepor m 
13* %toni d *vna medefima retta linea diui/a fecondo 

l 9 eftrema*e me^aproporqonc far anno dejeritte due 
figurecircolari t oueYorettilinee fimili trddi loro 9 e 
fimtlmente po(le,lafigura ,chevicn fulfaggregato 
deferitta i quintupla di quella > chc vien deferitta* 
Jopra la metd della portione maggiore . E fc la Hgu m 
>*4 dell aggregato dclla minor porgione , e della vnt m 
ta deila maggiore far d quintupla della figura* ched 
deferitta fopra la metd della maggiore portione} 
Tutta la retta linea fard diuifa fecondo Vefirema > % 
me^a proportione. 

S ia tutta la retta BA alia AC,comc la AC al¬ 
ia minor porzioneCBj e fiafrgata la AC in 
parti eguali nel punto D^e fopra la BD aggrega" 
to dclla porzion minore KC , c dclla DC meti 
dclla maggiore,e panraente fopra la DCmeca 
della maggiore fiano defentte qualunque fig^e 
R> & M circolari, 6 rettilinee fimilmcnte 

poftc.Dico ia figura R effer quintupla della fig u : 

ra 
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raM. Si<*feghilaCBper il mczo inE;eperche * 9 - 

la b DC alia CE ftt come la AC doppia dclla pri- V 11 • 
ma> alia CB doppia dclla fcconda \ & i ]a AB fe- 11 
gata nelpuntoC fccondo l’eftrema,c meza pro*‘ J * 
porzionc. Adunque c la DE ancora i fegata nel c pr *p.i6 
punto C f fccondo la_* dtl 4. 

meza, & cftrcma pro- 

porzionc , la di cui por-,. . . T 

zione minore fari CE. 7 ° 

Ed eflcndofi dcfcrittc ' % ..;n,..*' 

duefigurcfimili>efimil- *•*> 

mente pofte , ciofc la R 
(opra la DB aggregato 

di tutta la DE,c la EB ,oueroIl EC minor por¬ 
zionc j e la figura M fopra la maggior porzione 
DC. Adunque d la figura R quintupla dclla figu- d ^ 
ra .M. II chc bifognaua prouare nel primo luo* ^ JV 
go. Nel fccondo luogo la figura R deferi tta fo* 
pra la DB aggregato dclla porzione minore CB» 
e dclla DC meta dclla porzionc raaggiorc fia-» 
quintupla dclla figura M fimile i Ici,e fimilmcn- 
te deferitta fopra la DC meta dclla maggior por¬ 
zionc AC. Dico chc tutta la retta AB i fegata 
nel punto C, fccondo 1‘cftrema, e meza propor*; 
zionc. Segata elaCBinparti cgualincl punto epro . 9 
E. Perchc la figura Rfopr a Taggregatodi tutta 
la DE> e dclla annor porzionc C E. 6 fopra la 
EB deferitta, fi luppone tllcr quintupla dclla fi¬ 
gura M fimile alia prima , c fmnlmcntc deferitta 
fopra la maggior porzionc DC . Adunque /la ( pro p.i^, 
tetta DEe fegata wC,fccondo la roeza } &eftrc- di qzifie 

T 3 ma 
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, nia proporzione. Ma comcg la DC aila G E,cosl 
clelv' ftala AC Joppiaddlaprima , alia GB doppia 
bprop.it della feconda. Adunquci? ancora la retta AB 6 
dd 4 . fcgatancJpuntoC, fecondo Jcftrcma, cracza 
proporzione, la di cui minor porzione e la CB. 
llchc doucafiditnoftrarc. 

PROPOSIZIONE XXVII. 

teorema XX. 

Se fopra 1’aggregato della metd di tutu , e della fufo 
Di bucl. porgion maggiore, e fopra la medefima metd della 
U t» dei retta linea diuifa, fecondo reflrema,emctapropoy 
1 J* trionefaranno defcritte due qualunque figure circo- 

lari, ouero rettilinee ftmilitradi loro ,efimilmen- 
tepofle, la figura ,chc viendefcritta full’aggregato 
i quintupla della figura/;he i defcritta fopra Is me¬ 
ta di tutu la retta linea . E fe la figura dell'aggre¬ 
gato della meta di tutta la linea , e della di lapor- 
gione maggtore fora quintupla della figura dici fi 
mile, e fimilmente defcritta fopra la metd di tutta’. 
la retta linea fard diuifa fecondo la mega , & cfire- 
ma proportione,' 

S ia la retta linea AB fegata nelpuntoClecon* 
dola nocza,&eftrcma proporzione,la inag* 
gior porzione della quale fia AGjcfia prodott* 
la AD egualealla meti di tutta la AB jefopral 3 
DC» aggregato della porzione maggioreAC» c 
diDAinetadi tutta lalmca, eparimcnte/opi ' 3 
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!a DA meta di tutta fiano defcritte due figure 
circolari,ouero rettilinceR j& M fimilitrildi 
loro» e fimilmente pofte. Dico la figura R deU* 
aggregato effer quintupla della figura M dcfcrit- 
ta loprala meta di tutta. Si feghi laaAG in par* 
tieguali i c perche blz DA alia A E, ft* conae la l ' 

BA doppia della prima alia AC doppia della fe* 11 


A 


E C B 


dei i. 
c prop. S. 
dei 4 , 

d prop, i<* 
dei 4 . 


cotlda youeroccome la AC alia GB, cftendola 
AB fegata nel punto 
C fccondo la meza, & 
eltremaproporzione. 

Adunque dia DE an- ^r # . 
cora vicn fegata nel ’’vAL' 
punto A» fccondo la 
rocza, & eftrema pro- 
porzione > la di cui mi¬ 
nor porzione fe la AE. Ed effendo le due figure 
finailijcfimilmentc pofte, ciofe la R defer itta fo* 
pra 1* aggregato di tutta ia DE, e della minor 
porzione EC,ouero AE; c la figura M deferitea 
fopra la di lei raaggior porzione DA. Adunque c . z . 

f la figura R fe quintupla della figura M. II che di qMtfit. 
bifognaua &c. 

Nel fccondo luogo la figura R deferitea fopra 
la DC aggregato, DA meta di tutta la AB, e del¬ 
la porzion maggiore, AC fia quintupla della fi¬ 
gura M 4 lei fimile, e fimilmente deferitta fopra 
la DA meta di tutta la AB. Dico che tutta Ia ret¬ 


ia linea AB fe fegata in C, fccondo la meza, fic 
c ftrcma proporz one.Si feghi/AC in parti egua- f pro ^ 9i 
l'in E;c perchc la figura R Jefcritta fopra la DC dd 1 - 
T 4 ag- 








g 'pr«p.zi 
di quefto. 
h prop .11 
dei 3. 
i prop,i 6 . 
dtl 4. 


D' Eucl. 
U 1 z. dtl 
2 -* 


a Cauafi 

dal Co¬ 
rel- della 
pr.)%>del 

I. 
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aggregato di tuttalaDE, e della di lei minore 
porzioneEC ,6pure AEe quintupla della figu* 
ra M a lei fimile, e fimilmentc defcritta fopra la 
differenza > 6 fopra la maggior porzione DA. 
AdunqucglaDEfe fegatanel punto A fecondo 
1 'eftreroa, c meza proporzione: mafccome la 
DAallaAE,cosiftalaBA doppia della prima 
alia AC doppia della feconda. Adunque fimil: 
metue ilarctta Afivienfegata in C* fecondo 
l’cftrcma,e meza proporzione, la maggior por* 
zione della quale i la AC, llche bifognaua di* 
moftrare. 

PROPOSIZION E XXVIII. 

TEOREMA XXL 

Ne’ triangoli ottufangoli il quadrato deferitto fopra il 
lato, chefattende 1’angolo ottufo e eguale d i dirt 
quadrati de gli altri due lati infteme coti due rettaii’ 
goli contenuti darnde lati intorno ali’ottufo>£ 
dalloslungamento delmedefimo fino alia perpw 
dicolare cadente dall'angolo oppoflo. 

N E1 triangolo ABC fia 1'angolo CBA ottu* 
fo,cdall*angoloC cada fopra la retta Al> 
prodotta Ja perpendicolareCD ,che<rl’incon' 
trera fuor dei triangolo della parte dei coflfc' 
gucntcangoloCBD. Efopra i lati dei triangO' 
lo AC, AB, e BCfi deferiuanoi quadrati X,R’* 
S. Dico che il quadrato X deferitto fopra il l aI ° 







11 s r o v, % 9 y 

futtendcnte ,1'aDgolo ottufo b cguale a i due qua¬ 
drati R, & S dc i lati.che comprendono il mede* 
iimoangolo,inficmecondue rettangoli ABD. 
$opraMerettelinceAD,DB,eDC fidefcriua* 34 
no i quadrati M> Z, & N. Perchc ncl triangolo ** 

ADC 1’angolo D b retto. A J -— * 

X e eguale a i due qua¬ 


drati M, & N: raadil 
quadrato M de]l’aggre* 
gatodelle due AB,c BD 
d eguale a idue 
R.cZdelle 

infienae condue rettan¬ 
goli ABD. Adunqueil 
quadrato Xiara eguale 
a i quadrati R,Z, &N 
con due rettangoli AB 
eMaeilquadratoS 
eguale a i due quadrati 
Z, St N (impcrciochc nel triangolo CBD» 1'an* 
golo D i retto )adunque il quadrato X fara egua¬ 
le a i due quadrati R, & S infieme co il doppio dcl 
ABD. Ilchcbilognana&C. 


di qktfl 
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PROPOSIZIONE XXIX. 

TEOREMA XXII. 

In qualfiuoglia triangolo il quadrato dei lato ',ehe fub 
D’ Eucl. tende Vangolo acuto e eguale all’ecceffo de i quadra.' 

Ia i j. de! ti degli altri due lati fopra due rettangoli conte nati 

z ‘ da vno de'latiintotno ali’acuto , e dalla portioni 

comprejafrdl'acuto ,ela pcrpendicolare cadentej 
dall‘' angolo oppofto. 



N E 1 triangolo AB 
C i il di cui an* 
golo B lia acuto, Cano 
defcritti fopra i fuoi 
lati i quadratiX,R»& 
S,cdaH’angoloGca- 
da foprala ABla pef 
pcndicola re C D } a chc 
la fcgara dalla parte* 
dejl’angolo acuto in* 
D.Dico che il quadra* 
toX dei lato oppofi 0 
aH’angolo acuto i eguale allccccflo de i due qua* 
b prop. 34 dran R,&S fopra duc rettangoli ABD.Sopra^l c 
* ei '• rettelinec AD.DB.e DC defcriuanfi i quadra» 
1? N•Perchecnel triangolo ACD^ang 0 * 

* l< ’ loD e retto; adunqueil quadratoX e eguale^ 1 

duc quadrati M,& N inficme,& aggiuntocooiu* 
ncmeme iljdoppio dcl rettangolo ABD fara d 


qua* 
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quadrato X infierac con duc rcttangoli A B D 
tgualc a i duc quadrati M,& N,con i duc rettan* 
goli ABD. d Ma i duc quadrati R, c Z fono egua- d prop.io 
Ii al quadrato M deJJa differcnaa dellc duc AB > c dt qutfto . 
BDcon duc rcttangoli ABD. Adunquc il qua* 

•Irato X > & i due rcttangoli ABD tutti infieme* 
preli iaranno cguali a i quadrati N »R,e Z infic* 
me preli : e ma 6 il quadrato Segualei iquadrati cprop.it 
N,eZinlicmcprcfi(poichc ncltriangoloGBD dt queflo, 
l angolo D e retto ) adunque il quadrato X infic* 
me con il doppio dcl rettagolo ABD> verri egua* 
lea i due quadrati R, & S inlieme preli ;ctolto 
via corouncmentc il doppio dcl rettangolo ABD 
feftera il quadrato X eguale alPccccHodc i duc_» 
quadrati R ,& S fopra il doppio dcl rettangolo 
ABD. 11 che bifognaua &c. 

PROPOSIZIONE XXX. 

TEOREMA XXIII. 

fopra i lati, altegge,c raggidei triangolo, c delfefa'• p . 
go»o regolart injctitti nello fleffo cerchio faranno /„ u,^j 
deferittc qualunque figure circolari, opurerettili- 15. 

»ee trdloro fttnili , e fini timente pofle: fard la figu¬ 
ra dei lato dcl triangolo tripla deUa figura dei lato 
dell' efagono,(efquiter\a della figura dell •altera 
dei triangolo , e duodccupla della figura dei raggio 
delmedefmo , & eguale alia figura deferittadall’ 
altera dell * efagono, e quadrupla della figura de - 
feritta dal raggio dell ’ cfagono . 

N:l 












A Balla 
?rop. 3. 
di queflo 


c t>rop 
dii 1. 


300 EVCLIDE rjNNOr^TO 

N E1 ccrchio,ildi cui raggioDA fianoinfcrit 
ti il triangolo ABC, e 1’elagono ALBC re 
golarii& il raggioAD,« ilquale lega per mezc 
l’angolo BAG b legar a ancora 1’arcoBC in Ej 
& illato fuucfoBC in parci eguali, c perpendi- 
b prip.i? colarmentc inHicpcrci6 la ADE /ara vnaret 
tl Mi ** linea,& diametro. Sictiripoila DG perpea 
dicolarc fopra la BE, e fi congiunga la BD 
c fi pongano qualunque figure circolari, oue 
rorettilinee fimili, e fimilmentcpofte, ciociv 

fopra il late 
AB dei trian 
golo, N fo 
n ra il JatoB 
deUefagono 
X fopra l’a 
tezza AHde 

triangolo 
fopra il rag 
gioDHde 
triangolo, 
K fopra 
raggio 
dclfefagon 
Dico Ja fig u 
ra M cllert 


egualealla figura dell , altezzadell’cfagono» c ’ 
quadrupla della figura JR,c tripla della figura^ 
d mt>. 20 e iei^ui^rza della figura X, eduodecupla 
dei i. figura Z. Pcrchcdi dueangoliFAB, EBA fo 01 
cprop. 14. rettinc’femicerchiEBA, &FAB. Adunqu cfl ' 
«tl I. Ao 
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AB fara Ia diflanza de’latiAF,BE equidiftanti 
ncll’e/agono , e perci6 la AB fara 1 ’altezza dcJl’ 
efagono. Di poi/perche il triagolo DBE e equi- f DdU 
atcro,g farannolc altczzcdi luifopra cuttii fuoi pn»>. 8. 
lati cguali fri di loro, e pcr6 fari la pcrpendico - di 
lare DG dalla cima alia bafe eguale alia perpen- S 
dicolare BH meta dei lato BC,ouero dei lato AB ^ op ‘ u 
dcl triangolo ABG; e la bafe 6 DE fari fegata 
per raczoinH j ilraggio ADegualei DE. I?*‘t 

Adunquc la AH altczaa dcl triangolo fara tripla dei i. 
della HE.ouero di HDraggio dcl triangolo: c 
Per quefto» di quali parti la figura Zfcvna, lafi-» Ddla^ 
gura X fara nouc parti,e la figura N quattro par. P™?- 17 ‘ 
ti(auucnga chela BE lato deli’ efagono 6eguale dtl4 * 
al raggio delcerchio DE doppio della DH ) in 
°ltrc pcrchc nel triagolo ABEdall’ango!o^ret- k pro p io 
to B,la perpendicolare BH fega la bafc AE in H. dcl i. 
Adunquc/lc EA, BA,& AH fonoproporziona -1 pnp* 9- 
l,: c perci6 m la figura M alia X aueri duplicata dcl 4 - 
Proporzione diquella de i lati, n cioi fara come ™? r - 17 ’ 
11 EA alia AH,ouerocomequattroatr£,6 pure d< 4 
totnedodicianoue. MalaDGdla metadello ^ F 
AB.Adunque 0 di quali parti la figura M e dodici, oDalL t_, 
, a figura R fara tri parti; cd era delle medefime prop. 17. 
, a figura Zvna parte. Adunqucla figura M dei dei 4. 

*ato dcl triangolo , e dell'aItezzadell*efagonoe 
“«odecupla della figura Z, c tripla della figura^, 
e quadrupla della figura R, efefquiterza dcl- 
1 figura X. 11 che bifognaua &c. 


PRO- 
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proposizione xxxi. 


TEOREMA XXIV. 


Sefoprai lati, alteoge, e raggi dei quadrato deltmn 
goto, e dell ’ efagono regolari injcritti nel medefinu 
cerchio,faranfi quali fi vogliano figure circolari >« 
rcttilinee fimili, e fimihnente pofle •, la figura dei 
lato dei quadrato farddoppia della figura dei lati 
dell’efagono fuffefquialtera della figura dei lato dei 
triangolo,quadrupla della figura dei raggio dei qua 
drato, ottupla della figura dei raggio dei triangoloi 
dupla fuperbipargiente terga della figura dei rag 
giodell’ efagono, (uffejquialtera della figura delial 
teg^a dell ‘ efagono , e fuffejquiottaua della figun 
dell ’ altegfa dei triangolo. 


N E 1 ccrchio, il di cui raggio EA,fia infcntto 
il quadrato ABCD, ii raggio dei quale tt 
H, e fiano delcricte qualunquc figure circolari ri 


rettilinee fimili, e firailmete pofie, cio<i M fopra 
il lato AB dei quadrato, 6 fopra la di lui altczzaj 
X fopra il raggio EH, & N fopra ii raggio At 
dei cerchio, & altrc figure fimili a quefte , jopra 
lati, raggi, &altezze dei triangolo, e de 11’efago 
no infcritti nelmedefimocerchio. Sideedimo- 
«rare, chela figura M ha all’altre figure lefpo 
«e proporziom. Sicongiunga laretta tiB. - *■' 
n ,, che <il’angoio AEBal centio deJ quadrato e r 
° e dall’angolo retto cade la perpedicolare £1 


prop- } 


to,e< 


di que fio- 


fopra 
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fopra la bafe AB» diuidcndoJa b per mezo,effcn* ^prop, i. 
do tirata dalcentro delccrchio. Adunguccla ». det 2 * 
rctta EA e media proporzionalc tra Ja AB,e C /? P ‘ 
la AH , eparimcnte la retta EH 6 media pro* de 
porzionalctrale eguali porziooi .BH, HA ; 
per quefto la EH Tara 
eguale alia meta delli_» 

AB j onde d ia figura M 
del lato del quadrato fa- 
ra quadrupla dclla figura 
Xdei raggio del medefi- 
®o,- eparimcnte e lafi* 

& u ra M alia figura N a 
lc > fimile, Tara come la 
HA alia fua meti AH :c 
percio di quali parti la figura Me otto, far ala fi- 
& Ura X duc parti,e la figura N del raggio del cer- 
chio.dpurc/dellatodell’inferitto cfagonore- fd*lUpr 
Solare, fara quattro; raa di g quali la figura del 8 d, \ y ,. 
JtodclBefagono b quattro parti, la figura dclla gp**p. 
“‘luialtczzafudodici, cla figura del di lui rag* dt 
S>otrd,e delle medefime la figura del lato dcll’ 
fricto triangolo regolarc fiidodici parti, e la 
;§ura della fua altezza parti noue.e la figura del 
.^raggio parte vna. Adunquela figura Mdel 
,t0 del quadrato, oucro della fua altezza, fara 
Ndrupla dclla figura del fuo raggio,doppia del. 
^Aguradel lato deirefagono , fufiefqmaltera 
, eila figura della di lui altezza, doppiafuperbi- 
: lr 2iente terzc della figura del raggio del mede- 
1)0 > c fuflcfquialtcra della figura del lato del 



triar.. 










3 04 ErCLIDE ^lUUOr^TO 
criangolo, ottupla della figura dd di Jui raggio,e 
fuffcfquiottaua della figura dell’alrezza dei me* 
definio triangolo. Le quali tuete cofe bifogna' 
ua &c. 


PROPOSIZIONE XXXII. 


TEOREMA XXV. 


D'Eucl. 
la i o. dei 
IS. 


Se fopra i Uti dei pentagono, dell’efagono , e dei dect - 


gono regolari mjeritti nel medefimo cerchio fi fo 
rannoqualunque figure circolari , d retti linee finit' 
li,efimUmentepofte; lafigura dei lato delpentt 
gono fard eguale dledue figure dei lato dell* efago- 
no., e dal lato dei decagono infieme freje. 


a Dall<u> 

prop. 8. 
di qutfio. 


bprop.19 
det i, 
c dall/tj 


F°P- 3 ; 
di qnc[ro- 
d prop. ip 
dei *• 


N El cerchio AC Bfia AB lato dell’infcrittc 
pentagono, EA lato dell ’ inferitto deca - 
gono regolari, & a il raggio DB fara il lato dell 
mferitto efagono;e fopra quefti lati fiano defert 
te qualunque figure circolari, ouero rettilinec fi 
roili, e fimilmente pofte, cio£ M fopra la AB, “ 
fopra la DB,& S fopra la EA. Dico ch* Ja fig u ‘ 
raM£ eguale alieduefigure R,& Sinfietncp rC 
fe. Si (eghi M’arco AE futtefo dal lato dei dee 3 " 
gono in parti eguali in H,fi c come in parti egu 3 
li s’cra fpartito in E 1 ’arco AB, c fara 1’areo n 
la quarta parte dclParco AB»c terza parte dei- 
arco BH S e fi congiunga il raggio DH, d che £ 
ghi in parti eguali, e perpendicolarmente il 
dei decagono celpuatoO ,& ABnelpunto 
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congiunganfi le EK, BE,& ildiametro AG.Pcr- 
che ne’trtangoli AOK,& EOKintornoi gli an. 
goli retti cguali ad O, i due lati AO, & EO fono 
eguali, & OK comune. AdunqueePangoloKE eprop. 4. 

A dcgualeall’angoloKAE; edegualifionoan- <W <• \ 

eora gli angoli EBA, & EAB, infiftendofopra f £°P- l7 > 


cguali circonferense E A,BE; adunque gli angoli g DalU 
AEKiABE fono eguaIi>&&rangoloBAE comu* prop. 4. 
me nc * triangoli BEA, EKA. Adunqueg fono de/ 4- 
fimili tri di loro. Laonde la BA alia AE flari b Oslls 
comela EA alia AK > e perci6 la figura h M alia %*?' ' 7 * 1 
figura S k lei fimile , e fimilmentc polia,flari co- j n./A* 
me la B A alia AK. In oltrc perche fi come i l’ar*' & 

co EA £la decima parte ditutta la circonferen* \,ue(fo. 

2a AEG A t cosi /U’arco AH meta di quello, fc la.kprop.io 

V deci* dtl ?• 
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decima parte della meza circonfercnza ABC, & 
elarco BH triplo dcJi’arcoAHi Aduoquc di 
quali parti l'arco ABC i dieci > 1’arco BH ne fara 
trfc parti» & BC ici jc percio 1’arco BClari dop- 
1 Ctrol piodcjl’arcoBH j e/l’angoloCDB faradoppio 
dalla pr, dell’angoloBDH : ma 1‘angolo m CDB alcen- 
17.dei i. tro^doppiodell’angolo BAG allacirconfcrcn- 
'dtli li ' ZZ ' AdunquegliangoliBDH.eDAB fono tra 
n 1 Dalia l° roc 6 ua ^» e l’ dn golo AB D £ comune; Adun¬ 

as 4 . qucniductriangoii ADB ,eDBK fonofiraili;e 
dei 4. pcrcib la AB alia BD ftara come la DB alia BK* 
o Dalla Ondc 0 la figura M alia figura R fimile a lei» e fi- 
prop. 17. milracnte porta, rtara come la AB alia BK i ma_* 
dei 4. eraJa mcdefimafigura Malia figura S,come la-* 
p Dalltu» medefima retta AB alia AK* Adunque p la figu- 
prop. 11. raM ad ambcduelefigurcR,& S infiemc prefe» 
dei 3. ftara come la rtjtta BA alie rettc BIC, & AK in* 
fieme prefe. Ec e la BA eguale alie due BK, 
q Corol. KA, Adunque q la figura M dei lato dei pcnta* 
dtlla pt. gono d eguale allc due figureR dei lato deirefa* 

16.dei 3. gono,&Sdellatodel decagono infiemc prcle^» 
La qual cofa bifognaua &c. 



PRO- 
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PROPOSIZION E XXXIII. 

teorema XXVI. 

Se fopra il lato dell'efagono , dei pentagono, e fopra la 
jnttendcnte l angolo dei pentagono infcritti nel rne- 
definio cctchio faranno dejcritte qnalunque figure 
circolari,o rettilinee ftmtli, e fmilmentc pofle ; le 
figuredel lato dei pentagono , cdella \ut tendentem 
l angolo dei pentagono infiemeprefe, far anno egmli 
al quintuplo ddlajigura dei lato dell'eJagono. 








N EJccrchio.il cui 
raggio EA.fia- 
noJa AB.elaBCduc 
lati dei pentagono,c t> ( 
la retta AC futtenda ^ 
l’angolo dcl pentago- 
no »c vi fianode/crit* 
te qualunquc figurc^ 
circolari.o rettilinee 
firniJi, e fimilmetepo- 
U e » cio6 M fopra il 

«A ’ 6 * fo P ra 11 ,1tode N’ e ^ono , R (ol 2 7W/4 
prala AC.&SfopralaAB. Dicoche le figor cproo. 8. 

, iinhctne prefe fono eguali al quintuplo de(-d» que fio. 

a agura M. Producafi il diametro AED. econ* 
8 'ungafilarettaCD. Perrhe b 1 'arcoAB£la_ h n .„ 
Quinta parte di tutta la circonferenza ABDA; Dr3P . . 

51 c ^ e ^ ‘juali parti la circonferenza dcl cerchio di queh 
V x ABDA 
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■ABDA £ dieciparti, ]a circonferenza AB fari 
due, c la circonferenza ABCquattro; ma dclle 
medcfime parti Ja circonferenza ACD dei fcmi- 
ccrchio ne c cinquc: Adunquela circonferenza 
CD^vna decima parte di tutta la circonferen- 
c Laffej. za dei cerchio; e percio ia retta cCD fara il lato 
**' dell*infcritto dccagono regoJare.Ponganii adcf- 

fo lefigurc X,eZ fimilialleM,R,&S,efimil- 
, t mente polle foprail diametro AD, e fopra ii Ja* 
dclt ' 10 lo dcldecagonoCD. Perchedfangolo ACDc 
rcUo nc ^ kmiccrchio. Adunquecla figura X 
di que flo dcJJ ’ ipotcnufa^eguale alie due figurcR,Zinfie- 
t Dulla-j mcprelc,& i lafigura/X quadrupla deila figura 
prop. 17. M(pcr edere il diametro DA doppio delraggio 
dei 4. AE)adunquclcduefigureR, c Zinfierac prefe 
fono eguaii al quadruplo deila figura M. Et ag- 
giunta comuncmcnte la figura M, iaranno le tri 
figurcR,Z,&Minfieme prefe egualial quintu- 
?.prop. 3 z pio deila figura M,g ma alie duc figurc Z dei lato 
di que flo. dei dccagono» & M dei latodelTetagono eegua* 
ie ia figuraS dei lato dei pentagono: adunque 
leduefigure R> & S fono eguaii alie trd figura 
R, Z, & M. Pcrlochcle duefigur e R, 6: S eguaii 
faranno alquintuplodclia figura M. Ii che bilo- 
gnaua dunoftrare. 


Fine dcliibio quinto. 
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Errori occorfi nello ftampar da 
emendari!. 

h ^ccia 17• yer f° 1 *• di modo che.f.n.v.z6. U To- 
• Jhllacancellifi.fao.v.6x.ajJ t 8.f. j z.v.z^.fardella. 
•34.*. 14. ImeaGEH. f.tf.v.J. eEHC.f.41. v.z%.b. 
ro p. 1 545. v. 8. Euclid. 10. /,47. p. 17. j prop.z I./. 
8 . p. 14. dellerimanenti. f 50.P.7. cojlituire.f. 53.P.4. 

DC V56. p. ItJnC.v.zf.dveroal.f.jj.v.q.opr. i<5. 

Euclid. dimanda ^,f.6o. p.30, £F. c co« 

tfua parallela BC. (per effer gli angoli alterni FGE. & 
•BE . eguali,perlapr.i6.& tj.)fard.f.6 J. v.iZ.Euclid. 

66.v.ip.DEF,f,69. v.y.&^dB.f.yz,v.iz.z$.dcl 
wo.f. 78. p. it.hb j./8[.p ZJ.DN.C pero.f.94 P.2J. 
'•pr.p.f.p8.V. li.&DKF.f. io< 5 .p. 2 J. ai duelati.f. 
'° 7 *Mo .portione jtBC.f. 112.P.17 Euclid.gz.f. 1 ip. 
'•i - 1 .prop. 16. f. 120^,3. GB, BF.f. izz.v.zo.cdef.i 32. 
M l. non fard maggiore. f. 13$. p.j, ftaD.f. 137. p.22. 
U* IK.f.f 4 i.t>. 3 .WlaH.f.iqp.v.io.cbe d C.v. rp. 
trc heEc.f.ido.v.ip. & Def.iz.f. 180. p. ip. H fopra 
*prima.f. 182. v.3. Euclid. def8.f.iff8. v.6.6 vero di C. 

10 7 I^. BC, 1 po. v.: 8 .triangolo JlSC.v.zo. 

ff‘ L SC. p. 24. SC. & il triangolo ASC.v. 30. c/oc a/ m. 

.^BC./. 194. v.7 e alte^a.f.20 1 .v.iq.dilati bo ■ 
ff l Pgb:.f, 205. v. 18 . 'Euclid. 11.& 13. del6.f. 207.p. 

parallele ad *iG.f.i 1 8. v.3. Euclid. 20. de/ 6.f z 19. 
^S-bomologoHK.f.zzl.v.zo & 43. rfe/ i./i 222.p. 
CF. &.fzi% p.22. Euclid. 44 & ^.del i.f.zz’). 

' Etic lid . 1 4 .dcl 2. & 2 3. dei 6.f Z33 . p. i $. Euclid. 11 , 
1 ‘ &30.dei6. v.z6,prop. 13.dei 3 ./".246. p. ip.Eu 
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clid.f.y. iZtdeldf»f. 258» 2» .4« dellaprop, 6 . dei primo, 
262 v.iz.EM.dimamera.f.zy 6 . v.j.f, dallaprop.v\ 
279 - v »7* l’angol<>'f zBl.v.j.fopra la.f.iS 5. *. i<5. f 
t/xa 1 . 8 . dei i.f.i 8 p.v.y .reite linee, f.zp^, y.8. prop.i 
>.25. aggregatod\ D^i.f 296. v. 25. ^«go/o«c«< 0 CiU 
300. v. 6 .prop. 19, edalla^.del 2. f 501. v.9. props* 
dei l.fooi.v.zi.dquejte,efmilmente pojle. 
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